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Bai hoc

Chon s6 nao dé mo td mot méu s6 lidu, va co thé két luan gi tir s6 &y?

Moi s dic trung cho biét mot khia canh cua dit liéu. Hiu y nghia va giGi han cta ting s6 gitup ta
lua chon phui hgp, k€ ca khi chi con bang ghép nhom.

Khéi dong
Nhiém vu 01 — Ba thao tac nén

Chim canh cut dung hai cAnh c6 dang mai chéo d€ bai; trong bai nay, ta goi bd phan dy 1a canh boi.
Adélie 12 tén mot loai chim canh cut. B d¥ liéu Palmer Penguins tip hgp cic s6 do co thé chim
canh cut dugc nghién cttu & khu vuc quan ddo Palmer, Nam Cuc.

/Vbng trdng quanh mét

Canh boi

Minh hoa chim canh cut Adélie va canh bdi.

Ba s6 do chiéu dai canh bai dudi day dugc ghi cho ba ca thé Adélie trong ndm 2007: 181, 186, 195
mm. Mdi s6 ting v6i mot ca thé; mm 1a viét tit cia milimét. Em sé dung céc s6 do dé€ 6n cach tinh
trung binh va doc khodng; y b 1a mot tinh hudng gié dinh riéng dé 6n céch tinh ti 1€.
a) Sip chung theo thu ty khong gidm va tinh trung binh cong, 1am tron dén mot chit s6 thip
phan.
b) Gia st mot nhom co6 12 ¢4 thé chim, trong d6 3 ca thé cé chiéu dai canh bai tir 190 mm tré 1én.
Ba c4 thé dy chi€ém bao nhiéu phan trim ctia nhém?
¢) Voicackhoang[180;185),[185;190), [190;195), s6 do chiéu dai canh bdi 190 mm thudc khodng
nao? Viét bat ding thic gidi thich.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

Sau khi déi chiéu 16i gidi, néu con cau chua lam dudc hodc chua hiéu cadch lam, em chon phan 6n
tuong ung dudi day. On xong, hay tu 1am lai cAu d6. Néu da 1am dung va hiéu ca ba y, em hoc tiép.
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Em con vudng  dGu? | M3 phdn 6n ndo? On xong, lam lai
Tinh trung binh cong Tinh v6i dd s6 quan sit (md trén trang hoc | Y a ho#ic b ctia Nhiém vu 01
hoic ti 1& phan tram liéu) (trang 2)

Xéc dinh mot sd thudc Poc khodng va giti thd ty (md trén trang Y c ctia Nhiém vu 01
khodng nao hoc liéu) (trang 2)

Lam dung Khéi dong cho thdy em da 1am dugc nhiing thao tdc mé dau nay. Céc kién thtic con lai s€
dugc hoc va ty kiém tra ¢ nhiing phan sau.

PN

1. Méi dong dit liéu dang ndi vé diéu gi?

Gdi mé 01 — Cho tréng co6 phai la sé 0?

bay 1a ndm dong dau ctia bang s6 do chim canh cut Adélie ndim 2007 trong bo Palmer Penguins vita
dung & Khéi dong. Méi dong ghi thong tin ctia mot ca thé; cot cudi ghi chiéu dai cidnh bai cua ca thé
dy. Mot 6 chua co6 s6 do dugc ghi 1a “Thiéu”:

Dong trong bing géc = Loai Nam Chiéu dai canh bai,
mm

1 Adélie 2007 181

2 | Adélie 2007 186

3 | Adélie 2007 195

4 | Adélie 2007 Thiéu

5 | Adélie 2007 193

N9

Mot ban muén thay 6 “Thi€u” ¢ dong 4 bdng 0 d€ tinh trung binh. Khi &y, bdng s& ndi gi vé chiéu dai

canh bai ciia ca thé  dong 4? Piéu d6 c6 gidng véi “chua c6 s6 do” khong?

S6 0 sé noi ring chiéu dai dugc ghi la 0 mm. Trong khi d6, 6 thiéu cho biét chua c6 s6 do chiéu dai §
dong dy. Hai diéu nay khac nhau. Khi tinh trung binh chiéu dai, ta vAn ghi nhan c6 mot 6 thiéu,
nhung chi cong cac s6 do c6 sdn va chia cho s6 gia tri da cong.

Mobi dong trong bang nay ghi thong tin ctia mot ca thé chim. C4 thé 4y 12 don vi quan sat. Pai lugng
dudgc ghi 1a chiéu dai cAnh boi; trong thong ké, dai lugng nay goi l1a bién, c6 don vi do 1a mm. S6 thu
tu dong gidp tim lai thong tin trong bing géc; n6 khong phai s6 do hodc ma nhan dién c4 thé do nha
nghién ctiu cap.

Phan dit liéu vé loai Adélie dugc ghi nhan ndm 2007 c6 50 dong, trong do6 c6 49 s6 do chiéu dai dung
dugc. S6 gia tri dugc dua vao phép tinh goi 1a ¢d mau; 6 day n = 49. Néu mot dong c6 s6 do chiéu
dai nhung thiéu thong tin gidi tinh, s6 do chiéu dai dy vin dugc dung. Trong bai nay, mau gdc 1a
danh sach céc gia tri trudc khi ghép nhom.

Dit liéu dudc thu thap ¢ khu vuc quan ddo Palmer, Nam Cuc. Viéc quan sat mot s6 ca thé trong mot
dia diém va giai doan xac dinh khong tu cho phép két luan vé moi c4 thé ctia loai.

Nguén di liéu: Allison Horst, Alison Hill va Kristen Gorman, Palmer Penguins, cot flipper_length_ mm ghi

chiéu dai canh bai theo mm; di liéu goc do Kristen Gorman va chuong trinh nghién ctu sinh thai dai han tai
tram Palmer cung cip. Phan trich trong muc nay 1a Adélie nim 2007; truy cip ngay 22/10/2026.
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Nhiém vu 02 — Pém dung mau dung dé tinh
Mot ban mudn tinh chiéu dai canh bgi trung binh tif 17 dong dau ctia bing Adélie ndm 2007. Trong
do, dong 4 thiéu s6 do chiéu dai; 16 dong con lai c6 s6 do. Ban cong cac s6 do c6 s&n dugc 3021 mm
r6i chia cho 17. Hay kiém tra xem cach tinh &y c6 mo td dung nhiing sé do dang c6 khong.

a) Néu don vi quan sat, bién va don vi do.

b) MAu s6 ciAn dung 1a bao nhiéu? Vi sao?

c) Stra cau: “C4 thé 6 dong 4 c6 chiéu dai canh bai bing 0.”

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

2. Nhitng cdch khdc nhau dé néi vé vi tri trung tam

Mot s6 dugc tinh dung van c6 thé khién ngudi doc hinh dung sai vé mau. D€ thdy ro diéu nay, ta tam
dung mot tinh huéng nho, trong d6 chi mat gia tri thay déi.

2.1. Sé trung binh vé trung vi
Ggi mé 02 — “O giiia” va “chia déu” c6 ciing nghia khong?
Tinh hudng gia dinh. Thdi gian chd ctia ndm ngudi, tinh bang phut, 1an lugt la

2; 3; 3; 4; 8.

Néu dung cung mot thdi gian d€ thay cho thdi gian chd clia cA nim ngudi ma téng van nhu ct, thoi
gian dy phai bing bao nhiéu? Py la cach tim mot con s6 tom tit, khong phai thay d6i thdi gian ma
tiing ngudi thuc sy da chd. Sau khi x€p ndm thdi gian tir nhoé dén 16n, gia tri diing gitia bang bao
nhiéu?

Bay gid thay thdi gian 8 phut bang 28 phut, gitt nguyén bon gia tri con lai. Hay du dodn hai cau trd
16i trén thay d6i thé nao. Néu thong bao “thdi gian chd dai dién 1a 8 phut”, ngudi doc c6 hinh dung
dang trdi nghiém ctia phan 16n ndm ngudi dy khong?

S6 trung binh cho biét tdng chia déu cho méi quan sat 1a bao nhiéu. Nim ngudi cé thdi gian
chd 2; 3; 3;4; 8 phut. Tong thoi gian chg 1a 20 phut. Néu téng dy dugc chia déu cho ndm ngudi thi
moi ngudi ung véi ? = 4 phat. D¢ 1a théi gian chd trung binh.

C6 thé ki€m lai bing cich thay nim thoi gian bang 4; 4; 4; 4; 4: t6ng van 1a 20 phut. Phép thay nay
giup hi€u y nghia ctia s6 trung binh; thoi gian chd thuc t€ van 12 2; 3; 3; 4; 8 phut, khong phai ai ciing
da chd 4 phat.

V6i mot mau gom n gia tri, n > 1, goi céc gia tri 1 xq, X, ..., X,, va 86 trung binh 1a X. Néu thay mdi
gia tri bdng X thi tdng mdi 1a nx. Mudn tdng mdéi bing tong ban dau, ta cAn

nx =Xx;+ Xy + -+ + Xp.
Chia hai vé€ cho n, ta dugc

x1+x2+---+xn

=1
I
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Vi sao c6 thé xem trung binh 124 mgt muc cin bang? So véi 4 phut, thdi gian 2 phut thdp hon 2
phut; méi thoi gian 3 phut thdp hon 1 phit. Ba phén thiéu cong lai1a 2 + 1 + 1 = 4 phat. Thoi gian 8
phut vugt mtic 4 phut dung 4 phut; thoi gian 4 phut khong thi€u cting khong vugt. Phan thi€u va
phan vugt bing nhau.

Goi x; — x 1a do 1éch ctia gia tri th{ i so v6i trung binh. Do 1éch Am biéu thi thap hon, do 1éch ducng
biéu thi cao hon. Ki hiéu Zl.":l 6 nghia 1a cong biéu thuic phia sau v6i i 14n lugt tr 1 dén n. Cong cic
do léch tuc 1a 1dy tong ban dau tru di n 14n s6 trung binh:

n
D= %) = (x; + -+ + x,) —nX = 0.
i=1

Mot gia tri thay ddi lam trung binh thay d6i thé nao? Néu chi thay thdi gian 8 phut béing 28

phut, téng tdng tir 20 1én 40 phit, con s6 ngudi van 1a 5. Trung binh ting tu ? =4 1én ? = 8 phut.

Bdn ngudi con lai khong ddi thdi gian chd, nhung trung binh van ting vi tong da ting.

T6ng quat, khi chi mot gia tri ting thém A va s gia tri van 1a n, tdng ting thém A, nén trung binh

tang thém 2. Néua <o, gia tri d6 gidm va trung binh gidm tuong ting. K&t luan nay xét viéc thay
n

mot gid tri, khong phai thém mot quan sat mdi.

Trung vi tra 16i ciu héi: sau khi sip ti nhé dén 16n, gia tri 6 gitia bing bao nhiéu? Day

2;3; 3;4; 8 da dugc sdp. Quan sat thi ba diing & gitia: c6 hai quan sat ding trudc va hai quan sat ding

sau. Gia tri tai d¢ 1a 3 phut, goi 1a trung vi, ki hiéu M,. “Tht ba” chi vi tri trong danh sach; 3 phut

mdi 1a thdi gian chg.

Khi thay 8 bing 28, day mdi 1a 2; 3; 3; 4; 28. Gia tri cudi vin ddng cudi, gia tri thu ba van bing 3. Vi

vy trung vi khong déi, trong khi trung binh tdng 1én 8 phut.

D& tim trung vi, trudc hét sdp tat cd cac gia tri theo thtt tu khong gidm, gitt du cé cac gia tri trung

nhau. Néu s6 quan sat 18, 1dy gia tri & vi tri chinh gitta. Néu s6 quan sat chan, khong c6 mot quan sat

duy nhit diing gitia; theo dinh nghia, trung vi dudc lay bang trung binh cdng cta hai gia tri gida.

Chéng han, mau 2; 3; 7; 10 ¢ hai gid tri gitta 1a 3 va 7, nén trung vi bang 3—:7 = 5, du mau khong c6

gia tri 5.

Trong mau 2; 3; 3; 4; 8, ta co thé thuc hién hai phép dém riéng:

+ Céc quan sat cd gié tri khong 16n hon trung vi 3 14 2; 3; 3: c6 ba quan sat.
« Cac quan sat c6 gia tri khong nhé hon 3 1a 3; 3;4; 8: ¢6 bon quan sat.

Hai quan sat bing 3 thoéa cd hai diéu kién so sdnh, nén xudt hién trong cd hai phép d€m. Ta dang
kiém tra hai diéu kién, khong chia mau thanh hai nhom tach biét. Vi vay, hai s6 dém c6 thé cung 16n
hon mot ntra ¢ mau.

T6ng quat, c6 it nhat mot nira s6 quan sat khong 16n hon trung vi va it nhit mot nita khong nhé
hon trung vi. Pi€u nay khéng c6 nghia dung mdt niia nho hon va ding mot ntra 16n hon trung vi.
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MaAu ban dau - 2;3; 3;4; 8 phut

— Trungvi=3

— Trung binh =4

[ ]
> - @- -

8 12 16 20 24 28
Thdi gian chd (phut)

Thay 8 bing 28 - 2;3;3;4; 28 phut

— Trungvi=3

— Trung binh = 8

[ J Sep—

12 16 20 24 28
Thdi gian chd (phut)

Khi thay thdi gian chd 8 phut bdng 28 phut, trung binh ting tii 4 1én 8 phut, con trung vi van bang 3
phut.

Trong hinh, méi chim 12 mot ngudi véi thoi gian chd tudng ting; cidc chdm trung thdi gian dugc x€p
cao lén d€ van nhin thiy dd. Hai hang dung cing mét truc thdi gian. Pudng nét dut do chi trung
binh: tir 4 chuyén sang 8 phut. Pudng lién xam chi trung vi: van & 3 phut. Nhdn bén canh méi dudng
ghi 1o s6 dic trung tuong ting.

Vi sao c6 luc trung binh chua mé ta tdt thdi gian chd ctia phan 16n nhém? Trong mau th
hai, bén trong ndm ngudi chi chd tir 2 dén 4 phat. Néu chi thong bao “thdi gian chd dai dién 14 8
phut”, ngudi doc cé thé tudng thdi gian chd ctia phan 16n nhom gan 8 phut. S6 trung binh cao hon
khoéng thoi gian cua bon ngudi dy vi thoi gian 28 phut chi€ém phén 16n téng 40 phut.

Néu mudn mo ta ngudi 6 gitta khi xép theo thdi gian chd, trung vi 3 phut phtt hgp hon. Mot bao céo
1o hon co6 thé viét: “Trung vi thoi gian chd 1a 3 phut; bdn trong ndm ngudi chd tir 2 dén 4 phut, con
mot ngudi chd 28 phut.” Ngudi chd 1au van duge ghi nhan. Néu quan tadm téng thdi gian chd, trung
binh 8 phut van hitu ich vi 5 - 8 = 40 phut.

Trung vi khong phdi luc nao ciing gitt nguyén. Néu thay 2 bing 30 trong mau 2; 3; 3; 4; 28, ta phai
sdp lai thanh 3; 3;4; 28; 30; gia tri gitta lac nay bing 4. Khi mot gia tri thay d6i, cAn xem no c6 lam
thay d6i gia tri & gitta sau sdp x€p hay khong.

Vi thé, khong c6 quy tic “hé c6 mot gia tri rdt 16n thi bd trung binh”. Can xac dinh ciu héi: mudn
biét téng chia déu cho mbi ngudi, thoi gian ctia ngudi & gitia, hay muén mo t cd nhitng ngudi cho
lau khéac biét?

Vi sao phai tinh da s6 14n xuit hién ctia méi gia tri? Trong mau 2; 3; 3;4; 8, gid tri 3 xuit hién
hai 1an nén phai dugc cong hai lan. Do d6

242-3+4+8

T2+ 1+1
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S6 14n xudt hién clia mot gia tri goi 1a tdn s6. MAu trén c6 bén gia tri khac nhau 2, 3,4, 8, véi tin s6
tuong ting 1,2, 1, 1; tong tdn s6 1 5, chinh 1a s6 quan sat. Khi ¢6 k gia tri khac nhau ay, ..., a; v6i tAn
s0 tuong ung fi, ..., fx, ta vi€t gon

O ti s6, méi gia tri dugc nhan véi s6 14n né xudt hién. O miu s6, ta cong cac tin s6 d€ dém di moi
quan sat. TAn s6 dudc goi 1a trong s6 vi no cho biét mdi gia tri dugc tinh bao nhiéu 1an trong phép
14y trung binh.

GOp hai nhém c6 s6 quan sat khac nhau. Gia st nhoém thi nhat c6 2 quan sat, trung binh 10; nhom
tht hai c6 8 quan sat, trung binh 20. Ta khoi phuc tong ctia tiing nhém: 2 - 10 = 20 va 8 - 20 = 160.
C4 hai nhom c6 téng 180 va c6 10 quan sat, nén trung binh chung 1a % =18.

10+20

2
thu hai c6 s0 quan st gdp bon 1an nhom thu nhat. Trong mau gop, hai nhom thuc su chiém % va %

Phép tinh = 15 tinh hai nhom ngang nhau: méi trung binh nhém dugc tinh mot 1an, di nhém
s6 quan sat. Vi vay, d€ moi quan sat dugc tinh mot 14n, ta nhan tiing trung binh nhém véi s6 quan
sat tuong ung, cong cac tich rdi chia cho téng s6 quan sat. Néu ¢6 hai nhém bdng nhau thi cong thiic
nay rut gon thanh trung binh céng cta hai trung binh; néu hai trung binh bing nhau thi hai cach
cling cho cung két qua.

Khi déi tir phut sang gidy, trung binh va trung vi ddi thé nao? Nam thdi gian 2; 3; 3;4; 8 phut
dugc viét thanh 120; 180; 180; 240; 480 gidy. M6i gia tri nhan véi 60, nén téng cling nhan véi 60: tong
20 phut tuong tng 1200 gidy. S6 ngudi van 1a 5, do d6 trung binh 1a ? = 240 gidy, dang bang 4
phut.

Nhan moi gid tri v6i cung s6 dudng 60 khong lam d6i thtt tu. Gid tri gitta 12 180 gidy, duing bing trung
vi 3 phut. V6i mau chdn, ca hai gia tri gitta déu nhan véi 60 nén trung binh cong ctia ching ciing
nhan véi 60. PSi don vi lam ddi con s6 viét ra nhung van noi vé cung mot thdi gian; 4 phut khong
thé dugc ghi thanh 4 giay.

Mot viéc khac: moi thoi gian déu ting thém nhu nhau. Néu moéi ngudi phai chs thém 2 phut
thi thoi gian thuc t€ da thay d6i. Tong tdng thém 5 - 2 = 10 phut, nén trung binh ting ? = 2 phut.
Thu ty khong d6i va gia tri gitta cling ting 2 phut; v6i miu chn, trung binh ctia hai gia tri gitta ting
2 phut. Téng quat, khi cong cing mot s ¢ vao ca n gia tri, tong ting thém nc, con trung binh va trung
vi déu tang thém c.

Cén ctf toan hoc: Todn 10, Tap mot, K&t noi tri thiic véi cudc song, Nha xuat badn Gido duc Viét Nam, Bai 13,
trang 78-79.

Vi du 01 — Mét mAu c6 16 gia tri

Tré lai 17 dong dau ctia bang Adélie ndm 2007 § Nhiém vu 02. Sau khi ghi nhdn mot 6 thi€u, ta dung
16 s6 do canh bai con lai d€ tim s6 trung binh va trung vi. M6i s6 duéi day 1a chiéu dai cidnh bai ctia
mot c4 thé, don vi mm:

181; 186; 195; 193; 190; 181,

195; 193; 190; 186; 180; 182;
191; 198; 185; 195.
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Sau khi sdp thu tu:

Vi tri 1 2 3 4 5 6 7 8
Gia 180 181 181 182 185 186 186 190
tri,

mm

Vi tri 9 10 11 12 13 14 15 16
Gia 190 191 193 193 195 195 195 198
tri,

mm

T6ng 14 3021 mm nén

3021

X = = 188,8125 mm.

Hai vj tri & gitia 1a 8 va 9, cung mang gid tri 190 mm. Do dé

190 + 190

M
¢ 2

= 190 mm.

Con s6 188,8125 1a mic chia déu téng chiéu dai 3021 mm cho 16 s6 do. Trung vi 190 mm Ia trung
binh cong ctia hai s6 do G vi tri thit 8 va thi 9 trong day da sip. Hai s6 tucng d6i gin nhau trong mau
nay; su gin nhau 4y khong phdi dinh 1i dung v6i moi mau. Ta vira thdy mot d6i chiing 6 Ggi mé 02.
Céc s do trong danh sach dugc ghi bang s6 nguyén mm, nhung phép chia % cho két qua 188,8125.
B6n chii s6 sau ddu phdy phat sinh ti phép chia; chung khong cho biét dung cu da do tiing c4 thé
chinh xac dén mot phan mudi nghin mm. Muon biét do chinh x4c ctia phép do, ta can thong tin vé
dung cu va cach do. Vi vy, khong thé suy do chinh xac dy chi tii s6 chit s6 thap phan ctia trung binh.

2.2. Ta phan vi: chia theo thur tu

Biét trung vi r6i, ta d3 hinh dung dugc vi tri cia nhitng gia tri con lai chua? Xét hai mau gia dinh da
sap:

A 1;2;3;4;,5;6; 7; 8,

B:1;4;4;4;5;5;5; 8.
C4 hai mau cung c6 téng 36, trung binh 4,5 va trung vi 4,5. Chi biét hai so 4y, ta chua thdy mau B c6
sau trong tdm gia tri tap trung tai 4 va 5, con mau A c6 du céc gid tri nguyén ti 1 dén 8.
Ta xét thém ting ntia ctia day da sip. Nta dudi cla A la 1;2; 3;4, c6 trung vi ? = 2,5. Nta du6i cia
Bla1;4;4;4, cé trung vi % = 4. Hai két qua 4y 1a t& phéan vi thu nhat, ki hiéu Q,, clia tiing mau.
Nta trén ctia A 14 5; 6;7; 8, c6 trung vi % = 6,5. Nta trén ctia B1a 5; 5; 5; 8, c6 trung vi 5. Bay 1a ti
phéan vi thu ba, ki hiéu Q5. Cuing v6i trung vi clia toan mau, goi 1 t& phan vi thu hai Q,, ta c6 ba
moc Qy, Qy, Qs.
Nhu vay, Q; va Q5 b6 sung thong tin vé céac gia tri ¢ ntta dudi va nla trén ctia mau. Chung giup thiy
mot su khac nhau ma trung vi chung 4,5 chua cho thdy. Ta xac dinh cac t& phan vi bang cich xét cac
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quan sat trong day da sip, roi tim trung vi clia toan day va ctia tting ntfa. Ta khong chia doan ti gid
tri nhé nhat dén 16n nhat thanh bén doan dai bang nhau. Hai mau déu co6 hai dau 1a 1 va 8 nhung c6
Q;, Q3 khac nhau.

Cach xac dinh td phéan vi bang trung vi cua hai niia, theo Toan 10, Tap mot, bo Két néi tri thic
VGi cudc song, trang 80-81, dudc thuc hién nhu sau:

1. Sdp cac gia tri theo thi tuw khong gidm, git du nhitng gia tri truing nhau.

2. Tim trung vi Q,. Néu ¢d mau chén, chia ddy thanh hai nita c6 s6 gia tri bing nhau. Néu g
mau 1é, ntia dudi gom cac quan st dung trudc vi tri chinh gitia; nlra trén gém cac quan sat
dtng sau vi tri ay.

3. Tim trung vi cia ntia dudi dé€ dugc Q; va trung vi clia ntia trén dé dugc Qs.

Chéng han, v6i nam gia tri da sip 1;2; 3;4; 5, quan sat thu ba xac dinh Q, = 3; hai nita dung tiép 1a
1;2va 4; 5. Ta chi khong dua quan sat G vi tri chinh giita vao hai ntta ay, khong xo6a tat ca cac gia
tri bdng trung vi. Quan sat d6 van thugc miu ban dau.

Trong miu B, Q; = 4. Tuy nhién, chi c6 mot trong tdm quan sat nhé hon 4, con ¢6 bén trong tdm
quan sat khong 16n hon 4. Hai ti 1€ 1an lugt 1a % va g; khong ti 1€ nao bang 25%.

Nguyén nhén 14 ba quan sat cing mang gia tri 4: néu dém cac gia tri nhd hon 4 thi khong tinh ca ba;
néu dém céc gia tri khong 16n hon 4 thi tinh cé ba. Vi thé, khong thé hiéu ba t phan vi 1a nhiing
m&c ludn chia cac gia tri cia mau thanh b6n nhém, moéi nhom c6 dung 25% s6 quan sat. Khi tim
Q1,Q,, Q3, ta cin thuc hién cach xac dinh bing trung vi cta hai nia da néu; déi ddu “nhé hon”
thanh “khong 16n hon” khong khic phuc dugc sy khac nhau vé s6 dém nay.

Trong Vi du 01, ndia dudi gom cac vi tri tif 1 dén 8, ntia trén tir 9 dén 16. Vi thé

182 + 185

Q, = + = 183,5;
190 + 190

Q=2 =190
193 4+ 195

Q; = + = 194.

Cd ba tf phan vi déu c6 don vi mm. S6 183,5 mm 14 trung vi ctia tam s6 do 6 nta dudi; s6 194 mm la
trung vi cda tdm s6 do 6 ntia trén; 190 mm la trung vi ctia toan bo 16 so do.

Cén ct toan hoc: Toan 10, Tap mot, K€t ndi tri thiic véi cude sdng, Bai 13, trang 80-81. Khi dung phan mém
hoic doc mot két qué phan vi khac, cin kiém tra phuong phép tinh: phdn mém c6 thé cung cip quy udc khac
v6i cach 14y trung vi ctia hai nia.

Vi du 02 — Khi cd mau 1é

Nim sé do canh bai c6 sin dau tién ctia cic cd thé Adélie nim 2007 1a 181; 186; 195; 193; 190 mm.
Sau khi sép, ta dugc

181; 186; 190; 193; 195.

Trung vi 1a 190. Ntia dudi gom 181; 186, nidia trén gom 193;195. Do d6 Q; = 183,5 mm va Q; = 194
mm. S6 do 190 mm & vi tri thif ba xac dinh Q,; khi tim Q; va Qj, ta chi xét hai s6 dung trudc va hai
s6 ding sau vi tri dy. Khong x6a s6 do nay khoi mau ban dau.
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Vi du nay dung lai mot phan dit liéu vita hoc dé giai thich quy tic khi s6 gia trj 14 s6 1&. Poc hiéu 16i
gidi giup em nidm cach lam; dé biét co6 tu 1am dudc hay khong, em cin thi mot bai khac chua xem
161 giai.

Nhiém vu 03 — Vi tri va gia tri

Nhiém vu nay cliing c¢6 hai phan vita hoc: s6 trung binh va trung vi § muc 2.1, ti phin vi 6 muc 2.2.
Dung bang 16 s6 do canh bai ctia chim Adélie nim 2007 da sép trong Vi du 01 (trang 7). Em sé& phan
biét vi tri trong danh sach véi chiéu dai dudc ghi, réi xem trung binh va trung vi thay déi thé nao khi
mot gia tri thay doi.

a) Mot ban viét “Q, = 4,5 vi trung vi cia tdm vi tri ddu ndm gitta vi tri 4 va 5”. Chi ra sy nham 1an
va stia két qua.

b) Trong Vi du 02, néu dua quan sat 190 vao cd hai ndia, em c6 con dang dung cich xac dinh ta
phan vi bang trung vi cia hai niia khong? Gidi thich.

¢) Mot mau thoi gian chd gia dinh méi gom 1;2;2; 3; 7 phut. Thay riéng gia tri 7 bdng 27. Tinh
trung binh, trung vi trudc va sau thay d6i. Gidi thich vi sao chung phén tung khac nhau, réi
chon s6 phtt hgp néu muén mé td ngudi & gitia theo thdi gian chd.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

2.3. Mét: gid tri xudt hién nhiéu nhat

Mot cliia hang muén biét ¢§ giay ndo dugc hdi mua nhi€u nhit. Trong danh sich gid dinh
36; 36; 36; 37; 37; 38; 38; 39; 40, ¢ 36 xuat hién ba lan, nhiéu hon tiing c& con lai. Pay la cau héi vé
tan sd, khac v6i chia déu téng hodc tim vi tri gitta. Trung vi cia danh sdch 13 37; n6 khong tra 16i ¢
nao xudt hién nhiéu nhat.

C& 36 chi chiém Z s0 lugt hédi. Vi vy, “nhiéu nhat” khéng dong nghia “qua mot ndiia”. Néu can dy
kién nhiéu ¢d hang, ctta hang phai xem cé bang tin s8; chi gitt mot ¢& ndi troi sé bo qua sdu lugt hoi
con lai. Tinh hudng nay minh hoa y nghia ctia m6t, chua phai mot du bao nhu ciu ban hang.

Tan s ctia mgt gia tri 1a s6 14n gia tri &y xudt hién trong mau. Mét 1a gia tri co tdn s6 16n nhat.
Theo quy udc ctia Toan 10, Tap mot, bd Két noi tri thic véi cudce song, trang 81, khi cac gia tri khac
nhau c6 tin s6 bdng nhau thi mau khong c6 mét. V6i mau cd it nhit hai gia tri khac nhau, ta phan
biét ba trudng hop:

« Khdng cé mét: tit ca cac gia tri khac nhau déu xudt hién cting mdt s6 1an. Ta dung quy udc
mau khong c6 mét, vi khong c6 gia tri nao ndi troi vé tin sd.

« Mot mét: c6 dung mot gia tri xuét hién nhiéu 14n hon méi gia tri con lai. Gia tri dy 14 mot.

« Nhiéu mét: c6 tu hai gia tri trG 1én cung dat tin s6 16n nhat, dong thdi van co gia tri khac
mang tan s6 nho hon. Tat ca cac gia tri dat tan s6 16n nhat &y déu la mét.

Vi viy, khi cac tan s6 khong dong loat bang nhau, tim mét la tim da céc gia tri ¢6 tin s6 16n nhat.
Khong chi d€m xem mot gia tri c6 1dp lai hay khong; can so sanh s6 1an xuat hién ctia n6 véi cac gia
tri khac.

Vi dy, mau 1; 1; 2; 2; 3; 3 khong c6 gia tri nao xuét hién nhiéu hon gia trj khac: cac tin s6 déu bang 2,
nén khong c6 mét theo quy udc trén. Con mau 1; 1; 2; 2; 3 ¢6 hai m6t 1a 1 va 2: chung cung c6 tin s6
16n nhat 2, 16n hon tin s6 1 cda gia tri 3. Mot la cac gia tri 1 va 2, khong phai s6 1an xudt hién 2.
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O mAu 16 gi4 tri, 195 xuit hién ba lin, nhiéu hon céc gia tri khac, nén mét 14 195 mm. Khi mé rong
dén toan bo 49 gia tri Adélie 2007, cac s6 180, 190, 195 déu xudt hién ndm 1an va cung dat tan s6 16n
nhit. Mau 16n nay c6 ba mét.

Néu mudn biét chiéu dai nao dugc ghi nhan nhiéu 1an nhat trong nhom chim nay, mét tra 16i cau
héi dy. N6 khong khéng dinh phan 16n c4 thé déu c6 chiéu dai do.

Khong thé mang mét ciia mot phan trich sang miu 16n hén ma khong dém lai.

Cén ct todn hoc: Toan 10, Tap mot, K€t ndi tri thic véi cude séng, Bai 13, trang 81, gom dinh nghia va hai
nhin xét vé nhi€u mat, khong c6 mot; ddi chi€u thém Sach gido vién Toan 10, trang 144-145. Xem luu y vé

dinh nghia va quy udc mot (trang 28) khi mau chi c6 maot gia tri khac nhau. Céc tn s6 Penguins G trén dugc
tinh tir di liéu Adélie 2007.

3. Tu tng gia tri dén cdc khodng

Gdi mé 03 — Biét khoang c6 du dé khéi phuc gia tri khong?

Mot ban tom tit chi ghi ring chiéu dai cAnh bdi ctia mot ca thé thudc khoang [190; 195) mm. Em con
biét dudc nhiing gidi han nao ctia s6 do? Em c6 thé tim lai chinh x4c chiéu dai cda c4 thé &y khong?
Thong tin trén cho biét s6 do khong nhé hon 190 mm va nhé hon 195 mm, nhung chua cho biét gia
tri cu thé. Ghép nhém 1a x€p cac s6 do vao tiing khodng r6i d€m s6 quan sat trong mbi khoang.
Céch nay gitip nhin sy phan bé ctia nhiéu s6 do, nhung khoéng gitt lai tiing gia tri ban dau.

Xét hai miu gia dinh, cung don vi: A gom 1;1;11;11, con B gém 9;9; 19; 19. C4 hai dugc ghép theo
hai khodng [0; 10) va [10; 20):

Mau gdc So gia tri trong S6 gia tri trong Trung binh Trung vi
[0;10) [10;20)
A:1;1;11;11 2 2 6 6
B:9;9;19;19 2 2 14 14
1+14+11411 1+11

V6i A, trung binh 1a = 6 vatrung vila - = 6. V6i B, hai phép tinh tuong ting cho 14.
Ngudi chi gitf bdng tan s6 2; 2 khong phan biét dugc minh da bat dau tir A hay B. Vi vay, mdt phép
tinh chi dung bang 4y sé& cho cing mdt két qua, trong khi hai mau goc c6 két qua khac nhau. Diéu
nay ching té khong thé luén khoi phuc chinh xéac trung binh hoic trung vi cia mau gdc tit bang

ghép nhém.
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MaAiu A:1;1;11; 11 - Trung binh =trungvi =6

[0;10) - 2 quan sat [10; 20) - 2 quan sat
[ J [ J
[ ] [ ]
0 1 5 9 10 11 15 19 20

Gid tri quan sat

Mau B: 9;9; 19; 19 - Trung binh = trungvi = 14

[0; 10) - 2 quan sat [10; 20) - 2 quan sat
[ ] [
[ J [ ]
0o 1 5 9 10 11 15 19 20

Gia tri quan sat

Cung c6 hai quan sat trong m6i nhdm, nhung mau A c6 trung binh va trung vi bdng 6, con miu B ¢
cd hai s6 bing 14.

Mobi chdm trong hinh biéu thi mot gia tri géc; hai hang dung cung mot truc s6. Cac gia tri clia A ndm
gin dau trdi cAc nhom, con céc gia tri cia B ndm gin dau phai. Bang chi ghi mdi nhom co hai gia tri
nén khong luu duge su khac nhau dé.

Bang nhom van gitt nhiing diéu c6 ich: ¢ mau, s6 quan sat trong tiing khoang va s6 quan sat nhd
hon mot bién nhém. Can phan biét thong tin doc dugc chic chin tir bAng v6i nhiing gia tri chi cé
thé u6c lugng.

Ta chia truc thanh cac khoang khong chong 14n va bao phtt moi gi4 tri cia mau. Ta dung cic khoang
14y dau mut trai va khong 1dy dau mut phdi (goi 1a dong trdi-md phai). Vi thé 190 thudc [190;195),
khong thudc [185;190).

Dé doc bang, cAn phan biét s6 quan sat trong mot nhom vdi s6 quan sat cong don tif nhom dau.
Trung di€ém ctia nhom dugc dung 1am s8 thay thé khi uéc lugng; né khong phai mot sé do da biét.

Vi du 03 — Ghép nhom méau nhé

DE tom tit 16 s6 do canh bai Adélie & Vi du 01 (trang 7), ta xép chung vao bon khoang. Bang cho biét
moi khodng c6 bao nhiéu ca thé va s6 ca thé cong don dén khodng dy:

Khoing, mm Tansd | Gia tri dai dién, mm Tan s tich lay
[180;185) 4 182,5 4
[185;190) 3 187,5 7
[190;195) 5 192,5 12
[195;200) 4 197,5 16

Xét hang [190;195): tAn s6 5 cho biét c6 ndm sd do thudc khodng nay. Hai nhom trudc cé téng tin
$0 4 + 3 = 7, nén c6 by s6 do nho hon 190 mm. Tinh dén hét nhém dang xét, c6 7 + 5 = 1256 do
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nhd hon 195 mm; d6 1a tan s6 tich liy & hang nay. Tan s6 tich liy trudc nhom 1a 7, con dén hét
nhém la 12: hai s6 nay c6 vai tro khac nhau.

sk s as 1ia s .o 190+195
Gia tri dai dién cia nhom 1a trung diém ———

= 192,5 mm. Khi uéc lugng trung binh tif bang,
ta dung s6 4y thay tam cho tiing s6 do chua biét trong nhom. Piéu nay khong khing dinh cd ndm
c4 thé, hay mot ca thé nao, c6 dung chiéu dai 192,5 mm. Muc tiép theo giai thich vi sao chon trung
diém.

Téng tin s6 4 + 3 + 5 + 4 = 16, bing ¢d miu. Chiéu dai 12 dai lugng do lién tuc, du céc s6 liéu dang
dung dugc ghi bang s6 nguyén mm. Cac khodng da dugc chon tryc tiép trén truc d dai; khong tu
d6i bién khi chuyén tir bang sang cong thiic.

Cén ctf todn hoc: Todn 11, TAp mot, K&t ndi tri thitc véi cude song, Bai 8, trang 58-59, va Bai 9, trang 62. Trudng
hgp nhom rdi rac duge ghi bing hai gia tri nguyén bao gébm ca hai dau can doc quy tic hiéu chinh riéng §
trang 63; cac khoang d6 dai dang xét da dugc cho tryc ti€p dudi dang dong trdi-md phai.

Nhiém vu 04 — Thong tin con lai sau ghép nhom

Dung bang ghép nhom 16 s6 do canh boi trong Vi du 03 (trang 12). Em can xac dinh diéu con doc
dugc tir bang va diéu khong thé suy ra khi khong c6 danh sich tiing s6 do.

a) C6 bao nhiéu chiéu dai nho hen 195 mm?

b) C6 thé khdng dinh cd ndm cé thé d nhom [190; 195) déu c6 chiéu dai 192,5 mm khong?

¢) Néu dém 195 vao ca hai nhom ké nhau, phép kiém nao giup em phat hién sai sot?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

4. Udc lugng cdc sé ddc trung tir bdng nhom

Ggi mé 04 — Lam thé nao khi khong con tiing gia tri?

Gié st bdo céo chi con bang s6 ca thé theo tiing khodng chiéu dai canh boi, khong con danh sach cic
s6 do. Em ¢ tinh lai chinh x4c s6 trung binh va trung vi ciia mau géc khong? Néu chi cAn mot két
qué gin dung, em c6 thé dung thong tin nao trong bang?

Hai miu A va B § muc trudc co cung bang nhom nhung trung binh va trung vi khac nhau. Khi khong
con tling gia tri, muon dua ra mot két qua gan dung, ta phai noi ré minh da thay thé hodc gid s diéu
gl.

DE& udc lugng trung binh, ta dung trung di€ém thay cho méi gia tri chua biét trong nhom. D€ u6c
lugng trung vi va ti phan vi, ta gid st tin s6 dugc phan b6 déu theo do rong ctia nhém. Cac vi du
dudi day sé gidi thich ting cach udc lugng va chi rd nhitng thong tin vé dit liéu goc ma bang nhom
chua cho biét.

Bang sau md rong ti mau nho 16 s6 do sang toan b 49 s6 do canh bai c6 sdn cta loai Adélie
nam 2007 trong phan di liéu dang hoc. Cac s6 do déu cd don vi mm:

Khoing, mm Tan s0 f; Trung diém c;, mm Tan s6 tich liy
[170;175) 2 172,5 2
[175;180) 3 177,5 5
[180;185) 15 182,5 20
[185;190) 10 187,5 30
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Khoang, mm Tan sé f; Trung diém c;, mm Tan s tich lay
[190;195) 10 192,5 40
[195; 200) 9 197,5 49
[200; 205) 0 202,5 49
[205;210) 0 207,5 49
[210;215) 0 212,5 49

Cac khoang cudi co tan s6 0 van cho thdy truc chia déu. Ching khong thém quan sat vao mau.

4.1. S6 trung binh clia méau ghép nhém

Gid st bang chi cho biét mot gia tri thudc [0; 10). Ta biét gia tri do tir 0 dén dudi 10, nhung chua biét
chinh x4c 1a bao nhiéu. Mudn tinh gdn dung trung binh tit bing nhém, ta cAn chon mot s§ dé thay
tam cho cac gia tri chua biét trong khoang nay.

Quy tdc tinh trung binh ghép nhom chon trung dié€m 5. S6 5 cich mdéi ddu mut mot khodng béng 5.
Néu chon 2 thi gin ddu 0 hon, nhung cach ddu 10 dén 8; mot gia tri gdn 10 c6 thé khac s thay thé 2
kha nhiéu. Chon trung di€ém bdo ddm khodng cach tur bt ki gid tri nao trong [0; 10) t6i s§ thay thé
khoéng vugt qua 5.

biéu nay khong cho biét trung binh thit ciia nhom bang 5. Néu hai gia tri that1a 1;1 thi trung
binh 14 1; néu 1a 9;9 thi trung binh 14 9. C4 hai trudng hgp déu dugc ghi thanh “hai gia tri thudc
[0;10)”. BAng khong cho biét trudng hgp nao da xay ra. Trung diém 1a s6 thay thé theo quy tic, khong
phai gia tri dugc xac nhan xuat hién nhi€u nhat hodc c6 khd nang xay ra 16n nhat.

V6i khodng [a; b), a < b, trung diém la ¢ = aTer. Giéa st nhom thi i ¢6 f; quan sit va trung di€m c;.
Thay moi quan sat cia nhém bdng ¢; nghia la thay tong ciia nhom bing f;c;. Cong cac tong thay thé
r6i chia cho t6ng s6 quan sat, ta dugc sé trung binh ctia mau ghép nhém:

_ 2 fici
Xnhom = : ) n:Zfi-
i

n

Tan s0 f; gili vai tro trong s6: nhom cé bao nhiéu quan sat thi trung di€m dugc tinh bdy nhiéu 1an.
Néu chi cong cic trung diém réi chia cho s6 nhém, ta da tinh méi nhém mot 1an, du s6 quan sét ctia
cdc nhom khéc nhau.

22222 — 10. Két qué nay khac trung binh gdc

V6i hai mau A va B, bing nhom cho cung két qua
cta A la 6 va ciia B 1a 14, ngay ca khi khong lam tron. Su khac nhau phat sinh tif viéc thay céc gia tri
that bing trung di€m.

Sai khac giita hai s6 trung binh c6 thé 16n dén dau? Xét mot nhom rong 5 mm, ching han
[180; 185), c6 trung diém 182,5 mm. Moi s6 do trong nhém déu cach trung diém khong qué 2,5 mm.
Vi vay, khi thay mot s6 do bing trung diém, s6 d6 c6 thé ting hodc gidm, nhung lugng thay d6i khong
vugt qua 2,5 mm.

Néu cd n s6 do déu thudc cidc nhom rong 5 mm, tong mdi cé thé 1éch tdng cit khong qua n - 2,5 mm.
Hai s6 trung binh déu dugc tinh bing cach chia téng tuong tng cho cung s6 n, nén chiing chénh
nhau khong qua nTZS = 2,5 mm.
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V6i do rong chung h, 1ap luan tucng tu cho giGi han g: moi gia tri thay d6i khong qua g; tong thay
déi khong qua n - Z; chia cho n thi hai trung binh chénh nhau khong qué g

Day 1a muic sai khac khong thé vugt qua, khong phai sai khac thuc t€ cia moi mau. Chang han,
hai s6 do 181 mm va 184 mm cung thudc [180; 185). Thay cd hai bing 182,5 mm lam s6 thi nhat
tdng 1,5 mm va s6 thd hai gidm 1,5 mm. Téng khong d6i, nén trung binh cting khong déi.

Nhom hep hon lam gi6i han g nho hon. Nhung sai khéc thuc té€ con ty nhitng lugng tang va gidm
c6 bui lai cho nhau hay khong; vi vy, n6é khong nhat thiét gidm sau mdi 1an chia nhém hep hon.
Nhiém vu 11 (m4 trén trang hoc liéu) gitp doi chiéu hai diéu nay bang di liéu that.

Vi du 04 — Trung dié€m giup tinh, nhung khong khéi phuc dit liéu géc

Ta cin udc lugng chiéu dai canh bai trung binh ctia 49 c4 thé Adélie ndm 2007 tit badng ghép nhém
trén:

2-172,54+3-177,5
+15-182,5+10-187,5
+10-192,5+9-197,5
Xnhom = 49
9192,5
49
~ 187,60 mm.

Tinh truc ti€p tu 49 gia tri géc cho

_ 14
X = % ~ 186,59 mm.

Hai két quéa khac nhau vi phép tinh tit bing da thay tiing gid tri bdng trung di€m ctia nhém. Chénh
léch khong chi do lam tron.

Cin cu cong thuc: Toan 11, Tap mot, K&t ndi tri thuc véi cude song, Bai 9, trang 62-63. Cac téng va két qua G Vi
du 04 do ZO Math tinh tif phan Adélie 2007.

4.2. Trung vi va1 t&f phén vi clia mau ghép nhém

Ta c6 mot miu gia dinh gom 26 gia tri va mudn uGe lugng trung vi khi chi con bang ghép nhom.
Cach udc lugng sau day tim mot moc sao cho so gia tri 6 phia dudi méc &y dugc tinh gan dung bang
mot nita mau, tic 1 13 gia tri.

Bang nhém cho biét:

+ Co6 8 gia tri nho hon 20.
« C6 10 gia tri thudc khodng [20; 30).

Néu 1ay méc 20, phia dudi moc mdi co 8 gia tri, chua dt 13. Néu 14y moc 30, phia dudi mdc da co
8 4+ 10 = 18 gia tri, vugt qua 13. Vi vay, ta tim mdc udc lugng bén trong nhom [20; 30).

Béang chua cho biét mudi gia tri trong nhom tap trung gan 20, gan 30, hay phan bé theo cach nao
khéc. Néu con danh sach da sip xép, ta sé 14y trung binh cong ctia gia tri thu 13 va thi 14 d€ tinh
trung vi. Nhung bang nhom chi cho biét ca hai gia tri dy thudc [20; 30), chua cho biét ching bing
bao nhiéu.
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DPéE tinh mdt gia tri uéc lugng, ta gia st tin sé dugc phan bé déu theo dd rong ctia nhom.
Theo cach tinh gan dung nay:
« Ntra khodng dau [20; 25), ttr 20 dén dudi 25, dugc tinh la chiia mot nlia tan s6 cia nhom, tic 5.
« Nta khodng sau [25; 30), tif 25 dén du6i 30, dudc tinh la chtra tan s6 5 con lai.
Hai phan khong chong 14n: gia tri bing 25 thudc phan sau.
Khi d6, tan so phia duéi moc 25 dugc udc tinh 14 8 + 5 = 13: 8 § cAic nhdm trude va 5 trong nda dau
nhom dang xét. Vi vay, theo cach udc lugng nay, ta chon 25.

Co thé viét lai cach tinh dy thanh cong thic. Sau 8 gia tri & cAc nhom trudc, ta con cin thém 13—8 = 5.
Phan can thém chiém

13—-8 1

10 2
tan s6 ctia nhom. Theo gid thi€t phan b déu, ta di thém cung ti 1é dy trén d6 rong 30 — 20. Bit
dau tu dau trai 20, ta dugc

13 -8
10

M, nhem = 20 + - (30 —20)

=20+5
= 25.

Trong cong thiic, s6 10 dusi mau 1a tan s6 ciia nhém; con 30 — 20 = 10 1a @9 réng ctia nhom. Ti
s0 cho bi€t can 14y bao nhiéu phan tan s6; nhan véi do rong cho biét can di thém bao xa tir dau trai.

K&t qua 25 1a trung vi uéc lugng tit bAng nhém. Trung vi chinh xac cila miu goc van 1a

M, = X13 ‘5 x14,

nhung hai gid tri x5 va x4 chua dudc biét. Mtic 13 trong phép udc lugng biéu thi mot nia téng tin
s0; ta khong 14y riéng gia tri th 13 1am trung vi.

Budc chuyén tu ti 1é tan s6 sang ti 1& d rong dua vao gia thi€t phan bd déu. Bang khong tu bao
dam gid thi€t &y dang, cling khong bdo ddm cé dung nam gia tri thit nho hon 25 trong nhém dang
xét. Vi thé, két qua tinh tit bing c6 thé khac trung vi tinh truc tiép tur dit liéu goc.

Céch udc lugng vita dung dugc goi 12 ndi suy tuyén tinh: biét tan s6 tich liy tai hai bién nhom, ta
tam coi tdn s6 dy ting déu gitta hai bién dé tim mdc cin dat. VGi trung vi, mdc can dat 1a 50% tong tan
s0; v6i td phan vi th nhat va thi ba, cdc moc tuong ting 1a 25% va 75%. Ta s€ viét cong thiic chung
cho céach tinh nay rdi 4p dung vao bang s6 do canh bai.

Goi:
 aladau trai cia nhém va h > 01a do rdng nhom;
« Flatan so tich liiy truéc nhom, con f > 013 tan s6 cia nhom;
« rla muc tan so tich lay can dat;
« qla gia tri can udc lugng, c6 cung don vi véi di liéu.

Tru6c nhém da tich lily duge F, nén phan con thiéu la r — F. Phan ay chiém ti 1& T cda tan s6

nhom. Theo gia thiét ting déu, ta lay cung ti 1€ dy ctia do rong h, r6i cong vao dau trai a. Do do6
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r—F

f

Ciing c6 thé dién dat bing phuong trinh: tai gia tri g, phan do rong da xét 1a g — a, chiém ti 1& %

g=a+ h.

ctiia cd nhém. Tan s6 tich lay uéc lugng tai d6 14 F + f ?. Yéu cau dat mtic r cho
r — r—F
f f

Chon muic tich lity va chgn nhém. V6i miu gom n gia tri, cAc muc tan s tich lily cAn datlar =

a F
=r ——3 q—a= h, — q=

n
5 2
cho trung vi, r = % choQ,var= Tn cho Qs. T badng céng don, chon nhom c6 mic trudc nhoém F
va mdc dén hétnhém F + fthéaF <r < F+ f,v6i f > 0.Néu F <r < F + f, két qua ndm bén
trong nhom.

Néu mtic can dat r ding bang tin s6 tich lily & bién chung ctia hai nhém ké nhau cé tan s6 duong, ta
c6 thé tinh tit nhém ding truée hodc nhom ding sau. Hai phép tinh cung cho gid tri § bién &y.
Ching han, bang ¢ Nhiém vu 27 (md trén trang hoc liéu) c6 nhom [215;220) v6i F = 10, f = 7 va
nhom [220;225) v6i F = 17, f = 11. Khican datr = 17:
« Tinh ti nhom [215;220), ta cAn thém dt 17 — 10 = 7 quan sat, bang toan bd tin s6 cia nhom.
Vi vay, ta di hét do rong nhém va dugc 215 + —— 719 5 =220 mm.
« Tinh ti nhom [220;225), tan s6 tich lay truGe nhom da bing 17. Ta khong can di thém vao

nhém, nén dugc 220 + 17—117 5 =220 mm.

Day 1a hai cach tim cung mot gia tri bién. Quy tic x&p s6 do vao nhom van gili nguyén: mot s6 do
bing 220 thudc [220; 225), khéng thudc [215; 220).

Néu c6 nhom tan sd bing 0. Nhom 4y khong chiia quan sat nao, nén khong duge chon dé thay vao
cong thiic c6 mau s6 f. Can phan biét trudng hgp nay véi hai nhém cé tan s6 duong & ngay canh
nhau. Néu gitta chung c6 mét hodc nhiéu nhém khong chita quan sat, tin so tich lay gitt nguyén
trén cd khodng trong dy. Khi muic cin dat ding bing mtic dang gilt nguyén, di€u kién vé tin s6 tich
liiy chua chon duge mét gia tri duy nhat trong khodng trong. Vi vay, khong ap dung két luan “hai

A9

cach tinh cho cing mot bién” qua khodng tréng nay; mudn chon mat gia tri cu thé cAn thém quy tic

cho tinh huéng do.

Vi sao mau 1é dung vi tri gitta, con bing nhém dung g? Véi danh sach 49 s6 do goc da sip, ta co
thé tim chinh x4c gia tri ¢ vi tri tht 25. Khi chi con bing nhém, ta khong biét gia tri dy. Phép udc
lugng tim gia tri tai d6 tin so tich lay ting déu dat f = 24,5, tuc 50% téng tan s6. Mic 24,5 thudc
cach mo ta lién tuc nay; n6 khong phai s6 thu tu clia mot c4 thé hay “ntra ca thé” that. Hai cach trd
16i hai viéc khac nhau — tim gi4 tri t& danh sach da biét va udc lugng tit bAng — nén c6 thé cho két
qua khac nhau.

Vi du 05 — Xac dinh nhom truéc khi thay so

Trd lai béng 49 s6 do canh boi Adélie ndm 2007, muc tin s6 tich 1ty can dat d€ udc lugng trung vi
lar = — = 24,5. Tan s0 tich lily d€n nhom [180; 185) 1a 20, dén nhém [185;190) 1a 30. Vi vay dung
nhom [185 190), v6i a = 185, F = 20, f = 10, h = 5:
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24,5 - 20 5
10
= 187,25 mm.

Me,nh(')m =185 +

Truéc nhom da co6 20 quan sat; nhdém nay cé 10 quan sat. Theo gid thiét tin s6 dugc phan bé déu
24,5-20

theo do rong ctia nhom, ta di thém = 0,45 d0 rong nhom, tinh tir ddu mat trai. Nhom rong 5
mm nén két qua 12 185 + 0,45 - 5 = 187,25 mm.

V6i Q;, muc cin dat 1a 25% tong tin sd: r = 2—9 = 12,25. Mtic nay ndm gitta hai tin s6 tich lty 5 va
20, vi vay ta dung nhom chiéu dai [180; 185) mm. Trudc nhém c6 5 quan sat, trong nhom cé 15 quan
sat, nén

12,25 -5
Q1,nhom = 180 + T 5

~ 182,42 mm.
Néu nham F thanh tin s6 tich 1ty dén hét nhom dang xét, phan di thém s& am. Viéc hiéu F giup
kiém phép tinh trudc khi bAm may.

Cin ct toan hoc: Toan 11, TAp mot, Két néi tri thic véi cude song, Bai 9, trung vi & trang 64 va ti phan vi 6
trang 64-65.

Nhiém vu 05 — Tu néi suy va giai thich két qua
Dung bang ghép nhom 49 s6 do canh bai Adélie nim 2007 & ddu muc 4. Em sé& u6c lugng Q5 va kiém
tra mot 10i khang dinh vé trung vi, d€ phan biét két qua ti bAng nhom véi két qua tinh tir tiing s6 do.
a) Tim nhom dung dé tinh Qz. Ghir, a, F, f, h, 16i tinh Q3 jpem-
b) Mot ban noi: “Trung vi that ctia 49 gia tri phai bing 187,25 mm vi em di tinh dung cong thic.”
Em dong y dé€n dau? Biét trung vi tinh truc ti€p ti di liéu goc 1a 186 mm.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

4.3. M6t cia mau ghép nhém

Khi con danh sach tiing s6 do, ta tim mét bing cach dém xem gia tri ndo xudt hién nhiéu nhat.
Nhung khi cac s6 do da dugc ghép thanh tiing khodng, bang chi cho biét méi khoang chita bao
nhiéu gia tri, khong con cho biét méi gia tri xuat hién bao nhiéu lan.

Trd lai bang 49 s6 do chiéu dai canh bgi ctia chim Adélie ndm 2007. Nhém [180; 185) mm c6 tan sd
16n nhat 1a 15. Hai nhém lién trudc va lién sau c6 tan s6 nhu sau:

Khoang chi€u dai canh boi, mm Tan so
[175;180) 3
[180; 185) 15
[185;190) 10

Bang cho biét ¢6 15 c4 thé mang s6 do tir 180 mm dén dudi 185 mm. Tuy nhién, ta chua biét cac sd
do dy 1a bao nhiéu va s6 do nao lip lai nhiéu nhét. Vi vay, bi€t nhém déng nhit chua da d€ tim
lai mét ctia mau géc.
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Dé tinh m6t cia mau ghép nhom, trude hét ta chon nhom co tan s6 16n nhat. Nhom nay duge goi
1a nhom chita mét. Sau do, ta dung mot quy tic ude lugng d€ chon mot gia tri tit nhom &y, co xét
thém tan so cda hai nhom lién ké.

Ti ba cot tin s6 dén mét gia tri uéc lugng. Ba nhom dang xét déu rong 5 mm. Ta bi€u dién ching
béng ba hinh chii nhat c6 cing chiéu rong va co chiéu cao lan lugt 1a 3, 15, 10.

Chi riéng cot cao nhit chua gitp ta chon mot diém cu thé tir 180 dén 185: toan bd canh trén ctia cot
déu cao nhu nhau. Cach dung duéi diy st dung thém chiéu cao ctia hai cot bén canh:

« V& doan thing di Ién, t mtc 3 § canh trdi ctia cot gitta d€n muc 15 & canh phai.
« Vé doan thing di xuéng, ti muc 15 § canh trai ctia cot gitta dén muic 10 6 canh phai.

Trong hinh, doan di 1én dugc vé bang nét lién dd; doan di xudéng bing nét dut xam. Hai doan cit
nhau bén trong cot gitta dugc to6 vang nhat. T giao diém, ké dudng vuodng goc xudng truc chiéu dai
canh boi. Gia tri doc dugc trén truc 1a mot uée lugng theo cach dyng nay.

15
154 ~ . : R
~< Giao diém
~
~
~
~
~
N o 10
o 101 .
7]
=)
“«S
=
5 -
3
0 ]
175 180 185 190
Chiéu dai canh boi (mm)

Mot udc lugng: khodng 183,53 mm

Poan di 1én: tir mdc 3 dén muc 15
— — - Doan di xuéng: ti mtic 15 dé€n muc 10

Chiéu giao diém ctia hai doan thdng xuéng truc chiéu dai d€ doc mét ude lugng. Pay 1a két qua cua
phép dung, khong phai mot s6 do dugc xac dinh ti dit liéu goc.

Day 1a mot quy tic uéc lugng tir bAng nhom. Biang khong cho biét cach phan bd cu thé ciia cac s6
do bén trong mbi nhom, nén khong thé ty né xac nhan vi tri nao 1a mét cia mau géc. Phép dung hai
doan théng giup xac dinh gid tri ma cong thttc mot ghép nhom sé cho.

Tinh vi tri giao diém. Goi ¢ 1a khodng cach theo phudng ngang ti dau trai 180 dén vi tri cin tim,
tinh bing mm. C4 nhom rong 5 mm, nén phan do rong da di qua la

t
5
Doan théng di 1én bit ddu 6 muc 3 va két thtic & muc 15, tic ting téng cong

15-3=12.
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Vi day 1a doan théng, di qua bao nhiéu phin chiéu rong thi do cao ting thém bdy nhiéu phin cua 12.
Do d6, tai vi tri cAch dau trai t mm, d6 cao cia doan nay la

t
3+12- —.
+ 5

Tuong tu, doan thing di xuéng bit ddu ¢ muc 15 va két thuc 6 mc 10, tic gidm téng cong
15—-10 = 5.

Tai ciing vi tri y, do cao cta doan nay 1a

t
15—-5-—.
5

Tai giao di€ém, hai doan thing c6 cung do cao. Vi vay,

t t
3+412--=15-5"-—.
* 5 5

Chuyén céc s6 hang va thu gon, ta dugc

t
(12+5)- 3 =12,
suy ra

t 12 t_12
5 12+5° 17

5.
Nhu vay, ti dau trai 180, ta di thém % do6 rong nhém. Mot ude lugng la

12
M, nhom = 180 + 17 5

~ 183,53 mm.

Hai s0 12 va 5 trong ti s6 c6 ngudn géc cu thé: 12 = 15 — 3 1a muc ting cha doan di lén; 5 = 15 — 10
la muic gidm cda doan di xuéng. Chung xuat hién trong cong thic khi ta tim vi tri ma hai doan cé
cung do cao.

Cong thuc téng quat. Xét bang co it nhait hai nhom lién ti€p cung do rong va c6 ding mot nhom
dat tan s6 16n nhat. Goi:

 ala dau trai cia nhdm c6 tan s6 16n nhat;

e h > 01adorong nhom;

« flatan sd cia nhom Ay;

« f_va f, lan lugt la tdn s6 ctia nhom lién truGe va nhom lién sau.

Trong cach dung viia xét, doan di lén ting f — f_, con doan di xudéng gidm f — f,. Vi vay, phan do
rong can lay tu dau trai la

f-r
f=P+( =1
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Nhan ti s6 4y v6i do rdng h, r6i cong vao dau trai a, ta dugc

a+ J= )
-+ - f+

Néu nhom c6 tan s 16n nhat ding dau bang, ta dung quy uéc f- = 0; néu ding cudi bang, ta dung

i+ =0.

Khi chi c6 mot nhom dat tan s6 16n nhait, c hai do chénh f — f_ va f — f, déu dudng. Ti s6 trong

cong thdc vi thé ndm gitta 0 va 1, nén gia tri tinh dugc ndm bén trong nhém da chon.

Mo,nhc’)m -

)h.

Cong thic cting cho thdy vai tro ctia hai nhom lién ké:

« Néu hai nhom 4y c6 cuing tan s6, hai dd chénh bang nhau. Ti s6 bing %, nén két qua 1a trung
diém ctia nhém chtta mot.

« Néu nhom bén phdi co tan s6 16n hon nhém bén trai, do chénh vé phia phai nhé hon. Ti s6 16n
hon %, nén két qui ndm vé bén phai trung diém.

Trong vi du trén, nhom bén phai cé tan s6 10, 16n hon tan s6 3 ctia nhom bén trai. Két qua 183,53
mm vi thé 16n hon trung di€ém 182,5 mm, dang véi vi tri giao diém trén hinh.

Piéu kién can kiém trudc khi tinh. Cong thuc trén dung cho cdc nhém cung d6 rong. Néu mot
nhom rong hon nhoém khac, nhom 4y c6 thé chia nhiéu quan sat hon chi vi khodng cta no rong
hon. Khi d6, so sanh riéng tin s6 chua du dé€ xac dinh noi dit liéu tip trung nhiéu hon; khong thay
truc ti€p vao cong thiic nay. Vi du 09 (trang 25) s&€ minh hoa trudng hgp cac nhém khac do rong.
Néu tét cd cac nhom c6 cung tan s6, quy udc dang dung la mau ghép nhém khong c6 mét.

Néu c6 nhiéu nhom cung dat tan s6 16n nhait. Trudc hét, xac dinh nhitng nhém dy va xem ching
c6 ké nhau khong. S6 nhom c6 tan s 16n nhat chua cho biét sé c6 bao nhiéu gia tri mét khac nhau
khi tinh bang cong thtic.

Chéng han, b6n nhom [0; 10), [10; 20), [20; 30), [30;40) c6 tdn s6 14n ludt 1a 3;8; 8; 2. Hai nhém &
gitta cung cd tan s6 16n nhat. Néu xét nhom [10; 20), hai do chénh1a 8 —3 = 5va 8 —8 = 0, nén cong
thuc cho 10 + s+io - 10 = 20. Néu xét nhom [20; 30), hai do chénh1a 8 — 8 = 0va 8 — 2 = 6, nén cong
thuc cho 20 + 0%6 - 10 = 20. Hai nhém dugc xét nhung chi cé mot gia tri tinh dudc: bién chung 20.
Néu mot nhom va cd hai nhom lién ké déu cung dat tan s6 16n nhét, cd hai d6 chénh déu bang 0.
Cong thtic khi &y c6 mau s6 bing 0, nén khong tinh dugc gia tri mét tir nhom dang xét. Trong bai
lam, can chi ra cdc nhém cung dat tan s6 16n nhat va néi rd cong thic khong xac dinh  nhém nao.
Néu dé chua cho quy tic xu 1i thém, ta diing 6 két luan d6, khong tu chon mot trung diém lam mot.
Trudng hgp nay khac véi quy udc khong cé mot khi tat ca cac nhém co cling tan so.

Vi du 06 — M4t ciia bang nhém va mét ciia mau géc

V6i bang ghép nhom cda 49 s6 do chiéu dai canh boi Adélie ndm 2007, ta vira tinh dugc

M, nhem =~ 183,53 mm.

K&t qué nay dudc tinh tUf tan s6 ctia ba nhom lién nhau va cach uéc lugng da gidi thich. N6 khong
cho biét s6 do 183,53 mm da xudt hién bao nhiéu lan trong danh sach ban dau, cting khong chiing
minh day la s6 do xuat hién nhi€u nhat.
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Khi dém tryc ti€p trong dit liéu goc, ta co két qua khac: cac s6 do 180, 190, 195 mm déu xudt hién 5
14n, cuing dat tin s6 16n nhit. Vi viy, mau goc c6 ba mot 1a

180 mm, 190 mm, 195 mm.

Hai két qua dugc xac dinh tir hai dang thong tin khac nhau. V6i mau géc, ta d€m s6 1an xuit hién
clia tiing s6 do. V6i mau ghép nhom, ta chi biét s6 quan sat trong tiing khodng va dung cong thiic dé
udc lugng. Do d6, mot tinh tir bing nhom c6 thé khac cdc mot tim dugce tif danh sach ban dau.

Cin cd cong thitc: Toan 11, Tap mot, K€t ndi tri thic véi cudc song, Bai 9, trang 66; Bai tdp Toan 11, Tap mot,
trang 48, bai 3.15 § trang 51 va ddp 4an trang 129. Cach dung giao di€ém hai doan thing dugc d6i chiéu véi
SCERT Kerala, Statistics, Class XI (2016), muc 5.3.1, trang 129. Hinh va phép bién d6i trén dugec ZO Math dung
lai cho bang Adélie. Xem thém luu y vé€ dinh nghia va quy udc (trang 28).

5. Chon so dai dién theo cau héi

Cac phan trudc da gidi thich cach tinh va y nghia cta trung binh, trung vi, t& phan vi va mét. Bay
gi®, ta dung nhitng hiéu biét &y d€ quyét dinh nén bao céo s6 nao trudc mot cau hdi cu thé.

Ggi mé 05 — Pai dién cho dif liéu nao va tra 16i cau héi gi?

Mot mau gia dinh gom tam gia tri:

2; 2; 3; 3; 14; 14; 15; 15.
Hay tinh trung binh va trung vi ctia mau. Néu chi dugc biét hai két qua dy, ngudi doc c6 nhan ra
rdng cic gia tri tdp trung thanh hai cum tach biét khong?

Tiép theo, mdt bado cdo muon so sanh chiéu dai canh boi cda hai loai chim canh cut, nhung chi dua
ra s6 trung binh tinh chung cho ca hai loai. Con s6 dy da du d€ thuc hién viéc so sénh chua? Em cin
thém thong tin gi?

V6i miu gid dinh trén, ta tinh dugc

242+343+144+14415+15
< -

X = 8,5.

Dy da dudc sip theo thid tu ting dan. Hai gia tri § gitia 1a 3 va 14, nén

3+ 14
M, = +2 =8,5.

Hai phép tinh déu dung. Tuy nhién, s8 8,5 chua cho thdy mot dic diém dang chu y: bon gia tri ndm
& 2 hodc 3, con bdn gia tri ndm & 14 hodc 15. Khong co gia tri ndo ndm trong khoang gitia 3 va 14.
Trung binh va trung vi khong bit budc phai trung v6i mot gia tri ciia mau. Piéu can xét 6 day 1a ta
mudn nguoi doc biét gi vé dir liéu. Néu muon mo ta hai cum gia tri, chi bdo cdo 8,5 1a chua da.
D4i tif trung binh sang trung vi ciing khoéng gitip ngudi doc nhin ra hai cum, vi hai két qua bing
nhau. Ta cin giit thém danh sach, bang, hinh biéu dién hodc mot cAu mo té rd hai cum ay.

Vi vay, trude khi chon s6 dai dién, can xac dinh cau héi dang dit ra.
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Néu héi “Tong s6 lugt thué xe trong thang chia déu cho mbi ngay 1a bao nhiéu?”, ta dung trung
binh. Trung binh dugc tinh bing téng chia cho s6 ngay; nhan két qua chua lam tron vdi s6 ngay sé
thu lai téng.

Néu hoéi “Khi x€p cac ngay tur it d€n nhiéu lugt thué, muic & gitita 1a bao nhiéu?”, ta dung trung vi.
Céch tinh nay dya vao vi tri trong day da sdp. N6 khong dung téng s lugt thué, nén khong thé 14y
trung vi thay cho trung binh khi cin tinh lai téng.

Nhitng cau hdi khac co thé cin thong tin khac. Mudn biét gia tri nao xudt hién nhiéu nhat, ta xét
mot va bang tan s6. Muon biét thém cac mdc 6 nia dudi va nla trén ctia day da sip, ta xét ti phan
vi. Mudn so sanh hai loai chim, ta can cac két qué tinh riéng theo loai. Mu6n biét ngay nao dong
khach nhét, ta phai tim ngay c6 s6 lugt thué 16n nhat.

Nhu vy, chon s8 dai dién gom hai viéc gin lién v6i nhau: chon sé tra 16i ding cau héi va bd sung
thong tin ma con sd dy chua thé hién.

Vi du 07 — Hai loai va mgt sé trung binh chung

Adélie va Gentoo la hai loai chim canh cut c6 trong bd di liéu Palmer Penguins. Xét cac sd do chiéu
dai canh boi ndm 2007 dudc trich ti b di liéu nay.

Bang dudi day tom tit 49 s6 do hgp 1é ctia loai Adélie va 34 s6 do hgp 1€ ctia loai Gentoo. “Téng chiéu
dai” 1a téng cac s6 do da ghi; chiéu dai dugc do bing mm.

Loai So gia tri hgp 1é Tong chiéu dai,  Trung binh, mm Trung vi, mm
mm

Adélie 49 9143 186,59 186

Gentoo 34 7314 215,12 215

Néu cau hoi 1a “Chiéu dai canh boi trung binh cua tat ca cic ca thé trong hai phin di liéu nay 1a bao
nhiéu?”, ta gop tong chiu dai va s6 c4 thé:

9143 + 7314 16457
49+34 83

X = ~ 198,28 mm.

Day la trung binh cua 83 s6 do, trong d6 mai s6 do dugc tinh mot 1an. Ta khong cong hai trung binh
riéng rdi chia cho 2, vi cich 4y cho hai nhém muc dong gép nhu nhau, trong khi mot nhom cé 49 s
do va nhém kia chi c6 34 s6 do.

Nhung néu cdu héi 1a “Chiéu dai canh boi cla hai loai khac nhau nhu thé nao trong nhiing s6 liéu
da thu thap?”, s6 198,28 mm chua tra 13i dugc. N6 khong cho biét trung binh ctia loai nao 16n hon,
cting khong cho biét hai trung binh cach nhau bao nhiéu.

Luc nay, can doc két qud theo tiing loai. Trung binh ctia Adélie khodng 186,59 mm, con ctia Gentoo
khodng 215,12 mm. C4c trung vi tuong ting 12 186 mm va 215 mm. Nhiing két qué riéng 4y thé hién
su khac biét ma sé trung binh chung da khong thé hién.

Bang cho phép so sanh céc s6 trung binh va trung vi ctia hai phan d liéu. Bing chua cho biét nguyén
nhan sinh hoc cta su khac biét, cting khong chiing minh ring moi c4 thé Gentoo déu c6 canh bai
dai hon moi c4 thé Adélie.
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Vi du 08 — Cung mét thang, hai cich mé ta sd lugt thué

Capital Bikeshare 12 mot hé thong xe dap dung chung & Hoa Ky. B¢ dit liéu Bike Sharing ghi s6
lugt thué xe cda hé thong theo ngay. Mot lugt thué 1a mot 1an st dung dich vy; cung mot ngudi co
thé thué nhiéu lugt.

Xe dap dung chung

Minh hoa hoat dong xe dap dung chung.

Trong thang 01/2012, bang c6 31 gia tri, moi gia tri 12 s6 lugt thué ctia mot ngay. Tong s6 lugt thué
trong thang 1a 96744.

Cau héi thi nhat: Néu chia déu tdng s6 lugt thué cho 31 ngay, méi ngay dugc bao nhiéu
lugt?

Ta ldy tong chia cho s6 ngay:

— 96744 N
X=—7 % 3120,77 lugt moi ngay.

Két qua nay mo td muc trung binh tinh tir tong ctia ca thang. N6 khong khing dinh ngay nao cting
¢6 s6 lugt thué bing muc &y. Khi nhan trung binh chwa lam tron véi 31, ta thu lai tOng 96744 lugt.
Cau hoéi thd hai: Khi x€p 31 ngay tu it dén nhi€u lugt thué, ngay § gitia c6 bao nhiéu lugt?
VG6i 31 gia tri da sép, gia tri § gitta nam tai vi tri thd 16: c6 15 gia tri ding trudc va 15 gia tri ding sau.
Gia tri tai vi tri nay 1a 3243, nén trung vi bing 3243 lugt.

Trung vi dugc xac dinh bang vi tri trong day da sip, khong phai biang cich chia téng cho s6 ngay. Vi
vay, 14y 3243 nhan véi 31 khong cho lai téng s6 lugt thué cta thang.

Hai két qua khodng 3120,77 va 3243 kha gan nhau, nhung di€u dé chua cho bi€t cic ngay con lai co
bao nhiéu lugt thué. Ching han, ta chua biét ngay it khach nh4t va ngay dong khéch nhét cach nhau
bao nhiéu. Cling khong thé chi dua vao su gdn nhau cia trung binh va trung vi dé két luan da liéu
doi xing hodc khong cé ngay khac biét ro rét. Nhiing cau hoi dy cin dugc xem xét baing danh sach s
liéu hodc hinh biéu dién.

Mot lai trd 16i mot cAu héi khac: Cé s6 lugt thué nao dugc ghi nhin nhiéu 1an hon cic s6 con
lai khong? Trong 31 ngay dang xét, cac s6 lugt thué déu khac nhau, mdi gia tri xudt hién mot 1an.
Theo quy udc da néu déi véi mau sd liéu géc, mau nay khong c6 mét.
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Néu ghép cac so lugt thué vao bén nhdém

[1000;2000), [2000;3000), [3000;4000), [4000;5000),

thi tan s6 1an lugt 1a 3; 10; 10; 8. BAng nhom cho biét hai khodng § gitia cing c6 nhiéu ngay nhat.
Diéu d6 khong co nghia 1a c6 mot s8 lugt thué cu thé xudt hién nhiéu 1an: nhiéu gia tri khac nhau
van co thé cung thudoc mot khoang.

Khi viét b4o cdo, cin gitt dung d6i tugng dugc dém 1a lugt thué. Trung binh khodng 3121 lugt moi
ngay khong c6 nghia 1a trung binh khodng 3121 ngudi khac nhau thué xe mdi ngay. Cac két qua
ciing chi mo ta thang dang xét; chung chua du d€ du bao chinh xac s lugt thué ciia mot ngay trong
tudng lai.

Nguon: Hadi Fanaee-T va Jodo Gama, Bike Sharing, UCI Machine Learning Repository, tép day.csv, cot ngay
(dteday) va cdt s6 lugt thué (cnt), phén trich thang 01/2012. D@ liéu CC BY 4.0; ZO Math chon phén trich va
tinh bang tém tit, khéng thay gia tri géc.

Vi du 09 — Doc s6 0 cung ky hiéu quan tric

Chon dung s6 dai dién con doi hoi hiéu dung nhiing gia tri dung € tinh s6 ay. Vi du sau cho thdy vi
sao doi khi can doc cé ky hiéu di kém s6 do.

Mot tram khi tugng tai sin bay Seattle-Tacoma, bang Washington, Hoa Ky, ghi lugng giang thuy
theo ngady. Giang thiy 12 nudc tif mua, tuyét... roi xuéng. D€ hi€u don vi mm, hay hinh dung lugng
nudc ay dugc gitt lai va pht déu trén mot mit phing ndm ngang: d6 su cua 16p nudc 1a lugng giang
thiy dugc bdo cdo. Tuyét duge quy d6i thanh lugng nudc sau khi tan. Vi vy, s6 mm & day chi do sdu
16p nudc tuong duong, khong phai do sau 16p tuyét.

Bay ngay dau thang 01/2023 dugc ghi nhu sau:

Ngay Lugng giang thuy dugc ghi, = Ky hiéu vét giang thay
mm

01/01/2023 0,3 | Khong c6 ky hiéu T
02/01/2023 0,0 | Khong c6 ky hiéu T
03/01/2023 00 T

04/01/2023 0,5 | Khong c6 ky hiéu T
05/01/2023 00 T

06/01/2023 3,0  Khongco ky hiéu T
07/01/2023 7,1 | Khong c6 ky hiéu T

Ngay 03 va ngay 05 déu c6 gia tri s6 1a 0,0, nhung con kém ky hiéu T. Ky hiéu nay chi vét giang
thuay: da ghi nhan mot lugng gidng thiy rat nhé. Do dé, doc riéng s6 0,0 rdi két luan hai ngay ay
hoan toan khong c6 gidng thiy s€ bd qua thong tin ctia ky hiéu di kem.

Xét toan bo 31 ngay trong thang 01/2023 tai cung tram, téng cac lugng giang thuy dugc ghi 1a 78,5
mm. Trung binh dugc tinh bing

— 78,5 X
X = 31 ~ 2,53 mm moi ngay.

Con s6 nay tra 16i cau hoi: “Néu chia déu téng lugng gidng thily dudc ghi trong thang cho 31 ngay,
mbi ngay dugc bao nhiéu?”
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Néu xép 31 gia tri tif nho dén 16n, gia tri  vi tri thi 16 12 0,8 mm. Vi viy, trung vi bing 0,8 mm. Con
s0 nay cho biét muc 6 gitra day da sap.

DE hiéu vi sao trung binh 16n hon trung vi, ta xem thém béang tin s6:

Lugng giang thiy dugc ghi, mm S6 ngay
{0} 13, trong d6 6 ngay c6 ky hiéu T
(0;1) 4
[1;5) 8
[5;10) 3
[10; 20) 3
[20; 40) 0

C6 17 ngay ghi lugng giang thiy dudi 1 mm, nhung cling c6 6 ngay ghi ti' 5 mm trd 1én. Nhiing ngay
o lugng giang thily 16n dong gép nhiéu vao téng cia thang, tir d6 lam ting trung binh. Trung vi
dudc xac dinh bing vi tri thi 16, nén van ndm trong céc gia tri dudi 1 mm.

Hai két qua mo ta hai khia canh khac nhau. Trung binh gin vdéi téng lugng dudc ghi trong thang;
trung vi cho biét muc & gitta khi x€p cac ngay theo lugng giang thity. Mudn thdy dugc cd nhiing ngay
ghi it va nhiing ngay ghi nhiéu, cin doc thém bang tin so.

Ky hiéu T van cin dugc giti khi dién gidi két qud. Trong 13 ngay co gia tri s6 bdng 0, ¢ 6 ngay dugc
ghi nhan vét gidng thady. Vi vay, “c6 13 ngay dudc ghi bdng 0” va “c6 13 ngay hoan toan khong c6
giang thily” 12 hai phat biéu khac nhau. Tong 78,5 mm va trung binh khoéng 2,53 mm méi ngay déu
dudc tinh tu cac gia tri s6 da ghi; ta khong tu gan thém mdt lugng nudc cho nhiing ngay cd ky hiéu T.
Ciing cin chu y cach 1ap bang: hang {0} chi chita dung gia tri 0, con nhiing hang khac 1a cac khoang
c6 do rong khac nhau. Cac nhom khong thdéa man diéu kién rong bang nhau cia cong thic mot
ghép nhém viia hoc, nén khong ap dung cong thiic &y cho bang nay. Néu can trung vi hodc td phan
vi, ta c6 thé tinh truc tiép tir 31 gid tri goc con dugc luu gi.

Nguodn: NOAA (Co quan Quan ly Khi quyén va Pai duong Qudc gia Hoa Ky), qua NCEI (Trung tim Thong tin
Moi trudng Qudc gia), bo di liéu khi tugng theo ngady GHCN-Daily. Tram Seattle-Tacoma c6 ma USW00024233;
PRCP 1a ma cot lugng gidng thuy. Phan trich gom thang 01/2023 va cac ky hiéu ghi kém sd do. Phan di liéu
dugc lay tir NCEI theo hé mét; PRCP trong phén trich ny da c6 don vi mm. Y nghia ky hiéu T dugc néu trong
huéng dan dit liéu GHCN-Da~ily ctia NOAA. Céch hiéu lugng giang thly theo dd sau 16p nude tuong ducng
dudc trinh bay trong huéng dan do cia WMO, Chuong 6.

Nhiém vu 06 — Stia cau két luan

Mot ngudi vi€t ban tin tu hai vi du vira hoc: s6 lugt thué xe cia Capital Bikeshare trong thang 01/2012
va lugng gidng thuy tai tram Seattle-Tacoma trong thang 01/2023.
Hay kiém tra cac phat bi€u dudi day. Khi stia, cAn ndi ro dit liéu ghi diéu gi, thudc hé théng hodc dia
diém nao va trong thdi gian nao.
a) Sua cau: “Thang 01/2012, trung binh cé khoang 3121 ngudi khac nhau thué xe moi ngay.”
b) Stia cAu: “Thang 01/2023 c6 13 ngay chic chin hoan toan khong c6 giang thuy tai Seattle-
Tacoma.”
¢) Tu dit liéu ctia mot thang tai mot tram, c6 thé két luan khi hau ctia ca thanh phd da thay déi
dai han khong? Giai thich va néu nhiing théng tin con can thu thap.
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Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

Khép lai Bai hoc

Qua céc vi du vira hoc, ta thdy mot phép tinh dung chi trd thanh 16i mo ta c6 ich khi két qua dugc
gan véi dung cau hoéi va dang di liéu. Trude khi bao cdo, hiy noi 16 cac quan sat ghi diéu gi, thudc
nhiing d6i tugng nao va két qua c6 don vi gi. Sau dé gidi thich vi sao s6 da chon trd 16i dugc cau hoi,
dong thai néu thém thong tin cin thiét ma s6 dy chua thé hién.

Né&u vin nham vi tri v6i gid tri, it liéu thiéu véi s6 0, hodc ude lugng tir bing véi két qua tir mau goc,
hay tré lai dung muc ay.

Trudc khi sang Luyén tap, thi trd 16i cac cAu hdi sau bing 1ap luin cia minh:

« Vi sao chi mot thai gian chd tding ma trung binh cia cd nhom tang?
Xét lai mAu thdi gian chd 2; 3; 3;4; 8 phut. Néu chi thay 8 bing 28, vi sao trung vi khong d6i?

Tré lai mau ban dau, néu chi thay 2 bing 30, trung vi thay d6i thé nao va vi sao?
+ Visao hai mau cung trung binh va trung vi van c6 thé co ti phan vi khac nhau?
« Vi sao hai mau cung cho mot bing ghép nhom ma c6 thé co trung binh khac nhau?

Khi trd 13i, néu budc néi gita di kién va két ludn. Cac nhiém vu & phan Luyén tap sé yéu cau em
van dung nhiing 14p luin &y vao cac mau mdi.

Nguén va cdach dung dir liéu

Muc nay cho biét kién thtic todn dua vao tai liéu nao, so liéu dén tir ddu va ZO Math da chon, trinh
bay s6 liéu ra sao. Em c6 thé dung cac lién két dé tra cach ghi s6 do hodc doc thém; khong cin hoc
thudc tén tac gid, ma cot hay ma tram.

Tai liéu todan hoc

« Toan 10, Tap mot — K€t ndi tri thiic vGi cudc song, Nha xuit ban Gido duc Viét Nam, Bai
13, trang 78-81: trung binh, trung vi, t& phan vi vd m6t cia mau chua ghép nhém.

« Toan 11, Tap mdt — K€t ndi tri thiic véi cudc sdng, Nha xuit bin Gido duc Viét Nam, Bai
8, trang 58-60; Bai 9, trang 62-66: mau ghép nhom, cac s6 dic trung va diéu kién ap dung.

+ Chuong trinh gido duc phé thong moén Toan 2018, Bd Gido duc va Pao tao, trang 85 va
101-102: yéu cau tinh, gidi thich y nghia va sit dung céc s6 dic trung cia mau khong ghép
nhom va ghép nhém, phan 16p 10 va 16p 11.

« Toan 10 — Sach gido vién, Két ndi tri thic véi cudc song, Nha xuit ban Gido duc Viét
Nam, trang 142-145: y nghia, cach lua chon cac s6 dic trung, huéng dan day mét va 16i gidi
lién quan.

« Toan 11 — Sach gido vién, K&t nai tri thdc véi cudc sé6ng, Nha xuat ban Gido duc Viét
Nam, trang 103-105: cach din dit vé mét ghép nhom, gidi thich két qué va phan biét nhom
chtta mét véi gia tri tinh dugc.

« Bai tap Toan 10, Tap mot — K&t nai tri thiic vGi cudc song, Nha xuit ban Gido duc Viét
Nam, trang 75, 77, 126: phan nhic kién thic vé mot, bai 5.10 va 16i giai.
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« Bai tap Toan 11, Tap mot — K&t ndi tri thiic véi cudc sdng, Nha xuit ban Gido duc Viét
Nam, trang 48, 50-52, 128-129: quy tic mét ghép nhom, cac bai 3.8, 3.15, 3.20-3.21, 3.25 va 16i
giai.

Chuong trinh xac dinh yéu ciu can dat; sich gido khoa cung cap cdn cd vé dinh nghia, quy tic va
cong thuc; sach gido vién cung cip ggi y vé y nghia va cach dan dit. Cac bo di liéu dudi day cung
cp s6 do, don vi va pham vi quan sat.

Loi gidng, nhiém vy, 13i gidi va hinh minh hoa do ZO Math bién soan; khong sao chép bai tap hodc
hinh sach.

Luu y vé dinh nghia va quy uéc mét. Toan 10, Tap mot, bd Két néi tri thic véi cude séng, trang 81, dinh
nghia mat theo tin s6 16n nhit va néu quy udc khong cd mét khi cac gia tri xudt hién véi tan s6 nhu nhau. Véi

mau co nhiéu gid tri khac nhau, cin doc cd dinh nghia 14n quy udc nay: viéc cac gid tri déu 13p lai chua du dé
két luan c6 mét.

Néu méu chi c6 mot gid tri khac nhau, cAn phan biét diéu dém dugc vé6i cach goi tén: ching han, trong 5; 5; 5,
chic chin gia tri 5 xuét hién ba 1an. Viéc goi d6 1a “mat” hay ap dung 16i quy uGc “cac tin s6 nhu nhau” can
dugc lam rd trong dinh nghia ma dé st dung; khong suy ra moét quy tic mdi chi tir caich dém. Trang sach néu
trén khong gidi thich riéng trudng hgp nay.

V6i mau ghép nhém, cong thiic  Toan 11, TAp mot, trang 66, 4p dung cho cdc nhom cung do rong; sach ciing
néu quy udc khong c6 mot khi tit cd tdn s6 nhom bang nhau. Khi cd nhiéu nhéom cung dat tan s6 16n nhit, xét
tiing nhom cung tin s6 ctia hai nhom lién ké: néu mau s khéc 0 thi tinh va d6i chi€u cac két qué; néu mau s
bang 0 thi ghi rd cong thiic khong xac dinh ¢ nhom d6. Hai nhom ké co thé cho cung mot gia tri tai bién, nhu
vi du trong phan mot ghép nhém (trang 18). Khong suy so gia tri mét tif s6 nhém c6 tan so 16n nhét va khong
tu dung cong thuc cho cdc nhom khéc do rong.

Palmer Penguins

bay 12 bo di liéu vé chim canh cut dugc nghién cttu é khu vuc quan ddo Palmer, Nam Cuc. Adélie,
Chinstrap va Gentoo 1a tén ba loai c6 trong bang. Cac bai tap st dung chiéu dai canh boi — phan canh
c6 dang mai cheo giup chim boi — do bidng mm; trong bang gdc, cot nay mang tén flipper_length_mm.
Modi dong ghi thong tin mot ca thé.

Trang dit liéu va mé ta bién - Tép bang s6 liéu CSV - CCO 1.0.

Ghi cong Allison Horst, Alison Hill, Kristen Gorman. D liéu goc do Kristen Gorman va chuong
trinh nghién cttu sinh thai dai han tai tram Palmer (Palmer Station LTER) cung cap; trang nguén
dan t6i cac bo dit liéu luu tai Environmental Data Initiative (EDI). Nghién c(fu lién quan: Gorman,
Williams va Fraser (2014), Ecological Sexual Dimorphism and Environmental Variability within a
Community of Antarctic Penguins.

ZO Math chon cic s do canh bai theo loai va nim nghién cttu dé 1ap bai hoc. O thiéu van dudc giit
trong ho sd; khi tinh véi chiéu dai canh bai, chi dung cac 6 cé s6 do phu hgp, khong thay 6 thi€u
bing 0. Cac bang ghép nhém dugce 1ap ti nhitng s6 do ay; két qua gan dung chi lam tron 6 budc cuoi.
Nhiing nhém nho dung trong bai dugdc chon dé hoc thao tac, khong phai mau 14y ngau nhién dé dai
dién cho toan bo loai.
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Bike Sharing

B6 dii liéu nay ghi s6 lugt thué xe dap cia hé thong Capital Bikeshare tai Hoa Ky trong cac nam
2011-2012. Mot lugt thué 1a mot 1an st dung dich vy, khéng phai mot ngudi dung khac nhau. UCI
Machine Learning Repository la kho luu trit va gidi thiéu bo di liéu, dugc lién két dudi day.
Fanaee-T, H. va Gama, J., Bike Sharing — UCI Machine Learning Repository, DOI dit liéu, CC BY
4.0.

Z0 Math dung tép day.csv, trong d6 moéi dong ing v6i mot ngay, chon cac cot ngay, s6 lugt thué va
thong tin cho biét ngay d6 c6 phai ngay 1am viéc hay khong; trich theo thang, tinh tong va cc s6 dic
trung, dich nhan sang tiéng Viét. Khong thay cac gia tri quan sat. Viéc ghi cong khong ham y tac gid
hoic UCI bdo trg hoc liéu.

Dit lieu mo td mot hé théng thué xe va giai doan cu thé. Khong dung lugt thué d€ suy truc ti€p s6
ngudi khac nhau, ning lyc phuc vu cin c¢6 6 moi thoi diém ho#c nguyén nhan cia su khac biét.

NOAA/NCEI

NOAA 1a Cd quan Quan ly Khi quyén va Pai ducng Qudc gia Hoa Ky; NCEI 1a Trung tim Thong tin
Moi trudng Qudc gia thuoc NOAA. B GHCN-Daily tap hgp so liéu khi tugng theo ngay. Cac so liéu
dudc st dung & day ghi lugng giang thuy tai tram san bay Seattle-Tacoma, bang Washington, Hoa
Ky; USW00024233 12 ma gitp tim ddng tram trong nguon.

Menne va cong su, GHCN-Daily, Version 3, gidi thich c4c cft va ky hiéu trong dit liéu, thong tin tram
USW00024233.

PRCP la mi cot lugng giang thily: nuéc tit mua, tuyét... dugc quy d6i thanh lugng nudc tuong duong.
Céc s0 liéu dudc chon thudc ndm 2023, dugc 1dy theo hé mét va trinh bay bang mm. Ky hiéu T cho
biét vét giang thuy — mot lugng rat nhé chua thé hién bing s6 do duong & do chinh xac dang dung.
Z0 Math gitt cac ky hiéu di kém s do. Téng va trung binh dugc tinh tit nhitng con s da ghi; khong
tu dit mot lugng nudGe cu thé thay cho T. Khi dién giéi két qua, van phai doc ky hiéu nay, khong coi
moi ngay ghi 0 12 hoan toan khong c6 giang thay.

Chinh sach dit liéu md cia NCEI phan biét dit liéu chinh phi Hoa Ky thudc pham vi cong cdng véi
dit liéu bén tht ba c6 thé c6 diéu kién riéng. Khong suy ring moi dit liéu trén NCEI déu mang CCO.
Hoc liéu chi st dung phén dit liéu tram Hoa Ky da néu, khong st dung logo hodc dnh ctia co quan.
C4c ngudn dit lieu dugc truy cap ngay 22/10/2026. Khi dién gidi s6 liéu, can gitt dung don vi, mau va
thdi diém quan sat.
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https://archive.ics.uci.edu/dataset/275/bike+sharing+dataset
https://doi.org/10.24432/C5W894
https://creativecommons.org/licenses/by/4.0/
https://creativecommons.org/licenses/by/4.0/
https://doi.org/10.7289/V5D21VHZ
https://www.ncei.noaa.gov/pub/data/ghcn/daily/readme.txt
https://www.ncei.noaa.gov/cdo-web/datasets/GHCND/stations/GHCND%3AUSW00024233/detail
https://www.ncei.noaa.gov/cdo-web/datasets/GHCND/stations/GHCND%3AUSW00024233/detail
https://www.ncei.noaa.gov/sites/default/files/2023-12/NCEI%20PD-10-2-02%20-%20Open%20Data%20Policy%20Signed.pdf
https://zomath.vn
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