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Bat ddu

Khi xem thoi gian chd ctia mot nhém ngudi, ta co thé dit hai cAu héi: tong thdi gian chd chia déu
cho mdi ngudi 1a bao nhiéu, va phan 16n moi ngudi phéi chd khodng bao 1au? Hai cAu héi nay khong
phai ltc nao cling dudc tra 15i t6t bing cing mot con s8. Chdng han, mot ngudi chd rat 1au c6 thé
lam s0 trung binh ting nhiéu, du nhitng ngudi con lai chi chd it phut.

Ta s& tim hiéu s6 trung binh, trung vi, t& phan vi va mét dé biét mai s6 tréd 16i dudc cau héi nao. Cac
mau gia dinh nho gitip theo doi tiing phép tinh va 1ap luan. Cac s6 liéu thuc t€ vé chim canh cut, xe
dap dung chung va gidng thiy gitp van dung nhiing kién thuc dy. Mau gid dinh dudc ghi ro; sé liéu
quan tric giti nguyén gia tri, don vi va nguon.

Hoc xong, em cian lam dugc gi?

Muc tiéu Viéc em cdn lam dugc

Dboc dung dt liéu Néu déi tugng, dai lugng, don vi va thoi gian duge ghi nhan; phan biét s6
dong véi s6 gia tri dung dudc; nhén ra 6 thi€u.

Tinh trén miu goc Tinh trung binh, trung vi, t& phin vi va mat; giai thich vi sao mot gia tri

rat 16n c6 thé kéo trung binh 1én, cach tim céc gia tri gitta sau sdp x€p va
céch xac dinh gia tri xut hién nhiéu nhat.

Ghép nhom Xép mbi gid tri vao dung khoéng; 1ap tin s6, trung diém va tan s tich lay;
chi ra thong tin bi m4t khi ghép nhom.
Tinh ti bing nhém Giai thich s6 liéu nao da dugc thay bing trung diém; néu gia thiét dung

dé uéc lugng trung vi va ti phén vi; tinh dung va phan biét két qua udc
lugng véi két qué tir mau géc.

Chon s6 dai dién Duya vao ciu héi va dic diém di liéu d€ chon trung binh, trung vi hodc
mot; gidi thich lya chon va nhén ra luc can mo ta riéng tirng nhom.

Giit dung gidi han két ludn | Dung dang don vi, hiu s6 0 va ky hiéu di kém; khong suy rong két luan
vugt qua dit liéu.

Kién thic can co. Biét sip thi tu cac s0, tinh trung binh céng va ti 18, doc khodng. Néu con vuéng
thao tic nao, xem phian On nén (trang 50) rdi tré lai bai dang 1am.

Noi dung hoc. SO trung binh, trung vi, mét va t& phan vi gitip tom tat di liéu theo nhiing cach khac
nhau. Khodng bién thién, khodng ti phan vi, phuong sai va do 1éch chuén sé dugc hoc riéng. Khi
dién gidi s6 liéu thuc t&, cin gitt dtng déi tugng, dia diém va thoi gian quan sat. Mot bang cho thdy
hai nhém khac nhau chua di chiing minh yéu t6 nao da gy ra su khac nhau ay.

Chon nai bat dau

« Can hoc hodc hoc lai kién thidc: vao Bai hoc (trang 4).

« Da hiéu kién thiic va mudn van dung: vao Luyén tap (trang 30).

« Muoén xac dinh minh da lam dudc gi: vao Kiém tra (trang 37).

« Pa hoan tit lugt hoc chinh va dén ngay hen: vao On lai (trang 41).

Tién trinh khuyén nghi 12 Bai hoc (trang 4) — Luyén tap (trang 30) — Kiém tra (trang 37) — On lai
(trang 41). Em c6 thé bt diu 6 phan phu hgp, nhung viéc bé qua mot phan chua cho biét em da
ndm dugc kién thidc ctia phan dé.
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Cangi? S dau? Lam gi?

Hiéu mot khai niém Bai hoc (trang 4) Doc giai thich va vi dy, r6i trd lai bai
dang lam.

On thao tac tinh hodc doc | On nén (trang 50) Xem huéng din, tu lam bai ngin roi tré

khodng lai bai dang lam.

bai chiéu bai 1am Loi gidi (trang 63) So sanh cach lam va két qué; danh dau
ché chua dung.

Khéc phuc 16i trong bai Stra 16i (trang 54) Tim nguyén nhan, stta bai rdi tu 1am

lam cau kiém tra tuong ung.

Ghi két qua va chd cAn hoc | Nhat ki (trang 60) Ghi ngay hoc, két qua va viéc cin 1am

ti€p tiép.

Khi 1am Kiém tra, em tu lam trong mot lugt trudc khi md tai liéu hodc 16i gidi. Néu can trg giup,
danh ddu chb da ding; gitt phan ty 1am dé phan biét v6i phan 1am sau khi dugc hd trg.

Thdi gian va diéu kién hoan tat

Lugt hoc chinh du kién khodng 5 git 05 phuat: Khéi dong 10 phut, Bai hoc 140 phut, Luyén tap 85
phut, Kiém tra 50 phut, d6i chi€u va ghi nhan 20 phut. C6 thé chia viéc hoc thanh nhiéu budi; riéng
mot lugt Kiém tra cAn lam lién mach. Thdi gian trén giup em 1ap k&€ hoach; em c6 thé cin thém thoi
gian G nhitng phan chua hiéu.

Em hoan tit lugt hoc chinh khi da hoc va luyén nhitng phan cin thiét, lam bai Kiém tra, d6i chi€u
va stia nhitng 16i can trd viéc hi€u noi dung cot 16i. Mot dap s6 dung chua dt néu em chua gidi thich
dugc cach 1am. D6i chiéu bai 1am vdéi cac tiéu chi ¢ Di€ém dung 04 (trang 39). Néu con chua hiéu
cach chon mau, tim vi tri, chon nhom ho#c giai thich két qua, hay hoc va tu kiém tra lai phan do
truGe khi ghi hoan tit lugt chinh. Néu chi sai mot phép tinh, stta phép tinh réi ki€m xem két luan co
thay déi khong.

M6i lugt On lai du kién 30-35 phut. Néu cin stia 16i, danh thém khoadng 5-10 phut cho méi nhanh
tu ki€m tra tudng Gng. Pay 1a thai gian dé€ 1ap ké hoach hoc, khong phai han choét. Thdi gian thuc té
phu thudc nhitng phin em cin hoc va nhiing ché cin stta. Néu can doc lai 16i gidi, stta 16i hodc lam
thém cau tu kiém tra, budi hoc c6 thé dai hon du kién.

Ghilich 6n
Ngay hoan tt lugt hoc chinh: ... / ... / ...
Lugt 6n Cdch tinh Ngay em hen
On 14n 1 (trang 42) Sau 2 ngay ké tir ngay hoan tdt lugt hoc chinh O R
On 14n 2 (trang 45) Sau 7 ngay ké tir ngay hoan tdt lugt hoc chinh S A
On lan 3 (trang 48) Sau 28 ngay ké tir ngay hoan tét lugt hoc chinh SO A

Cad ba méc déu tinh tif cing ngay hoan tat lugt hoc chinh, khong tinh néi ti€p tu lugt 6n
trudc.

Néu 16 hen, thuc hién lugt 6n khi cé thé va ghi ngay thuc t€. Khong 1am don cd ba lugt trong cuing
mot ngdy dé bu lich. Néu phat hién mot chd chua hiéu, sta va tu kiém tra lai s6m; khong chg dén
lugt on ké ti€p. Em c6 thé hoc goi tiép theo phu hdp véi ki€n thiic dang co trong thdi gian chd on.
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Bai hoc

Chon s6 nao dé mo td mot méu s6 lidu, va co thé két luan gi tir s6 &y?

Moi s dic trung cho biét mot khia canh cua dit liéu. Hiu y nghia va giGi han cta ting s6 gitup ta
lua chon phui hgp, k€ ca khi chi con bang ghép nhom.

Khéi dong
Nhiém vu 01 — Ba thao tac nén

Chim canh cut dung hai cAnh c6 dang mai chéo d€ bai; trong bai nay, ta goi bd phan dy 1a canh boi.
Adélie 12 tén mot loai chim canh cut. B d¥ liéu Palmer Penguins tip hgp cic s6 do co thé chim
canh cut dugc nghién cttu & khu vuc quan ddo Palmer, Nam Cuc.

/Vbng trdng quanh mét

Canh boi

Minh hoa chim canh cut Adélie va canh bdi.

Ba s6 do chiéu dai canh bai dudi day dugc ghi cho ba ca thé Adélie trong ndm 2007: 181, 186, 195
mm. Mdi s6 ting v6i mot ca thé; mm 1a viét tit cia milimét. Em sé dung céc s6 do dé€ 6n cach tinh
trung binh va doc khodng; y b 1a mot tinh hudng gié dinh riéng dé 6n céch tinh ti 1€.
a) Sip chung theo thu ty khong gidm va tinh trung binh cong, 1am tron dén mot chit s6 thip
phan.
b) Gia st mot nhom co6 12 ¢4 thé chim, trong d6 3 ca thé cé chiéu dai canh bai tir 190 mm tré 1én.
Ba c4 thé dy chi€ém bao nhiéu phan trim ctia nhém?
¢) Voicackhoang[180;185),[185;190), [190;195), s6 do chiéu dai canh bdi 190 mm thudc khodng
nao? Viét bat ding thic gidi thich.

Xem 16i gidi (trang 63).

Sau khi déi chiéu 16i gidi, néu con cau chua lam dudc hodc chua hiéu cadch lam, em chon phan 6n
tuong ung dudi day. On xong, hay tu 1am lai cAu d6. Néu da 1am dung va hiéu ca ba y, em hoc tiép.
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Em con vudng  dGu? | M3 phdn 6n ndo? On xong, lam lai

Tinh trung binh cong Tinh v6i da s6 quan sat (trang 51) Y a hoidc b ctia Nhiém vu 01
hoic ti 1& phan tram (trang 4)

Xéc dinh mot sd thudc Poc khodng va gii thd ty (trang 51) Y c ctia Nhiém vu 01
khodng nao (trang 4)

Lam dung Khéi dong cho thdy em da 1am dugc nhiing thao tdc mé dau nay. Céc kién thtic con lai s€
dugc hoc va ty kiém tra ¢ nhiing phan sau.

PN

1. Méi dong dit liéu dang ndi vé diéu gi?

Gdi mé 01 — Cho tréng co6 phai la sé 0?

bay 1a ndm dong dau ctia bang s6 do chim canh cut Adélie ndim 2007 trong bo Palmer Penguins vita
dung & Khéi dong. Méi dong ghi thong tin ctia mot ca thé; cot cudi ghi chiéu dai cidnh bai cua ca thé
dy. Mot 6 chua co6 s6 do dugc ghi 1a “Thiéu”:

Dong trong bing géc = Loai Nam Chiéu dai canh bai,
mm

1 Adélie 2007 181

2 | Adélie 2007 186

3 | Adélie 2007 195

4 | Adélie 2007 Thiéu

5 | Adélie 2007 193

N9

Mot ban muén thay 6 “Thi€u” ¢ dong 4 bdng 0 d€ tinh trung binh. Khi &y, bdng s& ndi gi vé chiéu dai

canh bai ciia ca thé  dong 4? Piéu d6 c6 gidng véi “chua c6 s6 do” khong?

S6 0 sé noi ring chiéu dai dugc ghi la 0 mm. Trong khi d6, 6 thiéu cho biét chua c6 s6 do chiéu dai §
dong dy. Hai diéu nay khac nhau. Khi tinh trung binh chiéu dai, ta vAn ghi nhan c6 mot 6 thiéu,
nhung chi cong cac s6 do c6 sdn va chia cho s6 gia tri da cong.

Mobi dong trong bang nay ghi thong tin ctia mot ca thé chim. C4 thé 4y 12 don vi quan sat. Pai lugng
dudgc ghi 1a chiéu dai cAnh boi; trong thong ké, dai lugng nay goi l1a bién, c6 don vi do 1a mm. S6 thu
tu dong gidp tim lai thong tin trong bing géc; n6 khong phai s6 do hodc ma nhan dién c4 thé do nha
nghién ctiu cap.

Phan dit liéu vé loai Adélie dugc ghi nhan ndm 2007 c6 50 dong, trong do6 c6 49 s6 do chiéu dai dung
dugc. S6 gia tri dugc dua vao phép tinh goi 1a ¢d mau; 6 day n = 49. Néu mot dong c6 s6 do chiéu
dai nhung thiéu thong tin gidi tinh, s6 do chiéu dai dy vin dugc dung. Trong bai nay, mau gdc 1a
danh sach céc gia tri trudc khi ghép nhom.

Dit liéu dudc thu thap ¢ khu vuc quan ddo Palmer, Nam Cuc. Viéc quan sat mot s6 ca thé trong mot
dia diém va giai doan xac dinh khong tu cho phép két luan vé moi c4 thé ctia loai.

Nguén di liéu: Allison Horst, Alison Hill va Kristen Gorman, Palmer Penguins, cot flipper_length_ mm ghi

chiéu dai canh bai theo mm; di liéu goc do Kristen Gorman va chuong trinh nghién ctu sinh thai dai han tai
tram Palmer cung cip. Phan trich trong muc nay 1a Adélie nim 2007; truy cip ngay 22/10/2026.
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Nhiém vu 02 — Pém dung mau dung dé tinh
Mot ban mudn tinh chiéu dai canh bgi trung binh tif 17 dong dau ctia bing Adélie ndm 2007. Trong
do, dong 4 thiéu s6 do chiéu dai; 16 dong con lai c6 s6 do. Ban cong cac s6 do c6 s&n dugc 3021 mm
r6i chia cho 17. Hay kiém tra xem cach tinh &y c6 mo td dung nhiing sé do dang c6 khong.

a) Néu don vi quan sat, bién va don vi do.

b) MAu s6 ciAn dung 1a bao nhiéu? Vi sao?

c) Stra cau: “C4 thé 6 dong 4 c6 chiéu dai canh bai bing 0.”

Xem 10i gidi (trang 63).

2. Nhitng cdch khdc nhau dé néi vé vi tri trung tam

Mot s6 dugc tinh dung van c6 thé khién ngudi doc hinh dung sai vé mau. D€ thdy ro diéu nay, ta tam
dung mot tinh huéng nho, trong d6 chi mat gia tri thay déi.

2.1. Sé trung binh vé trung vi
Ggi mé 02 — “O giiia” va “chia déu” c6 ciing nghia khong?
Tinh hudng gia dinh. Thdi gian chd ctia ndm ngudi, tinh bang phut, 1an lugt la

2; 3; 3; 4; 8.

Néu dung cung mot thdi gian d€ thay cho thdi gian chd clia cA nim ngudi ma téng van nhu ct, thoi
gian dy phai bing bao nhiéu? Py la cach tim mot con s6 tom tit, khong phai thay d6i thdi gian ma
tiing ngudi thuc sy da chd. Sau khi x€p ndm thdi gian tir nhoé dén 16n, gia tri diing gitia bang bao
nhiéu?

Bay gid thay thdi gian 8 phut bang 28 phut, gitt nguyén bon gia tri con lai. Hay du dodn hai cau trd
16i trén thay d6i thé nao. Néu thong bao “thdi gian chd dai dién 1a 8 phut”, ngudi doc c6 hinh dung
dang trdi nghiém ctia phan 16n ndm ngudi dy khong?

S6 trung binh cho biét tdng chia déu cho méi quan sat 1a bao nhiéu. Nim ngudi cé thdi gian
chd 2; 3; 3;4; 8 phut. Tong thoi gian chg 1a 20 phut. Néu téng dy dugc chia déu cho ndm ngudi thi
moi ngudi ung véi ? = 4 phat. D¢ 1a théi gian chd trung binh.

C6 thé ki€m lai bing cich thay nim thoi gian bang 4; 4; 4; 4; 4: t6ng van 1a 20 phut. Phép thay nay
giup hi€u y nghia ctia s6 trung binh; thoi gian chd thuc t€ van 12 2; 3; 3; 4; 8 phut, khong phai ai ciing
da chd 4 phat.

V6i mot mau gom n gia tri, n > 1, goi céc gia tri 1 xq, X, ..., X,, va 86 trung binh 1a X. Néu thay mdi
gia tri bdng X thi tdng mdi 1a nx. Mudn tdng mdéi bing tong ban dau, ta cAn

nx =Xx;+ Xy + -+ + Xp.
Chia hai vé€ cho n, ta dugc

x1+x2+---+xn

=1
I
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Vi sao c6 thé xem trung binh 124 mgt muc cin bang? So véi 4 phut, thdi gian 2 phut thdp hon 2
phut; méi thoi gian 3 phut thdp hon 1 phit. Ba phén thiéu cong lai1a 2 + 1 + 1 = 4 phat. Thoi gian 8
phut vugt mtic 4 phut dung 4 phut; thoi gian 4 phut khong thi€u cting khong vugt. Phan thi€u va
phan vugt bing nhau.

Goi x; — x 1a do 1éch ctia gia tri th{ i so v6i trung binh. Do 1éch Am biéu thi thap hon, do 1éch ducng
biéu thi cao hon. Ki hiéu Zl.":l 6 nghia 1a cong biéu thuic phia sau v6i i 14n lugt tr 1 dén n. Cong cic
do léch tuc 1a 1dy tong ban dau tru di n 14n s6 trung binh:

n
D= %) = (x; + -+ + x,) —nX = 0.
i=1

Mot gia tri thay ddi lam trung binh thay d6i thé nao? Néu chi thay thdi gian 8 phut béing 28

phut, téng tdng tir 20 1én 40 phit, con s6 ngudi van 1a 5. Trung binh ting tu ? =4 1én ? = 8 phut.

Bdn ngudi con lai khong ddi thdi gian chd, nhung trung binh van ting vi tong da ting.

T6ng quat, khi chi mot gia tri ting thém A va s gia tri van 1a n, tdng ting thém A, nén trung binh

tang thém 2. Néua <o, gia tri d6 gidm va trung binh gidm tuong ting. K&t luan nay xét viéc thay
n

mot gid tri, khong phai thém mot quan sat mdi.

Trung vi tra 16i ciu héi: sau khi sip ti nhé dén 16n, gia tri 6 gitia bing bao nhiéu? Day

2;3; 3;4; 8 da dugc sdp. Quan sat thi ba diing & gitia: c6 hai quan sat ding trudc va hai quan sat ding

sau. Gia tri tai d¢ 1a 3 phut, goi 1a trung vi, ki hiéu M,. “Tht ba” chi vi tri trong danh sach; 3 phut

mdi 1a thdi gian chg.

Khi thay 8 bing 28, day mdi 1a 2; 3; 3; 4; 28. Gia tri cudi vin ddng cudi, gia tri thu ba van bing 3. Vi

vy trung vi khong déi, trong khi trung binh tdng 1én 8 phut.

D& tim trung vi, trudc hét sdp tat cd cac gia tri theo thtt tu khong gidm, gitt du cé cac gia tri trung

nhau. Néu s6 quan sat 18, 1dy gia tri & vi tri chinh gitta. Néu s6 quan sat chan, khong c6 mot quan sat

duy nhit diing gitia; theo dinh nghia, trung vi dudc lay bang trung binh cdng cta hai gia tri gida.

Chéng han, mau 2; 3; 7; 10 ¢ hai gid tri gitta 1a 3 va 7, nén trung vi bang 3—:7 = 5, du mau khong c6

gia tri 5.

Trong mau 2; 3; 3; 4; 8, ta co thé thuc hién hai phép dém riéng:

+ Céc quan sat cd gié tri khong 16n hon trung vi 3 14 2; 3; 3: c6 ba quan sat.
« Cac quan sat c6 gia tri khong nhé hon 3 1a 3; 3;4; 8: ¢6 bon quan sat.

Hai quan sat bing 3 thoéa cd hai diéu kién so sdnh, nén xudt hién trong cd hai phép d€m. Ta dang
kiém tra hai diéu kién, khong chia mau thanh hai nhom tach biét. Vi vay, hai s6 dém c6 thé cung 16n
hon mot ntra ¢ mau.

T6ng quat, c6 it nhat mot nira s6 quan sat khong 16n hon trung vi va it nhit mot nita khong nhé
hon trung vi. Pi€u nay khéng c6 nghia dung mdt niia nho hon va ding mot ntra 16n hon trung vi.
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MaAu ban dau - 2;3; 3;4; 8 phut

— Trungvi=3

— Trung binh =4

[ ]
> - @- -

8 12 16 20 24 28
Thdi gian chd (phut)

Thay 8 bing 28 - 2;3;3;4; 28 phut

— Trungvi=3

— Trung binh = 8

[ J Sep—

12 16 20 24 28
Thdi gian chd (phut)

Khi thay thdi gian chd 8 phut bdng 28 phut, trung binh ting tii 4 1én 8 phut, con trung vi van bang 3
phut.

Trong hinh, méi chim 12 mot ngudi véi thoi gian chd tudng ting; cidc chdm trung thdi gian dugc x€p
cao lén d€ van nhin thiy dd. Hai hang dung cing mét truc thdi gian. Pudng nét dut do chi trung
binh: tir 4 chuyén sang 8 phut. Pudng lién xam chi trung vi: van & 3 phut. Nhdn bén canh méi dudng
ghi 1o s6 dic trung tuong ting.

Vi sao c6 luc trung binh chua mé ta tdt thdi gian chd ctia phan 16n nhém? Trong mau th
hai, bén trong ndm ngudi chi chd tir 2 dén 4 phat. Néu chi thong bao “thdi gian chd dai dién 14 8
phut”, ngudi doc cé thé tudng thdi gian chd ctia phan 16n nhom gan 8 phut. S6 trung binh cao hon
khoéng thoi gian cua bon ngudi dy vi thoi gian 28 phut chi€ém phén 16n téng 40 phut.

Néu mudn mo ta ngudi 6 gitta khi xép theo thdi gian chd, trung vi 3 phut phtt hgp hon. Mot bao céo
1o hon co6 thé viét: “Trung vi thoi gian chd 1a 3 phut; bdn trong ndm ngudi chd tir 2 dén 4 phut, con
mot ngudi chd 28 phut.” Ngudi chd 1au van duge ghi nhan. Néu quan tadm téng thdi gian chd, trung
binh 8 phut van hitu ich vi 5 - 8 = 40 phut.

Trung vi khong phdi luc nao ciing gitt nguyén. Néu thay 2 bing 30 trong mau 2; 3; 3; 4; 28, ta phai
sdp lai thanh 3; 3;4; 28; 30; gia tri gitta lac nay bing 4. Khi mot gia tri thay d6i, cAn xem no c6 lam
thay d6i gia tri & gitta sau sdp x€p hay khong.

Vi thé, khong c6 quy tic “hé c6 mot gia tri rdt 16n thi bd trung binh”. Can xac dinh ciu héi: mudn
biét téng chia déu cho mbi ngudi, thoi gian ctia ngudi & gitia, hay muén mo t cd nhitng ngudi cho
lau khéac biét?

Vi sao phai tinh da s6 14n xuit hién ctia méi gia tri? Trong mau 2; 3; 3;4; 8, gid tri 3 xuit hién
hai 1an nén phai dugc cong hai lan. Do d6

242-3+4+8

T2+ 1+1
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S6 14n xudt hién clia mot gia tri goi 1a tdn s6. MAu trén c6 bén gia tri khac nhau 2, 3,4, 8, véi tin s6
tuong ting 1,2, 1, 1; tong tdn s6 1 5, chinh 1a s6 quan sat. Khi ¢6 k gia tri khac nhau ay, ..., a; v6i tAn
s0 tuong ung fi, ..., fx, ta vi€t gon

O ti s6, méi gia tri dugc nhan véi s6 14n né xudt hién. O miu s6, ta cong cac tin s6 d€ dém di moi
quan sat. TAn s6 dudc goi 1a trong s6 vi no cho biét mdi gia tri dugc tinh bao nhiéu 1an trong phép
14y trung binh.

GOp hai nhém c6 s6 quan sat khac nhau. Gia st nhoém thi nhat c6 2 quan sat, trung binh 10; nhom
tht hai c6 8 quan sat, trung binh 20. Ta khoi phuc tong ctia tiing nhém: 2 - 10 = 20 va 8 - 20 = 160.
C4 hai nhom c6 téng 180 va c6 10 quan sat, nén trung binh chung 1a % =18.

10+20

2
thu hai c6 s0 quan st gdp bon 1an nhom thu nhat. Trong mau gop, hai nhom thuc su chiém % va %

Phép tinh = 15 tinh hai nhom ngang nhau: méi trung binh nhém dugc tinh mot 1an, di nhém
s6 quan sat. Vi vay, d€ moi quan sat dugc tinh mot 14n, ta nhan tiing trung binh nhém véi s6 quan
sat tuong ung, cong cac tich rdi chia cho téng s6 quan sat. Néu ¢6 hai nhém bdng nhau thi cong thiic
nay rut gon thanh trung binh céng cta hai trung binh; néu hai trung binh bing nhau thi hai cach
cling cho cung két qua.

Khi déi tir phut sang gidy, trung binh va trung vi ddi thé nao? Nam thdi gian 2; 3; 3;4; 8 phut
dugc viét thanh 120; 180; 180; 240; 480 gidy. M6i gia tri nhan véi 60, nén téng cling nhan véi 60: tong
20 phut tuong tng 1200 gidy. S6 ngudi van 1a 5, do d6 trung binh 1a ? = 240 gidy, dang bang 4
phut.

Nhan moi gid tri v6i cung s6 dudng 60 khong lam d6i thtt tu. Gid tri gitta 12 180 gidy, duing bing trung
vi 3 phut. V6i mau chdn, ca hai gia tri gitta déu nhan véi 60 nén trung binh cong ctia ching ciing
nhan véi 60. PSi don vi lam ddi con s6 viét ra nhung van noi vé cung mot thdi gian; 4 phut khong
thé dugc ghi thanh 4 giay.

Mot viéc khac: moi thoi gian déu ting thém nhu nhau. Néu moéi ngudi phai chs thém 2 phut
thi thoi gian thuc t€ da thay d6i. Tong tdng thém 5 - 2 = 10 phut, nén trung binh ting ? = 2 phut.
Thu ty khong d6i va gia tri gitta cling ting 2 phut; v6i miu chn, trung binh ctia hai gia tri gitta ting
2 phut. Téng quat, khi cong cing mot s ¢ vao ca n gia tri, tong ting thém nc, con trung binh va trung
vi déu tang thém c.

Cén ctf toan hoc: Todn 10, Tap mot, K&t noi tri thiic véi cudc song, Nha xuat badn Gido duc Viét Nam, Bai 13,
trang 78-79.

Vi du 01 — Mét mAu c6 16 gia tri

Tré lai 17 dong dau ctia bang Adélie ndm 2007 § Nhiém vu 02. Sau khi ghi nhdn mot 6 thi€u, ta dung
16 s6 do canh bai con lai d€ tim s6 trung binh va trung vi. M6i s6 duéi day 1a chiéu dai cidnh bai ctia
mot c4 thé, don vi mm:

181; 186; 195; 193; 190; 181,

195; 193; 190; 186; 180; 182;
191; 198; 185; 195.
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Sau khi sdp thu tu:

Vi tri 1 2 3 4 5 6 7 8
Gia 180 181 181 182 185 186 186 190
tri,

mm

Vi tri 9 10 11 12 13 14 15 16
Gia 190 191 193 193 195 195 195 198
tri,

mm

T6ng 14 3021 mm nén

3021

X = = 188,8125 mm.

Hai vj tri & gitia 1a 8 va 9, cung mang gid tri 190 mm. Do dé

190 + 190

M
¢ 2

= 190 mm.

Con s6 188,8125 1a mic chia déu téng chiéu dai 3021 mm cho 16 s6 do. Trung vi 190 mm Ia trung
binh cong ctia hai s6 do G vi tri thit 8 va thi 9 trong day da sip. Hai s6 tucng d6i gin nhau trong mau
nay; su gin nhau 4y khong phdi dinh 1i dung v6i moi mau. Ta vira thdy mot d6i chiing 6 Ggi mé 02.
Céc s do trong danh sach dugc ghi bang s6 nguyén mm, nhung phép chia % cho két qua 188,8125.
B6n chii s6 sau ddu phdy phat sinh ti phép chia; chung khong cho biét dung cu da do tiing c4 thé
chinh xac dén mot phan mudi nghin mm. Muon biét do chinh x4c ctia phép do, ta can thong tin vé
dung cu va cach do. Vi vy, khong thé suy do chinh xac dy chi tii s6 chit s6 thap phan ctia trung binh.

2.2. Ta phan vi: chia theo thur tu

Biét trung vi r6i, ta d3 hinh dung dugc vi tri cia nhitng gia tri con lai chua? Xét hai mau gia dinh da
sap:

A 1;2;3;4;,5;6; 7; 8,

B:1;4;4;4;5;5;5; 8.
C4 hai mau cung c6 téng 36, trung binh 4,5 va trung vi 4,5. Chi biét hai so 4y, ta chua thdy mau B c6
sau trong tdm gia tri tap trung tai 4 va 5, con mau A c6 du céc gid tri nguyén ti 1 dén 8.
Ta xét thém ting ntia ctia day da sip. Nta dudi cla A la 1;2; 3;4, c6 trung vi ? = 2,5. Nta du6i cia
Bla1;4;4;4, cé trung vi % = 4. Hai két qua 4y 1a t& phéan vi thu nhat, ki hiéu Q,, clia tiing mau.
Nta trén ctia A 14 5; 6;7; 8, c6 trung vi % = 6,5. Nta trén ctia B1a 5; 5; 5; 8, c6 trung vi 5. Bay 1a ti
phéan vi thu ba, ki hiéu Q5. Cuing v6i trung vi clia toan mau, goi 1 t& phan vi thu hai Q,, ta c6 ba
moc Qy, Qy, Qs.
Nhu vay, Q; va Q5 b6 sung thong tin vé céac gia tri ¢ ntta dudi va nla trén ctia mau. Chung giup thiy
mot su khac nhau ma trung vi chung 4,5 chua cho thdy. Ta xac dinh cac t& phan vi bang cich xét cac
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quan sat trong day da sip, roi tim trung vi clia toan day va ctia tting ntfa. Ta khong chia doan ti gid
tri nhé nhat dén 16n nhat thanh bén doan dai bang nhau. Hai mau déu co6 hai dau 1a 1 va 8 nhung c6
Q;, Q3 khac nhau.

Cach xac dinh td phéan vi bang trung vi cua hai niia, theo Toan 10, Tap mot, bo Két néi tri thic
VGi cudc song, trang 80-81, dudc thuc hién nhu sau:

1. Sdp cac gia tri theo thi tuw khong gidm, git du nhitng gia tri truing nhau.

2. Tim trung vi Q,. Néu ¢d mau chén, chia ddy thanh hai nita c6 s6 gia tri bing nhau. Néu g
mau 1é, ntia dudi gom cac quan st dung trudc vi tri chinh gitia; nlra trén gém cac quan sat
dtng sau vi tri ay.

3. Tim trung vi cia ntia dudi dé€ dugc Q; va trung vi clia ntia trén dé dugc Qs.

Chéng han, v6i nam gia tri da sip 1;2; 3;4; 5, quan sat thu ba xac dinh Q, = 3; hai nita dung tiép 1a
1;2va 4; 5. Ta chi khong dua quan sat G vi tri chinh giita vao hai ntta ay, khong xo6a tat ca cac gia
tri bdng trung vi. Quan sat d6 van thugc miu ban dau.

Trong miu B, Q; = 4. Tuy nhién, chi c6 mot trong tdm quan sat nhé hon 4, con ¢6 bén trong tdm
quan sat khong 16n hon 4. Hai ti 1€ 1an lugt 1a % va g; khong ti 1€ nao bang 25%.

Nguyén nhén 14 ba quan sat cing mang gia tri 4: néu dém cac gia tri nhd hon 4 thi khong tinh ca ba;
néu dém céc gia tri khong 16n hon 4 thi tinh cé ba. Vi thé, khong thé hiéu ba t phan vi 1a nhiing
m&c ludn chia cac gia tri cia mau thanh b6n nhém, moéi nhom c6 dung 25% s6 quan sat. Khi tim
Q1,Q,, Q3, ta cin thuc hién cach xac dinh bing trung vi cta hai nia da néu; déi ddu “nhé hon”
thanh “khong 16n hon” khong khic phuc dugc sy khac nhau vé s6 dém nay.

Trong Vi du 01, ndia dudi gom cac vi tri tif 1 dén 8, ntia trén tir 9 dén 16. Vi thé

182 + 185

Q, = + = 183,5;
190 + 190

Q=2 =190
193 4+ 195

Q; = + = 194.

Cd ba tf phan vi déu c6 don vi mm. S6 183,5 mm 14 trung vi ctia tam s6 do 6 nta dudi; s6 194 mm la
trung vi cda tdm s6 do 6 ntia trén; 190 mm la trung vi ctia toan bo 16 so do.

Cén ct toan hoc: Toan 10, Tap mot, K€t ndi tri thiic véi cude sdng, Bai 13, trang 80-81. Khi dung phan mém
hoic doc mot két qué phan vi khac, cin kiém tra phuong phép tinh: phdn mém c6 thé cung cip quy udc khac
v6i cach 14y trung vi ctia hai nia.

Vi du 02 — Khi cd mau 1é

Nim sé do canh bai c6 sin dau tién ctia cic cd thé Adélie nim 2007 1a 181; 186; 195; 193; 190 mm.
Sau khi sép, ta dugc

181; 186; 190; 193; 195.

Trung vi 1a 190. Ntia dudi gom 181; 186, nidia trén gom 193;195. Do d6 Q; = 183,5 mm va Q; = 194
mm. S6 do 190 mm & vi tri thif ba xac dinh Q,; khi tim Q; va Qj, ta chi xét hai s6 dung trudc va hai
s6 ding sau vi tri dy. Khong x6a s6 do nay khoi mau ban dau.
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Vi du nay dung lai mot phan dit liéu vita hoc dé giai thich quy tic khi s6 gia trj 14 s6 1&. Poc hiéu 16i
gidi giup em nidm cach lam; dé biét co6 tu 1am dudc hay khong, em cin thi mot bai khac chua xem
161 giai.

Nhiém vu 03 — Vi tri va gia tri

Nhiém vu nay cliing c¢6 hai phan vita hoc: s6 trung binh va trung vi § muc 2.1, ti phin vi 6 muc 2.2.
Dung bang 16 s6 do canh bai ctia chim Adélie ndim 2007 da sdp trong Vi du 01 (trang 9). Em sé phan
biét vi tri trong danh sach véi chiéu dai dudc ghi, réi xem trung binh va trung vi thay déi thé nao khi
mot gia tri thay doi.

a) Mot ban viét “Q, = 4,5 vi trung vi cia tdm vi tri ddu ndm gitta vi tri 4 va 5”. Chi ra sy nham 1an
va stia két qua.

b) Trong Vi du 02, néu dua quan sat 190 vao cd hai ndia, em c6 con dang dung cich xac dinh ta
phan vi bang trung vi cia hai niia khong? Gidi thich.

¢) Mot mau thoi gian chd gia dinh méi gom 1;2;2; 3; 7 phut. Thay riéng gia tri 7 bdng 27. Tinh
trung binh, trung vi trudc va sau thay d6i. Gidi thich vi sao chung phén tung khac nhau, réi
chon s6 phtt hgp néu muén mé td ngudi & gitia theo thdi gian chd.

Xem 10i gidi (trang 63).

2.3. Mét: gid tri xudt hién nhiéu nhat

Mot cliia hang muén biét ¢§ giay ndo dugc hdi mua nhi€u nhit. Trong danh sich gid dinh
36; 36; 36; 37; 37; 38; 38; 39; 40, ¢ 36 xuat hién ba lan, nhiéu hon tiing c& con lai. Pay la cau héi vé
tan sd, khac v6i chia déu téng hodc tim vi tri gitta. Trung vi cia danh sdch 13 37; n6 khong tra 16i ¢
nao xudt hién nhiéu nhat.

C& 36 chi chiém Z s0 lugt hédi. Vi vy, “nhiéu nhat” khéng dong nghia “qua mot ndiia”. Néu can dy
kién nhiéu ¢d hang, ctta hang phai xem cé bang tin s8; chi gitt mot ¢& ndi troi sé bo qua sdu lugt hoi
con lai. Tinh hudng nay minh hoa y nghia ctia m6t, chua phai mot du bao nhu ciu ban hang.

Tan s ctia mgt gia tri 1a s6 14n gia tri &y xudt hién trong mau. Mét 1a gia tri co tdn s6 16n nhat.
Theo quy udc ctia Toan 10, Tap mot, bd Két noi tri thic véi cudce song, trang 81, khi cac gia tri khac
nhau c6 tin s6 bdng nhau thi mau khong c6 mét. V6i mau cd it nhit hai gia tri khac nhau, ta phan
biét ba trudng hop:

« Khdng cé mét: tit ca cac gia tri khac nhau déu xudt hién cting mdt s6 1an. Ta dung quy udc
mau khong c6 mét, vi khong c6 gia tri nao ndi troi vé tin sd.

« Mot mét: c6 dung mot gia tri xuét hién nhiéu 14n hon méi gia tri con lai. Gia tri dy 14 mot.

« Nhiéu mét: c6 tu hai gia tri trG 1én cung dat tin s6 16n nhat, dong thdi van co gia tri khac
mang tan s6 nho hon. Tat ca cac gia tri dat tan s6 16n nhat &y déu la mét.

Vi viy, khi cac tan s6 khong dong loat bang nhau, tim mét la tim da céc gia tri ¢6 tin s6 16n nhat.
Khong chi d€m xem mot gia tri c6 1dp lai hay khong; can so sanh s6 1an xuat hién ctia n6 véi cac gia
tri khac.

Vi dy, mau 1; 1; 2; 2; 3; 3 khong c6 gia tri nao xuét hién nhiéu hon gia trj khac: cac tin s6 déu bang 2,
nén khong c6 mét theo quy udc trén. Con mau 1; 1; 2; 2; 3 ¢6 hai m6t 1a 1 va 2: chung cung c6 tin s6
16n nhat 2, 16n hon tin s6 1 cda gia tri 3. Mot la cac gia tri 1 va 2, khong phai s6 1an xudt hién 2.
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O mAu 16 gi4 tri, 195 xuit hién ba lin, nhiéu hon céc gia tri khac, nén mét 14 195 mm. Khi mé rong
dén toan bo 49 gia tri Adélie 2007, cac s6 180, 190, 195 déu xudt hién ndm 1an va cung dat tan s6 16n
nhit. Mau 16n nay c6 ba mét.

Néu mudn biét chiéu dai nao dugc ghi nhan nhiéu 1an nhat trong nhom chim nay, mét tra 16i cau
héi dy. N6 khong khéng dinh phan 16n c4 thé déu c6 chiéu dai do.

Khong thé mang mét ciia mot phan trich sang miu 16n hén ma khong dém lai.

Cén ct todn hoc: Toan 10, Tap mot, K€t ndi tri thic véi cude séng, Bai 13, trang 81, gom dinh nghia va hai
nhin xét vé nhi€u mat, khong c6 mot; ddi chi€u thém Sach gido vién Toan 10, trang 144-145. Xem luu y vé

dinh nghia va quy udc mot (trang 81) khi mau chi c6 mot gia tri khac nhau. Céc tn s6 Penguins 6 trén dugc
tinh tir di liéu Adélie 2007.

3. Tu tng gia tri dén cdc khodng

Gdi mé 03 — Biét khoang c6 du dé khéi phuc gia tri khong?

Mot ban tom tit chi ghi ring chiéu dai cAnh bdi ctia mot ca thé thudc khoang [190; 195) mm. Em con
biét dudc nhiing gidi han nao ctia s6 do? Em c6 thé tim lai chinh x4c chiéu dai cda c4 thé &y khong?
Thong tin trén cho biét s6 do khong nhé hon 190 mm va nhé hon 195 mm, nhung chua cho biét gia
tri cu thé. Ghép nhém 1a x€p cac s6 do vao tiing khodng r6i d€m s6 quan sat trong mbi khoang.
Céch nay gitip nhin sy phan bé ctia nhiéu s6 do, nhung khoéng gitt lai tiing gia tri ban dau.

Xét hai miu gia dinh, cung don vi: A gom 1;1;11;11, con B gém 9;9; 19; 19. C4 hai dugc ghép theo
hai khodng [0; 10) va [10; 20):

Mau gdc So gia tri trong S6 gia tri trong Trung binh Trung vi
[0;10) [10;20)
A:1;1;11;11 2 2 6 6
B:9;9;19;19 2 2 14 14
1+14+11411 1+11

V6i A, trung binh 1a = 6 vatrung vila - = 6. V6i B, hai phép tinh tuong ting cho 14.
Ngudi chi gitf bdng tan s6 2; 2 khong phan biét dugc minh da bat dau tir A hay B. Vi vay, mdt phép
tinh chi dung bang 4y sé& cho cing mdt két qua, trong khi hai mau goc c6 két qua khac nhau. Diéu
nay ching té khong thé luén khoi phuc chinh xéac trung binh hoic trung vi cia mau gdc tit bang

ghép nhém.
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MaAiu A:1;1;11; 11 - Trung binh =trungvi =6

[0;10) - 2 quan sat [10; 20) - 2 quan sat
[ J [ J
[ ] [ ]
0 1 5 9 10 11 15 19 20

Gid tri quan sat

Mau B: 9;9; 19; 19 - Trung binh = trungvi = 14

[0; 10) - 2 quan sat [10; 20) - 2 quan sat
[ ] [
[ J [ ]
0o 1 5 9 10 11 15 19 20

Gia tri quan sat

Cung c6 hai quan sat trong m6i nhdm, nhung mau A c6 trung binh va trung vi bdng 6, con miu B ¢
cd hai s6 bing 14.

Mobi chdm trong hinh biéu thi mot gia tri géc; hai hang dung cung mot truc s6. Cac gia tri clia A ndm
gin dau trdi cAc nhom, con céc gia tri cia B ndm gin dau phai. Bang chi ghi mdi nhom co hai gia tri
nén khong luu duge su khac nhau dé.

Bang nhom van gitt nhiing diéu c6 ich: ¢ mau, s6 quan sat trong tiing khoang va s6 quan sat nhd
hon mot bién nhém. Can phan biét thong tin doc dugc chic chin tir bAng v6i nhiing gia tri chi cé
thé u6c lugng.

Ta chia truc thanh cac khoang khong chong 14n va bao phtt moi gi4 tri cia mau. Ta dung cic khoang
14y dau mut trai va khong 1dy dau mut phdi (goi 1a dong trdi-md phai). Vi thé 190 thudc [190;195),
khong thudc [185;190).

Dé doc bang, cAn phan biét s6 quan sat trong mot nhom vdi s6 quan sat cong don tif nhom dau.
Trung di€ém ctia nhom dugc dung 1am s8 thay thé khi uéc lugng; né khong phai mot sé do da biét.

Vi du 03 — Ghép nhom méau nhé

DE tom tit 16 s6 do canh bai Adélie & Vi du 01 (trang 9), ta xép chung vao bon khoang. Bang cho biét
moi khodng c6 bao nhiéu ca thé va s6 ca thé cong don dén khodng dy:

Khoing, mm Tansd | Gia tri dai dién, mm Tan s tich lay
[180;185) 4 182,5 4
[185;190) 3 187,5 7
[190;195) 5 192,5 12
[195;200) 4 197,5 16

Xét hang [190;195): tAn s6 5 cho biét c6 ndm sd do thudc khodng nay. Hai nhom trudc cé téng tin
$0 4 + 3 = 7, nén c6 by s6 do nho hon 190 mm. Tinh dén hét nhém dang xét, c6 7 + 5 = 1256 do
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nhd hon 195 mm; d6 1a tan s6 tich liy & hang nay. Tan s6 tich liy trudc nhom 1a 7, con dén hét
nhém la 12: hai s6 nay c6 vai tro khac nhau.

sk s as 1ia s .o 190+195
Gia tri dai dién cia nhom 1a trung diém ———

= 192,5 mm. Khi uéc lugng trung binh tif bang,
ta dung s6 4y thay tam cho tiing s6 do chua biét trong nhom. Piéu nay khong khing dinh cd ndm
c4 thé, hay mot ca thé nao, c6 dung chiéu dai 192,5 mm. Muc tiép theo giai thich vi sao chon trung
diém.

Téng tin s6 4 + 3 + 5 + 4 = 16, bing ¢d miu. Chiéu dai 12 dai lugng do lién tuc, du céc s6 liéu dang
dung dugc ghi bang s6 nguyén mm. Cac khodng da dugc chon tryc tiép trén truc d dai; khong tu
d6i bién khi chuyén tir bang sang cong thiic.

Cén ctf todn hoc: Todn 11, TAp mot, K&t ndi tri thitc véi cude song, Bai 8, trang 58-59, va Bai 9, trang 62. Trudng
hgp nhom rdi rac duge ghi bing hai gia tri nguyén bao gébm ca hai dau can doc quy tic hiéu chinh riéng §
trang 63; cac khoang d6 dai dang xét da dugc cho tryc ti€p dudi dang dong trdi-md phai.

Nhiém vu 04 — Thong tin con lai sau ghép nhom

Dung bang ghép nhom 16 s6 do canh boi trong Vi du 03 (trang 14). Em can xac dinh diéu con doc
dugc tir bang va diéu khong thé suy ra khi khong c6 danh sich tiing s6 do.

a) C6 bao nhiéu chiéu dai nho hen 195 mm?

b) C6 thé khdng dinh cd ndm cé thé d nhom [190; 195) déu c6 chiéu dai 192,5 mm khong?

¢) Néu dém 195 vao ca hai nhom ké nhau, phép kiém nao giup em phat hién sai sot?

Xem 10i gidi (trang 63).

4. Udc lugng cdc sé ddc trung tir bdng nhom

Ggi mé 04 — Lam thé nao khi khong con tiing gia tri?

Gié st bdo céo chi con bang s6 ca thé theo tiing khodng chiéu dai canh boi, khong con danh sach cic
s6 do. Em ¢ tinh lai chinh x4c s6 trung binh va trung vi ciia mau géc khong? Néu chi cAn mot két
qué gin dung, em c6 thé dung thong tin nao trong bang?

Hai miu A va B § muc trudc co cung bang nhom nhung trung binh va trung vi khac nhau. Khi khong
con tling gia tri, muon dua ra mot két qua gan dung, ta phai noi ré minh da thay thé hodc gid s diéu
gl.

DE& udc lugng trung binh, ta dung trung di€ém thay cho méi gia tri chua biét trong nhom. D€ u6c
lugng trung vi va ti phan vi, ta gid st tin s6 dugc phan b6 déu theo do rong ctia nhém. Cac vi du
dudi day sé gidi thich ting cach udc lugng va chi rd nhitng thong tin vé dit liéu goc ma bang nhom
chua cho biét.

Bang sau md rong ti mau nho 16 s6 do sang toan b 49 s6 do canh bai c6 sdn cta loai Adélie
nam 2007 trong phan di liéu dang hoc. Cac s6 do déu cd don vi mm:

Khoing, mm Tan s0 f; Trung diém c;, mm Tan s6 tich liy
[170;175) 2 172,5 2
[175;180) 3 177,5 5
[180;185) 15 182,5 20
[185;190) 10 187,5 30
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Khoang, mm Tan sé f; Trung diém c;, mm Tan s tich lay
[190;195) 10 192,5 40
[195; 200) 9 197,5 49
[200; 205) 0 202,5 49
[205;210) 0 207,5 49
[210;215) 0 212,5 49

Cac khoang cudi co tan s6 0 van cho thdy truc chia déu. Ching khong thém quan sat vao mau.

4.1. S6 trung binh clia méau ghép nhém

Gid st bang chi cho biét mot gia tri thudc [0; 10). Ta biét gia tri do tir 0 dén dudi 10, nhung chua biét
chinh x4c 1a bao nhiéu. Mudn tinh gdn dung trung binh tit bing nhém, ta cAn chon mot s§ dé thay
tam cho cac gia tri chua biét trong khoang nay.

Quy tdc tinh trung binh ghép nhom chon trung dié€m 5. S6 5 cich mdéi ddu mut mot khodng béng 5.
Néu chon 2 thi gin ddu 0 hon, nhung cach ddu 10 dén 8; mot gia tri gdn 10 c6 thé khac s thay thé 2
kha nhiéu. Chon trung di€ém bdo ddm khodng cach tur bt ki gid tri nao trong [0; 10) t6i s§ thay thé
khoéng vugt qua 5.

biéu nay khong cho biét trung binh thit ciia nhom bang 5. Néu hai gia tri that1a 1;1 thi trung
binh 14 1; néu 1a 9;9 thi trung binh 14 9. C4 hai trudng hgp déu dugc ghi thanh “hai gia tri thudc
[0;10)”. BAng khong cho biét trudng hgp nao da xay ra. Trung diém 1a s6 thay thé theo quy tic, khong
phai gia tri dugc xac nhan xuat hién nhi€u nhat hodc c6 khd nang xay ra 16n nhat.

V6i khodng [a; b), a < b, trung diém la ¢ = aTer. Giéa st nhom thi i ¢6 f; quan sit va trung di€m c;.
Thay moi quan sat cia nhém bdng ¢; nghia la thay tong ciia nhom bing f;c;. Cong cac tong thay thé
r6i chia cho t6ng s6 quan sat, ta dugc sé trung binh ctia mau ghép nhém:

_ 2 fici
Xnhom = : ) n:Zfi-
i

n

Tan s0 f; gili vai tro trong s6: nhom cé bao nhiéu quan sat thi trung di€m dugc tinh bdy nhiéu 1an.
Néu chi cong cic trung diém réi chia cho s6 nhém, ta da tinh méi nhém mot 1an, du s6 quan sét ctia
cdc nhom khéc nhau.

22222 — 10. Két qué nay khac trung binh gdc

V6i hai mau A va B, bing nhom cho cung két qua
cta A la 6 va ciia B 1a 14, ngay ca khi khong lam tron. Su khac nhau phat sinh tif viéc thay céc gia tri
that bing trung di€m.

Sai khac giita hai s6 trung binh c6 thé 16n dén dau? Xét mot nhom rong 5 mm, ching han
[180; 185), c6 trung diém 182,5 mm. Moi s6 do trong nhém déu cach trung diém khong qué 2,5 mm.
Vi vay, khi thay mot s6 do bing trung diém, s6 d6 c6 thé ting hodc gidm, nhung lugng thay d6i khong
vugt qua 2,5 mm.

Néu cd n s6 do déu thudc cidc nhom rong 5 mm, tong mdi cé thé 1éch tdng cit khong qua n - 2,5 mm.
Hai s6 trung binh déu dugc tinh bing cach chia téng tuong tng cho cung s6 n, nén chiing chénh
nhau khong qua nTZS = 2,5 mm.
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V6i do rong chung h, 1ap luan tucng tu cho giGi han g: moi gia tri thay d6i khong qua g; tong thay
déi khong qua n - Z; chia cho n thi hai trung binh chénh nhau khong qué g

Day 1a muic sai khac khong thé vugt qua, khong phai sai khac thuc t€ cia moi mau. Chang han,
hai s6 do 181 mm va 184 mm cung thudc [180; 185). Thay cd hai bing 182,5 mm lam s6 thi nhat
tdng 1,5 mm va s6 thd hai gidm 1,5 mm. Téng khong d6i, nén trung binh cting khong déi.

Nhom hep hon lam gi6i han g nho hon. Nhung sai khéc thuc té€ con ty nhitng lugng tang va gidm
c6 bui lai cho nhau hay khong; vi vy, n6é khong nhat thiét gidm sau mdi 1an chia nhém hep hon.
Nhiém vu 11 (trang 33) gitp d6i chi€u hai diéu nay bing di liéu that.

Vi du 04 — Trung dié€m giup tinh, nhung khong khéi phuc dit liéu géc

Ta cin udc lugng chiéu dai canh bai trung binh ctia 49 c4 thé Adélie ndm 2007 tit badng ghép nhém
trén:

2-172,54+3-177,5
+15-182,5+10-187,5
+10-192,5+9-197,5
Xnhom = 49
9192,5
49
~ 187,60 mm.

Tinh truc ti€p tu 49 gia tri géc cho

_ 14
X = % ~ 186,59 mm.

Hai két quéa khac nhau vi phép tinh tit bing da thay tiing gid tri bdng trung di€m ctia nhém. Chénh
léch khong chi do lam tron.

Cin cu cong thuc: Toan 11, Tap mot, K&t ndi tri thuc véi cude song, Bai 9, trang 62-63. Cac téng va két qua G Vi
du 04 do ZO Math tinh tif phan Adélie 2007.

4.2. Trung vi va1 t&f phén vi clia mau ghép nhém

Ta c6 mot miu gia dinh gom 26 gia tri va mudn uGe lugng trung vi khi chi con bang ghép nhom.
Cach udc lugng sau day tim mot moc sao cho so gia tri 6 phia dudi méc &y dugc tinh gan dung bang
mot nita mau, tic 1 13 gia tri.

Bang nhém cho biét:

+ Co6 8 gia tri nho hon 20.
« C6 10 gia tri thudc khodng [20; 30).

Néu 1ay méc 20, phia dudi moc mdi co 8 gia tri, chua dt 13. Néu 14y moc 30, phia dudi mdc da co
8 4+ 10 = 18 gia tri, vugt qua 13. Vi vay, ta tim mdc udc lugng bén trong nhom [20; 30).

Béang chua cho biét mudi gia tri trong nhom tap trung gan 20, gan 30, hay phan bé theo cach nao
khéc. Néu con danh sach da sip xép, ta sé 14y trung binh cong ctia gia tri thu 13 va thi 14 d€ tinh
trung vi. Nhung bang nhom chi cho biét ca hai gia tri dy thudc [20; 30), chua cho biét ching bing
bao nhiéu.
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DPéE tinh mdt gia tri uéc lugng, ta gia st tin sé dugc phan bé déu theo dd rong ctia nhom.
Theo cach tinh gan dung nay:
« Ntra khodng dau [20; 25), ttr 20 dén dudi 25, dugc tinh la chiia mot nlia tan s6 cia nhom, tic 5.
« Nta khodng sau [25; 30), tif 25 dén du6i 30, dudc tinh la chtra tan s6 5 con lai.
Hai phan khong chong 14n: gia tri bing 25 thudc phan sau.
Khi d6, tan so phia duéi moc 25 dugc udc tinh 14 8 + 5 = 13: 8 § cAic nhdm trude va 5 trong nda dau
nhom dang xét. Vi vay, theo cach udc lugng nay, ta chon 25.

Co thé viét lai cach tinh dy thanh cong thic. Sau 8 gia tri & cAc nhom trudc, ta con cin thém 13—8 = 5.
Phan can thém chiém

13—-8 1

10 2
tan s6 ctia nhom. Theo gid thi€t phan b déu, ta di thém cung ti 1é dy trén d6 rong 30 — 20. Bit
dau tu dau trai 20, ta dugc

13 -8
10

M, nhem = 20 + - (30 —20)

=20+5
= 25.

Trong cong thiic, s6 10 dusi mau 1a tan s6 ciia nhém; con 30 — 20 = 10 1a @9 réng ctia nhom. Ti
s0 cho bi€t can 14y bao nhiéu phan tan s6; nhan véi do rong cho biét can di thém bao xa tir dau trai.

K&t qua 25 1a trung vi uéc lugng tit bAng nhém. Trung vi chinh xac cila miu goc van 1a

M, = X13 ‘5 x14,

nhung hai gid tri x5 va x4 chua dudc biét. Mtic 13 trong phép udc lugng biéu thi mot nia téng tin
s0; ta khong 14y riéng gia tri th 13 1am trung vi.

Budc chuyén tu ti 1é tan s6 sang ti 1& d rong dua vao gia thi€t phan bd déu. Bang khong tu bao
dam gid thi€t &y dang, cling khong bdo ddm cé dung nam gia tri thit nho hon 25 trong nhém dang
xét. Vi thé, két qua tinh tit bing c6 thé khac trung vi tinh truc tiép tur dit liéu goc.

Céch udc lugng vita dung dugc goi 12 ndi suy tuyén tinh: biét tan s6 tich liy tai hai bién nhom, ta
tam coi tdn s6 dy ting déu gitta hai bién dé tim mdc cin dat. VGi trung vi, mdc can dat 1a 50% tong tan
s0; v6i td phan vi th nhat va thi ba, cdc moc tuong ting 1a 25% va 75%. Ta s€ viét cong thiic chung
cho céach tinh nay rdi 4p dung vao bang s6 do canh bai.

Goi:
 aladau trai cia nhém va h > 01a do rdng nhom;
« Flatan so tich liiy truéc nhom, con f > 013 tan s6 cia nhom;
« rla muc tan so tich lay can dat;
« qla gia tri can udc lugng, c6 cung don vi véi di liéu.

Tru6c nhém da tich lily duge F, nén phan con thiéu la r — F. Phan ay chiém ti 1& T cda tan s6

nhom. Theo gia thiét ting déu, ta lay cung ti 1€ dy ctia do rong h, r6i cong vao dau trai a. Do do6
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r—F

f

Ciing c6 thé dién dat bing phuong trinh: tai gia tri g, phan do rong da xét 1a g — a, chiém ti 1& %

g=a+ h.

ctiia cd nhém. Tan s6 tich lay uéc lugng tai d6 14 F + f ?. Yéu cau dat mtic r cho
r — r—F
f f

Chon muic tich lity va chgn nhém. V6i miu gom n gia tri, cAc muc tan s tich lily cAn datlar =

a F
=r ——3 q—a= h, — q=

n
5 2
cho trung vi, r = % choQ,var= Tn cho Qs. T badng céng don, chon nhom c6 mic trudc nhoém F
va mdc dén hétnhém F + fthéaF <r < F+ f,v6i f > 0.Néu F <r < F + f, két qua ndm bén
trong nhom.

Néu mtic can dat r ding bang tin s6 tich lily & bién chung ctia hai nhém ké nhau cé tan s6 duong, ta
c6 thé tinh tit nhém ding truée hodc nhom ding sau. Hai phép tinh cung cho gid tri § bién &y.
Chéng han, bang ¢ Nhiém vu 27 (trang 57) ¢c6 nhom [215;220) v6i F = 10, f = 7 va nhom [220; 225)
V6i F =17, f = 11.Khican datr = 17:
« Tinh ti nhom [215;220), ta cAn thém dt 17 — 10 = 7 quan sat, bang toan bd tin s6 cia nhom.
Vi vay, ta di hét do rong nhém va dugc 215 + —— 719 5 =220 mm.
« Tinh ti nhom [220;225), tan s6 tich lay truGe nhom da bing 17. Ta khong can di thém vao

nhém, nén dugc 220 + 17—117 5 =220 mm.

Day 1a hai cach tim cung mot gia tri bién. Quy tic x&p s6 do vao nhom van gili nguyén: mot s6 do
bing 220 thudc [220; 225), khéng thudc [215; 220).

Néu c6 nhom tan sd bing 0. Nhom 4y khong chiia quan sat nao, nén khong duge chon dé thay vao
cong thiic c6 mau s6 f. Can phan biét trudng hgp nay véi hai nhém cé tan s6 duong & ngay canh
nhau. Néu gitta chung c6 mét hodc nhiéu nhém khong chita quan sat, tin so tich lay gitt nguyén
trén cd khodng trong dy. Khi muic cin dat ding bing mtic dang gilt nguyén, di€u kién vé tin s6 tich
liiy chua chon duge mét gia tri duy nhat trong khodng trong. Vi vay, khong ap dung két luan “hai

A9

cach tinh cho cing mot bién” qua khodng tréng nay; mudn chon mat gia tri cu thé cAn thém quy tic

cho tinh huéng do.

Vi sao mau 1é dung vi tri gitta, con bing nhém dung g? Véi danh sach 49 s6 do goc da sip, ta co
thé tim chinh x4c gia tri ¢ vi tri tht 25. Khi chi con bing nhém, ta khong biét gia tri dy. Phép udc
lugng tim gia tri tai d6 tin so tich lay ting déu dat f = 24,5, tuc 50% téng tan s6. Mic 24,5 thudc
cach mo ta lién tuc nay; n6 khong phai s6 thu tu clia mot c4 thé hay “ntra ca thé” that. Hai cach trd
16i hai viéc khac nhau — tim gi4 tri t& danh sach da biét va udc lugng tit bAng — nén c6 thé cho két
qua khac nhau.

Vi du 05 — Xac dinh nhom truéc khi thay so

Trd lai béng 49 s6 do canh boi Adélie ndm 2007, muc tin s6 tich 1ty can dat d€ udc lugng trung vi
lar = — = 24,5. Tan s0 tich lily d€n nhom [180; 185) 1a 20, dén nhém [185;190) 1a 30. Vi vay dung
nhom [185 190), v6i a = 185, F = 20, f = 10, h = 5:
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24,5 - 20 5
10
= 187,25 mm.

Me,nh(')m =185 +

Truéc nhom da co6 20 quan sat; nhdém nay cé 10 quan sat. Theo gid thiét tin s6 dugc phan bé déu
24,5-20

theo do rong ctia nhom, ta di thém = 0,45 d0 rong nhom, tinh tir ddu mat trai. Nhom rong 5
mm nén két qua 12 185 + 0,45 - 5 = 187,25 mm.

V6i Q;, muc cin dat 1a 25% tong tin sd: r = 2—9 = 12,25. Mtic nay ndm gitta hai tin s6 tich lty 5 va
20, vi vay ta dung nhom chiéu dai [180; 185) mm. Trudc nhém c6 5 quan sat, trong nhom cé 15 quan
sat, nén

12,25 -5
Q1,nhom = 180 + T 5

~ 182,42 mm.
Néu nham F thanh tin s6 tich 1ty dén hét nhom dang xét, phan di thém s& am. Viéc hiéu F giup
kiém phép tinh trudc khi bAm may.

Cin ct toan hoc: Toan 11, TAp mot, Két néi tri thic véi cude song, Bai 9, trung vi & trang 64 va ti phan vi 6
trang 64-65.

Nhiém vu 05 — Tu néi suy va giai thich két qua
Dung bang ghép nhom 49 s6 do canh bai Adélie nim 2007 & ddu muc 4. Em sé& u6c lugng Q5 va kiém
tra mot 10i khang dinh vé trung vi, d€ phan biét két qua ti bAng nhom véi két qua tinh tir tiing s6 do.
a) Tim nhom dung dé tinh Qz. Ghir, a, F, f, h, 16i tinh Q3 jpem-
b) Mot ban noi: “Trung vi that ctia 49 gia tri phai bing 187,25 mm vi em di tinh dung cong thic.”
Em dong y dé€n dau? Biét trung vi tinh truc ti€p ti di liéu goc 1a 186 mm.

Xem 103i gidi (trang 64).

4.3. M6t cia mau ghép nhém

Khi con danh sach tiing s6 do, ta tim mét bing cach dém xem gia tri ndo xudt hién nhiéu nhat.
Nhung khi cac s6 do da dugc ghép thanh tiing khodng, bang chi cho biét méi khoang chita bao
nhiéu gia tri, khong con cho biét méi gia tri xuat hién bao nhiéu lan.

Trd lai bang 49 s6 do chiéu dai canh bgi ctia chim Adélie ndm 2007. Nhém [180; 185) mm c6 tan sd
16n nhat 1a 15. Hai nhém lién trudc va lién sau c6 tan s6 nhu sau:

Khoang chi€u dai canh boi, mm Tan so
[175;180) 3
[180; 185) 15
[185;190) 10

Bang cho biét ¢6 15 c4 thé mang s6 do tir 180 mm dén dudi 185 mm. Tuy nhién, ta chua biét cac sd
do dy 1a bao nhiéu va s6 do nao lip lai nhiéu nhét. Vi vay, bi€t nhém déng nhit chua da d€ tim
lai mét ctia mau géc.
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Dé tinh m6t cia mau ghép nhom, trude hét ta chon nhom co tan s6 16n nhat. Nhom nay duge goi
1a nhom chita mét. Sau do, ta dung mot quy tic ude lugng d€ chon mot gia tri tit nhom &y, co xét
thém tan so cda hai nhom lién ké.

Ti ba cot tin s6 dén mét gia tri uéc lugng. Ba nhom dang xét déu rong 5 mm. Ta bi€u dién ching
béng ba hinh chii nhat c6 cing chiéu rong va co chiéu cao lan lugt 1a 3, 15, 10.

Chi riéng cot cao nhit chua gitp ta chon mot diém cu thé tir 180 dén 185: toan bd canh trén ctia cot
déu cao nhu nhau. Cach dung duéi diy st dung thém chiéu cao ctia hai cot bén canh:

« V& doan thing di Ién, t mtc 3 § canh trdi ctia cot gitta d€n muc 15 & canh phai.
« Vé doan thing di xuéng, ti muc 15 § canh trai ctia cot gitta dén muic 10 6 canh phai.

Trong hinh, doan di 1én dugc vé bang nét lién dd; doan di xudéng bing nét dut xam. Hai doan cit
nhau bén trong cot gitta dugc to6 vang nhat. T giao diém, ké dudng vuodng goc xudng truc chiéu dai
canh boi. Gia tri doc dugc trén truc 1a mot uée lugng theo cach dyng nay.

15
154 ~ . : R
~< Giao diém
~
~
~
~
~
N o 10
o 101 .
7]
=)
“«S
=
5 -
3
0 ]
175 180 185 190
Chiéu dai canh boi (mm)

Mot udc lugng: khodng 183,53 mm

Poan di 1én: tir mdc 3 dén muc 15
— — - Doan di xuéng: ti mtic 15 dé€n muc 10

Chiéu giao diém ctia hai doan thdng xuéng truc chiéu dai d€ doc mét ude lugng. Pay 1a két qua cua
phép dung, khong phai mot s6 do dugc xac dinh ti dit liéu goc.

Day 1a mot quy tic uéc lugng tir bAng nhom. Biang khong cho biét cach phan bd cu thé ciia cac s6
do bén trong mbi nhom, nén khong thé ty né xac nhan vi tri nao 1a mét cia mau géc. Phép dung hai
doan théng giup xac dinh gid tri ma cong thttc mot ghép nhom sé cho.

Tinh vi tri giao diém. Goi ¢ 1a khodng cach theo phudng ngang ti dau trai 180 dén vi tri cin tim,
tinh bing mm. C4 nhom rong 5 mm, nén phan do rong da di qua la

t
5
Doan théng di 1én bit ddu 6 muc 3 va két thtic & muc 15, tic ting téng cong

15-3=12.
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Vi day 1a doan théng, di qua bao nhiéu phin chiéu rong thi do cao ting thém bdy nhiéu phin cua 12.
Do d6, tai vi tri cAch dau trai t mm, d6 cao cia doan nay la

t
3+12- —.
+ 5

Tuong tu, doan thing di xuéng bit ddu ¢ muc 15 va két thuc 6 mc 10, tic gidm téng cong
15—-10 = 5.

Tai ciing vi tri y, do cao cta doan nay 1a

t
15—-5-—.
5

Tai giao di€ém, hai doan thing c6 cung do cao. Vi vay,

t t
3+412--=15-5"-—.
* 5 5

Chuyén céc s6 hang va thu gon, ta dugc

t
(12+5)- 3 =12,
suy ra

t 12 t_12
5 12+5° 17

5.
Nhu vay, ti dau trai 180, ta di thém % do6 rong nhém. Mot ude lugng la

12
M, nhom = 180 + 17 5

~ 183,53 mm.

Hai s0 12 va 5 trong ti s6 c6 ngudn géc cu thé: 12 = 15 — 3 1a muc ting cha doan di lén; 5 = 15 — 10
la muic gidm cda doan di xuéng. Chung xuat hién trong cong thic khi ta tim vi tri ma hai doan cé
cung do cao.

Cong thuc téng quat. Xét bang co it nhait hai nhom lién ti€p cung do rong va c6 ding mot nhom
dat tan s6 16n nhat. Goi:

 ala dau trai cia nhdm c6 tan s6 16n nhat;

e h > 01adorong nhom;

« flatan sd cia nhom Ay;

« f_va f, lan lugt la tdn s6 ctia nhom lién truGe va nhom lién sau.

Trong cach dung viia xét, doan di lén ting f — f_, con doan di xudéng gidm f — f,. Vi vay, phan do
rong can lay tu dau trai la

f-r
f=P+( =1

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 22


https://zomath.vn

Z0O Math - Doc dif liéu va do xu thé trung tém Ban ddy dd, cé I8i gidi

Nhan ti s6 4y v6i do rdng h, r6i cong vao dau trai a, ta dugc

a+ J= )
-+ - f+

Néu nhom c6 tan s 16n nhat ding dau bang, ta dung quy uéc f- = 0; néu ding cudi bang, ta dung

i+ =0.

Khi chi c6 mot nhom dat tan s6 16n nhait, c hai do chénh f — f_ va f — f, déu dudng. Ti s6 trong

cong thdc vi thé ndm gitta 0 va 1, nén gia tri tinh dugc ndm bén trong nhém da chon.

Mo,nhc’)m -

)h.

Cong thic cting cho thdy vai tro ctia hai nhom lién ké:

« Néu hai nhom 4y c6 cuing tan s6, hai dd chénh bang nhau. Ti s6 bing %, nén két qua 1a trung
diém ctia nhém chtta mot.

« Néu nhom bén phdi co tan s6 16n hon nhém bén trai, do chénh vé phia phai nhé hon. Ti s6 16n
hon %, nén két qui ndm vé bén phai trung diém.

Trong vi du trén, nhom bén phai cé tan s6 10, 16n hon tan s6 3 ctia nhom bén trai. Két qua 183,53
mm vi thé 16n hon trung di€ém 182,5 mm, dang véi vi tri giao diém trén hinh.

Piéu kién can kiém trudc khi tinh. Cong thuc trén dung cho cdc nhém cung d6 rong. Néu mot
nhom rong hon nhoém khac, nhom 4y c6 thé chia nhiéu quan sat hon chi vi khodng cta no rong
hon. Khi d6, so sanh riéng tin s6 chua du dé€ xac dinh noi dit liéu tip trung nhiéu hon; khong thay
truc ti€p vao cong thiic nay. Vi du 09 (trang 27) s€ minh hoa trudng hgp cac nhém khac do rong.
Néu tét cd cac nhom c6 cung tan s6, quy udc dang dung la mau ghép nhém khong c6 mét.

Néu c6 nhiéu nhom cung dat tan s6 16n nhait. Trudc hét, xac dinh nhitng nhém dy va xem ching
c6 ké nhau khong. S6 nhom c6 tan s 16n nhat chua cho biét sé c6 bao nhiéu gia tri mét khac nhau
khi tinh bang cong thtic.

Chéng han, b6n nhom [0; 10), [10; 20), [20; 30), [30;40) c6 tdn s6 14n ludt 1a 3;8; 8; 2. Hai nhém &
gitta cung cd tan s6 16n nhat. Néu xét nhom [10; 20), hai do chénh1a 8 —3 = 5va 8 —8 = 0, nén cong
thuc cho 10 + s+io - 10 = 20. Néu xét nhom [20; 30), hai do chénh1a 8 — 8 = 0va 8 — 2 = 6, nén cong
thuc cho 20 + 0%6 - 10 = 20. Hai nhém dugc xét nhung chi cé mot gia tri tinh dudc: bién chung 20.
Néu mot nhom va cd hai nhom lién ké déu cung dat tan s6 16n nhét, cd hai d6 chénh déu bang 0.
Cong thtic khi &y c6 mau s6 bing 0, nén khong tinh dugc gia tri mét tir nhom dang xét. Trong bai
lam, can chi ra cdc nhém cung dat tan s6 16n nhat va néi rd cong thic khong xac dinh  nhém nao.
Néu dé chua cho quy tic xu 1i thém, ta diing 6 két luan d6, khong tu chon mot trung diém lam mot.
Trudng hgp nay khac véi quy udc khong cé mot khi tat ca cac nhém co cling tan so.

Vi du 06 — M4t ciia bang nhém va mét ciia mau géc

V6i bang ghép nhom cda 49 s6 do chiéu dai canh boi Adélie ndm 2007, ta vira tinh dugc

M, nhem =~ 183,53 mm.

K&t qué nay dudc tinh tUf tan s6 ctia ba nhom lién nhau va cach uéc lugng da gidi thich. N6 khong
cho biét s6 do 183,53 mm da xudt hién bao nhiéu lan trong danh sach ban dau, cting khong chiing
minh day la s6 do xuat hién nhi€u nhat.
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Khi dém tryc ti€p trong dit liéu goc, ta co két qua khac: cac s6 do 180, 190, 195 mm déu xudt hién 5
14n, cuing dat tin s6 16n nhit. Vi viy, mau goc c6 ba mot 1a

180 mm, 190 mm, 195 mm.

Hai két qua dugc xac dinh tir hai dang thong tin khac nhau. V6i mau géc, ta d€m s6 1an xuit hién
clia tiing s6 do. V6i mau ghép nhom, ta chi biét s6 quan sat trong tiing khodng va dung cong thiic dé
udc lugng. Do d6, mot tinh tir bing nhom c6 thé khac cdc mot tim dugce tif danh sach ban dau.

Cin cd cong thitc: Toan 11, Tap mot, K€t ndi tri thic véi cudc song, Bai 9, trang 66; Bai tdp Toan 11, Tap mot,
trang 48, bai 3.15 § trang 51 va ddp 4an trang 129. Cach dung giao di€ém hai doan thing dugc d6i chiéu véi
SCERT Kerala, Statistics, Class XI (2016), muc 5.3.1, trang 129. Hinh va phép bién d6i trén dugec ZO Math dung
lai cho bang Adélie. Xem thém luu y vé€ dinh nghia va quy udc (trang 81).

5. Chon so dai dién theo cau héi

Cac phan trudc da gidi thich cach tinh va y nghia cta trung binh, trung vi, t& phan vi va mét. Bay
gi®, ta dung nhitng hiéu biét &y d€ quyét dinh nén bao céo s6 nao trudc mot cau hdi cu thé.

Ggi mé 05 — Pai dién cho dif liéu nao va tra 16i cau héi gi?

Mot mau gia dinh gom tam gia tri:

2; 2; 3; 3; 14; 14; 15; 15.
Hay tinh trung binh va trung vi ctia mau. Néu chi dugc biét hai két qua dy, ngudi doc c6 nhan ra
rdng cic gia tri tdp trung thanh hai cum tach biét khong?

Tiép theo, mdt bado cdo muon so sanh chiéu dai canh boi cda hai loai chim canh cut, nhung chi dua
ra s6 trung binh tinh chung cho ca hai loai. Con s6 dy da du d€ thuc hién viéc so sénh chua? Em cin
thém thong tin gi?

V6i miu gid dinh trén, ta tinh dugc

242+343+144+14415+15
< -

X = 8,5.

Dy da dudc sip theo thid tu ting dan. Hai gia tri § gitia 1a 3 va 14, nén

3+ 14
M, = +2 =8,5.

Hai phép tinh déu dung. Tuy nhién, s8 8,5 chua cho thdy mot dic diém dang chu y: bon gia tri ndm
& 2 hodc 3, con bdn gia tri ndm & 14 hodc 15. Khong co gia tri ndo ndm trong khoang gitia 3 va 14.
Trung binh va trung vi khong bit budc phai trung v6i mot gia tri ciia mau. Piéu can xét 6 day 1a ta
mudn nguoi doc biét gi vé dir liéu. Néu muon mo ta hai cum gia tri, chi bdo cdo 8,5 1a chua da.
D4i tif trung binh sang trung vi ciing khoéng gitip ngudi doc nhin ra hai cum, vi hai két qua bing
nhau. Ta cin giit thém danh sach, bang, hinh biéu dién hodc mot cAu mo té rd hai cum ay.

Vi vay, trude khi chon s6 dai dién, can xac dinh cau héi dang dit ra.
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Néu héi “Tong s6 lugt thué xe trong thang chia déu cho mbi ngay 1a bao nhiéu?”, ta dung trung
binh. Trung binh dugc tinh bing téng chia cho s6 ngay; nhan két qua chua lam tron vdi s6 ngay sé
thu lai téng.

Néu hoéi “Khi x€p cac ngay tur it d€n nhiéu lugt thué, muic & gitita 1a bao nhiéu?”, ta dung trung vi.
Céch tinh nay dya vao vi tri trong day da sdp. N6 khong dung téng s lugt thué, nén khong thé 14y
trung vi thay cho trung binh khi cin tinh lai téng.

Nhitng cau hdi khac co thé cin thong tin khac. Mudn biét gia tri nao xudt hién nhiéu nhat, ta xét
mot va bang tan s6. Muon biét thém cac mdc 6 nia dudi va nla trén ctia day da sip, ta xét ti phan
vi. Mudn so sanh hai loai chim, ta can cac két qué tinh riéng theo loai. Mu6n biét ngay nao dong
khach nhét, ta phai tim ngay c6 s6 lugt thué 16n nhat.

Nhu vy, chon s8 dai dién gom hai viéc gin lién v6i nhau: chon sé tra 16i ding cau héi va bd sung
thong tin ma con sd dy chua thé hién.

Vi du 07 — Hai loai va mgt sé trung binh chung

Adélie va Gentoo la hai loai chim canh cut c6 trong bd di liéu Palmer Penguins. Xét cac sd do chiéu
dai canh boi ndm 2007 dudc trich ti b di liéu nay.

Bang dudi day tom tit 49 s6 do hgp 1é ctia loai Adélie va 34 s6 do hgp 1€ ctia loai Gentoo. “Téng chiéu
dai” 1a téng cac s6 do da ghi; chiéu dai dugc do bing mm.

Loai So gia tri hgp 1é Tong chiéu dai,  Trung binh, mm Trung vi, mm
mm

Adélie 49 9143 186,59 186

Gentoo 34 7314 215,12 215

Néu cau hoi 1a “Chiéu dai canh boi trung binh cua tat ca cic ca thé trong hai phin di liéu nay 1a bao
nhiéu?”, ta gop tong chiu dai va s6 c4 thé:

9143 + 7314 16457
49+34 83

X = ~ 198,28 mm.

Day la trung binh cua 83 s6 do, trong d6 mai s6 do dugc tinh mot 1an. Ta khong cong hai trung binh
riéng rdi chia cho 2, vi cich 4y cho hai nhém muc dong gép nhu nhau, trong khi mot nhom cé 49 s
do va nhém kia chi c6 34 s6 do.

Nhung néu cdu héi 1a “Chiéu dai canh boi cla hai loai khac nhau nhu thé nao trong nhiing s6 liéu
da thu thap?”, s6 198,28 mm chua tra 13i dugc. N6 khong cho biét trung binh ctia loai nao 16n hon,
cting khong cho biét hai trung binh cach nhau bao nhiéu.

Luc nay, can doc két qud theo tiing loai. Trung binh ctia Adélie khodng 186,59 mm, con ctia Gentoo
khodng 215,12 mm. C4c trung vi tuong ting 12 186 mm va 215 mm. Nhiing két qué riéng 4y thé hién
su khac biét ma sé trung binh chung da khong thé hién.

Bang cho phép so sanh céc s6 trung binh va trung vi ctia hai phan d liéu. Bing chua cho biét nguyén
nhan sinh hoc cta su khac biét, cting khong chiing minh ring moi c4 thé Gentoo déu c6 canh bai
dai hon moi c4 thé Adélie.
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Vi du 08 — Cung mét thang, hai cich mé ta sd lugt thué

Capital Bikeshare 12 mot hé thong xe dap dung chung & Hoa Ky. B¢ dit liéu Bike Sharing ghi s6
lugt thué xe cda hé thong theo ngay. Mot lugt thué 1a mot 1an st dung dich vy; cung mot ngudi co
thé thué nhiéu lugt.

Xe dap dung chung

Minh hoa hoat dong xe dap dung chung.

Trong thang 01/2012, bang c6 31 gia tri, moi gia tri 12 s6 lugt thué ctia mot ngay. Tong s6 lugt thué
trong thang 1a 96744.

Cau héi thi nhat: Néu chia déu tdng s6 lugt thué cho 31 ngay, méi ngay dugc bao nhiéu
lugt?

Ta ldy tong chia cho s6 ngay:

— 96744 N
X=—7 % 3120,77 lugt moi ngay.

Két qua nay mo td muc trung binh tinh tir tong ctia ca thang. N6 khong khing dinh ngay nao cting
¢6 s6 lugt thué bing muc &y. Khi nhan trung binh chwa lam tron véi 31, ta thu lai tOng 96744 lugt.
Cau hoéi thd hai: Khi x€p 31 ngay tu it dén nhi€u lugt thué, ngay § gitia c6 bao nhiéu lugt?
VG6i 31 gia tri da sép, gia tri § gitta nam tai vi tri thd 16: c6 15 gia tri ding trudc va 15 gia tri ding sau.
Gia tri tai vi tri nay 1a 3243, nén trung vi bing 3243 lugt.

Trung vi dugc xac dinh bang vi tri trong day da sip, khong phai biang cich chia téng cho s6 ngay. Vi
vay, 14y 3243 nhan véi 31 khong cho lai téng s6 lugt thué cta thang.

Hai két qua khodng 3120,77 va 3243 kha gan nhau, nhung di€u dé chua cho bi€t cic ngay con lai co
bao nhiéu lugt thué. Ching han, ta chua biét ngay it khach nh4t va ngay dong khéch nhét cach nhau
bao nhiéu. Cling khong thé chi dua vao su gdn nhau cia trung binh va trung vi dé két luan da liéu
doi xing hodc khong cé ngay khac biét ro rét. Nhiing cau hoi dy cin dugc xem xét baing danh sach s
liéu hodc hinh biéu dién.

Mot lai trd 16i mot cAu héi khac: Cé s6 lugt thué nao dugc ghi nhin nhiéu 1an hon cic s6 con
lai khong? Trong 31 ngay dang xét, cac s6 lugt thué déu khac nhau, mdi gia tri xudt hién mot 1an.
Theo quy udc da néu déi véi mau sd liéu géc, mau nay khong c6 mét.
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Néu ghép cac so lugt thué vao bén nhdém

[1000;2000), [2000;3000), [3000;4000), [4000;5000),

thi tan s6 1an lugt 1a 3; 10; 10; 8. BAng nhom cho biét hai khodng § gitia cing c6 nhiéu ngay nhat.
Diéu d6 khong co nghia 1a c6 mot s8 lugt thué cu thé xudt hién nhiéu 1an: nhiéu gia tri khac nhau
van co thé cung thudoc mot khoang.

Khi viét b4o cdo, cin gitt dung d6i tugng dugc dém 1a lugt thué. Trung binh khodng 3121 lugt moi
ngay khong c6 nghia 1a trung binh khodng 3121 ngudi khac nhau thué xe mdi ngay. Cac két qua
ciing chi mo ta thang dang xét; chung chua du d€ du bao chinh xac s lugt thué ciia mot ngay trong
tudng lai.

Nguon: Hadi Fanaee-T va Jodo Gama, Bike Sharing, UCI Machine Learning Repository, tép day.csv, cot ngay
(dteday) va cdt s6 lugt thué (cnt), phén trich thang 01/2012. D@ liéu CC BY 4.0; ZO Math chon phén trich va
tinh bang tém tit, khéng thay gia tri géc.

Vi du 09 — Doc s6 0 cung ky hiéu quan tric

Chon dung s6 dai dién con doi hoi hiéu dung nhiing gia tri dung € tinh s6 ay. Vi du sau cho thdy vi
sao doi khi can doc cé ky hiéu di kém s6 do.

Mot tram khi tugng tai sin bay Seattle-Tacoma, bang Washington, Hoa Ky, ghi lugng giang thuy
theo ngady. Giang thiy 12 nudc tif mua, tuyét... roi xuéng. D€ hi€u don vi mm, hay hinh dung lugng
nudc ay dugc gitt lai va pht déu trén mot mit phing ndm ngang: d6 su cua 16p nudc 1a lugng giang
thiy dugc bdo cdo. Tuyét duge quy d6i thanh lugng nudc sau khi tan. Vi vy, s6 mm & day chi do sdu
16p nudc tuong duong, khong phai do sau 16p tuyét.

Bay ngay dau thang 01/2023 dugc ghi nhu sau:

Ngay Lugng giang thuy dugc ghi, = Ky hiéu vét giang thay
mm

01/01/2023 0,3 | Khong c6 ky hiéu T
02/01/2023 0,0 | Khong c6 ky hiéu T
03/01/2023 00 T

04/01/2023 0,5 | Khong c6 ky hiéu T
05/01/2023 00 T

06/01/2023 3,0  Khongco ky hiéu T
07/01/2023 7,1 | Khong c6 ky hiéu T

Ngay 03 va ngay 05 déu c6 gia tri s6 1a 0,0, nhung con kém ky hiéu T. Ky hiéu nay chi vét giang
thuay: da ghi nhan mot lugng gidng thiy rat nhé. Do dé, doc riéng s6 0,0 rdi két luan hai ngay ay
hoan toan khong c6 gidng thiy s€ bd qua thong tin ctia ky hiéu di kem.

Xét toan bo 31 ngay trong thang 01/2023 tai cung tram, téng cac lugng giang thuy dugc ghi 1a 78,5
mm. Trung binh dugc tinh bing

— 78,5 X
X = 31 ~ 2,53 mm moi ngay.

Con s6 nay tra 16i cau hoi: “Néu chia déu téng lugng gidng thily dudc ghi trong thang cho 31 ngay,
mbi ngay dugc bao nhiéu?”
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Néu xép 31 gia tri tif nho dén 16n, gia tri  vi tri thi 16 12 0,8 mm. Vi viy, trung vi bing 0,8 mm. Con
s0 nay cho biét muc 6 gitra day da sap.

DE hiéu vi sao trung binh 16n hon trung vi, ta xem thém béang tin s6:

Lugng giang thiy dugc ghi, mm S6 ngay
{0} 13, trong d6 6 ngay c6 ky hiéu T
(0;1) 4
[1;5) 8
[5;10) 3
[10; 20) 3
[20; 40) 0

C6 17 ngay ghi lugng giang thiy dudi 1 mm, nhung cling c6 6 ngay ghi ti' 5 mm trd 1én. Nhiing ngay
o lugng giang thily 16n dong gép nhiéu vao téng cia thang, tir d6 lam ting trung binh. Trung vi
dudc xac dinh bing vi tri thi 16, nén van ndm trong céc gia tri dudi 1 mm.

Hai két qua mo ta hai khia canh khac nhau. Trung binh gin vdéi téng lugng dudc ghi trong thang;
trung vi cho biét muc & gitta khi x€p cac ngay theo lugng giang thity. Mudn thdy dugc cd nhiing ngay
ghi it va nhiing ngay ghi nhiéu, cin doc thém bang tin so.

Ky hiéu T van cin dugc giti khi dién gidi két qud. Trong 13 ngay co gia tri s6 bdng 0, ¢ 6 ngay dugc
ghi nhan vét gidng thady. Vi vay, “c6 13 ngay dudc ghi bdng 0” va “c6 13 ngay hoan toan khong c6
giang thily” 12 hai phat biéu khac nhau. Tong 78,5 mm va trung binh khoéng 2,53 mm méi ngay déu
dudc tinh tu cac gia tri s6 da ghi; ta khong tu gan thém mdt lugng nudc cho nhiing ngay cd ky hiéu T.
Ciing cin chu y cach 1ap bang: hang {0} chi chita dung gia tri 0, con nhiing hang khac 1a cac khoang
c6 do rong khac nhau. Cac nhom khong thdéa man diéu kién rong bang nhau cia cong thic mot
ghép nhém viia hoc, nén khong ap dung cong thiic &y cho bang nay. Néu can trung vi hodc td phan
vi, ta c6 thé tinh truc tiép tir 31 gid tri goc con dugc luu gi.

Nguodn: NOAA (Co quan Quan ly Khi quyén va Pai duong Qudc gia Hoa Ky), qua NCEI (Trung tim Thong tin
Moi trudng Qudc gia), bo di liéu khi tugng theo ngady GHCN-Daily. Tram Seattle-Tacoma c6 ma USW00024233;
PRCP 1a ma cot lugng gidng thuy. Phan trich gom thang 01/2023 va cac ky hiéu ghi kém sd do. Phan di liéu
dugc lay tir NCEI theo hé mét; PRCP trong phén trich ny da c6 don vi mm. Y nghia ky hiéu T dugc néu trong
huéng dan dit liéu GHCN-Da~ily ctia NOAA. Céch hiéu lugng giang thly theo dd sau 16p nude tuong ducng
dudc trinh bay trong huéng dan do cia WMO, Chuong 6.

Nhiém vu 06 — Stia cau két luan

Mot ngudi vi€t ban tin tu hai vi du vira hoc: s6 lugt thué xe cia Capital Bikeshare trong thang 01/2012
va lugng gidng thuy tai tram Seattle-Tacoma trong thang 01/2023.
Hay kiém tra cac phat bi€u dudi day. Khi stia, cAn ndi ro dit liéu ghi diéu gi, thudc hé théng hodc dia
diém nao va trong thdi gian nao.
a) Sua cau: “Thang 01/2012, trung binh cé khoang 3121 ngudi khac nhau thué xe moi ngay.”
b) Stia cAu: “Thang 01/2023 c6 13 ngay chic chin hoan toan khong c6 giang thuy tai Seattle-
Tacoma.”
¢) Tu dit liéu ctia mot thang tai mot tram, c6 thé két luan khi hau ctia ca thanh phd da thay déi
dai han khong? Giai thich va néu nhiing théng tin con can thu thap.
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Xem 10i gidi (trang 64).

Khép lai Bai hoc
Qua céc vi du vira hoc, ta thdy mot phép tinh dung chi trd thanh 16i mo ta c6 ich khi két qua dugc
gan véi dung cau hoéi va dang di liéu. Trude khi bao cdo, hiy noi 16 cac quan sat ghi diéu gi, thudc
nhiing d6i tugng nao va két qua c6 don vi gi. Sau dé gidi thich vi sao s6 da chon trd 16i dugc cau hoi,
dong thai néu thém thong tin cin thiét ma s6 dy chua thé hién.
Né&u vin nham vi tri v6i gid tri, it liéu thiéu véi s6 0, hodc ude lugng tir bing véi két qua tir mau goc,
hay tré lai dung muc ay.
Trudc khi sang Luyén tap, thi trd 16i cac cAu hdi sau bing 1ap luin cia minh:

« Vi sao chi mot thai gian chd tding ma trung binh cia cd nhom tang?
Xét lai mAu thdi gian chd 2; 3; 3;4; 8 phut. Néu chi thay 8 bing 28, vi sao trung vi khong d6i?

Tré lai mau ban dau, néu chi thay 2 bing 30, trung vi thay d6i thé nao va vi sao?
+ Visao hai mau cung trung binh va trung vi van c6 thé co ti phan vi khac nhau?
« Vi sao hai mau cung cho mot bing ghép nhom ma c6 thé co trung binh khac nhau?

Khi trd 13i, néu budc néi gita di kién va két ludn. Cac nhiém vu & phan Luyén tap sé yéu cau em
van dung nhiing 14p luin &y vao cac mau mdi.
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Luyén tap

Ba ching duéi day gitp em tinh todn, thd cac y tudng da hoc va viét két luan dung véi dit liéu. Nhiing
s0 do v€ chim canh cut, xe dap dung chung va giang thuy dudc gitf trong cac nhiém vu vian dung.
Mot s0 y dung tinh huéng gia dinh riéng d€ em chu dong thay d6i mot diéu kién réi gidi thich diéu
gl con gilt dudgc.

Tu l1am ting ching trudc khi mé 16i gidi, roi dung Di€m dung cudi ching dé€ chon chd cin xem lai.
C4c s8 liéu dugc trich ti nhiing c4 thé hodc nhiing ngay khac v6i Bai hoc; mot vai gid tri van c6 thé
trung nhau. Khi dé yéu cau dung lai miu & nhiém vu trudc, em dang xem cung di liéu dugi mot
cach trinh bay khac, khong phai 1am v6i mot mau méi.

Gilt nguyén s0 liéu dé cho. Néu can két qua gan dung, chi lam tron & bude cudi dén hai chit s6 thap
phan. V6i cau hoi gidi thich, néi rd két qud mo td nhiing c4 thé hodc nhiing ngay nao, thay vi chi ghi

dap so.
Chdng Trong tam luyén tap Nhiém vu va Diém dirng
Chang 1 — Poc va tinh C6 mau, tht ty, cac s6 dic trung Nhiém vu 07-08 (trang 30);
trén mau géc Diém dung 01 (trang 31)

Ching 2 — Tir danh sdch | P&m s6 gia tri, cong don tin s6, tinh Nhiém vy 09-11 (trang 32);
s0 sang bang nhom gan dung va thay do rong nhom Diém ding 02 (trang 33)

Chiang 3 — Chon va gidi Chon s6 theo ciu héi, tinh trung binh | Nhiém vu 12-14 (trang 34);
thich cdc nhom va néu giéi han két luan Diém diing 03 (trang 36)

Chdng 1 — Doc va tinh trén mau géc

Nhiém vu 07 — Mdau Adélie nédm 2008

Adélie 1a tén mot loai chim canh cut. Canh ctia chiing ¢6 dang mai chéo d€ boi; trong bai nay, ta goi
12 canh bei. Bo dit liéu Palmer Penguins tap hgp cic s6 do cd thé chim canh cut duge nghién ctiu
& khu vuc quan dao Palmer, Nam Cuc.

Dudi day 1a 12 s6 do chiéu dai canh bgi dau tién cda phin dit liéu Adélie dugc ghi nhin ndm 2008.
M®i s6 ting v6i mot ca thé; don vi 1a milimét, viét tit 1A mm. Em ciAn mo ta kich thudc cadnh boi ctia
nhom chim nay:

186; 188; 190; 200; 187; 191;
186; 193; 181; 194; 185; 195.
a) Xac dinh don vi quan sat, bién, don vi do va ¢d mau.
b) Sap mau, tinh s8 trung binh, trung vi va mét. Néu y nghia ctia trung vi trong mau nay.
¢) C4 thé ti€p theo trong phan dii liéu c6 chiéu dai canh boi 185 mm. Néu b6 sung s6 do cia ca
thé nay, mo6t ciia mau 13 s6 do thay ddi thé nao? Khong cin tinh lai cac s6 dic trung khac.
Nguon dit liéu: Palmer Penguins; phdn trich sé do loai Adélie ndm 2008.

Xem 10i gidi (trang 64).
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Nhiém vu 08 — Tir phan vi khi sé6 quan sat thay déi

Mot ngudi moé td nhom chim & Nhiém vu 07 (trang 30) bing cac ti phan vi. Em hay so sinh két qua
khi dung du 12 s6 do canh boi ban dau va khi chi dung 11 s6 do dau. Khong dung méau 13 s6 do da

b0 sung G y ¢ cia nhiém vu &y.

a) Tim Qy, Q,, Q5 cia mau 12 gia tri § Nhiém vu 07. Chi rd cac vi tri da dung.

b) Xét riéng 11 gia tri dau trong danh sach ban dau, tc chua dua gia tri cudi 195 vao mau. Tim

lai ba t phan vi theo quy u6c da hoc.

¢) Néu ban mé ta noi vé du 12 ca thé ban diu, vi sao khong dugc 18y két qua 6 y b thay cho két

quadya?

d) Xét hai miu gia dinh riéng, da sip: A : 2;4;6;8;10;12;14;16 va B : 2;8;8;8;10;10; 10; 16.
Chting minh chdng c6 cung trung binh va trung vi, r6i tinh Q;, Q5 ctia ti'ng mau. So sanh cac
gia tri § nia dudi va nia trén cta A v6i B. Cac ti phén vi cho thay su khac nhau nao ma trung

binh va trung vi chua cho thay?

Xem 10i gidi (trang 65).

Diém dirng 01 — Pé& phan biét dudc vi tri va gid tri chua?

Viéc cdn xdc nhan

Dung ding c6 miu va gitt di s quan
sat

Sap trudc khi tim trung vi, chon dung
hai vi tri & gitta

Chia hai nlta ding khi ¢ mau chin
valé

Giai thich thong tin t& phan vi bd
sung

Néu dung mot mét hodc nhi€éu maot
va pham vi mau

Bdi lam can dai
chiéu

Nhiém vu 07a-b
(trang 30)

Nhiém vu 07b
(trang 30)

Nhiém vu 08a-b
(trang 30)

Nhiém vu 08d
(trang 30)

Nhiém vu 07b-c
(trang 30)

Néu chua ding

Xem doc dit liéu (trang 5); tu ki€m tra
thém bing Nhiém vu 26a hodc 26a néu
chua lam va chua xem 16i gidi

Xem mau goc (trang 6), roi ty lam
Nhiém vu 26b néu chua lam va chua
xem 10i gidi

Xem Vi du 01-02 (trang 9), rdi tu 1am
Nhiém vu 26b-c (trang 57) néu chua
lam va chua xem 16i gidi

Xem vi sao can thém mdc (trang 10),
roi ty lam Nhiém vu 26d (trang 57) néu
chua gap

Pém lai tan s6; tu 1am Nhiém vu 26b
(trang 57) vé mot mat hodc 27a
(trang 57) vé€ nhiéu mat néu chua lam
va chua xem 16i gidi

Néu da gidi thich dugc cac budc, ti€p tuc ching 2. Khong can lam tt c bai Stra 16i.
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Chdng 2 — Tir danh sdch sé sang bang nhém

Nhiém vu 09 — Tu'l@p béng
DéE trinh bay gon 12 s6 do canh boi Adélie ndm 2008 ¢ Nhiém vu 07 (trang 30), em 1ap bang cho biét

¢6 bao nhiéu c4 thé trong moi khodng chiéu dai. Dung dung mau ban diu, chua thém sd do thi 13,
va ghép nhom theo cac khodng [180;185), [185;190), [190; 195), [195; 200), [200; 205).

a) Lap bang tan s6, trung di€ém va tin s tich lay.

b) Chi ra nhém chita 190 va nhém chita 200. Ki€ém téng tin s6.

¢) Néu ngudi doc chi c6 bang nay, ho cé thé coi trung diém ctiia mot khodng 1a chiéu dai canh boi
da do ctia moi c4 thé trong khodng 4y khong? Giai thich diéu bang cho biét va diéu bang chua
cho biét.

d) Véibang gia dinh riéng c6 tin s6 2;2 trén hai khoang [0; 4) va [4; 8), hay tu tao hai mau gdc
c6 trung binh khac nhau nhung cting cho bang ay. Tinh s6 trung binh ghép nhém va gidi thich
vi sao cung mot két qua tinh tit bing khong thé dong thdi bing hai trung binh géc khac nhau.
Néu thong tin con biét va théng tin d4 mat khi chi gitt bang.

Xem 10i gidi (trang 66).

Nhiém vu 10 — Udc ludgng trén mau I8n hon

Béy gid xét toan bd 50 s6 do canh bai c6 sdn cua loai chim canh cut Adélie nim 2008 trong phan dit
liéu Palmer Penguins dung cho Luyén tap. Mau nay gébm cé 12 s6 do ban ddu ¢ Nhiém vu 07.

Mot bdo céo tom tit cic s6 do thanh bang dudi day; tAn s6 14 s6 ca thé co chiéu dai canh bai thudc
khodng tucng ting. Pon vi chiéu dai 1a mm. Em cdn mo6 td mau 16n hon tif bing va nhan biét gidi
han cta cac két qua udc lugng:

Khoang, mm Tan s6
[170;175) 0
[175;180) 1
[180;185) 3
[185;190) 15
[190; 195) 18
[195; 200) 9
[200; 205) 2
[205;210) 2
[210;215) 0

a) Lap tan so tich laly va tinh s6 trung binh ctia mau ghép nhom.

b) Tim trung vi, Q;, Q5 cia mau ghép nhém. Vi mbi két qud, ghi khodng dudc chon va s6 quan
sat thudc cac khodng ding trudc khodng Ay.

¢) Tinh mé&t ctia mau ghép nhom, néu diéu kién cho phép dung cong thuc.

d) Tinh tryc ti€p trén miu géc cho trung binh 191,04 mm va trung vi 190 mm. Gidi thich vi sao
két qua 6y a-b c6 thé khac.
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Xem 10i gidi (trang 66).

Nhiém vu 11 — D6 réng nhém cé quyét dinh moi sai khac khéng?

Mot ngudi mudn biét viéc chon khodng rong hon cé 1am két qua udc lugng kém gin s6 trung binh
goc hon hay khong. Ho 14y dting 50 s6 do canh boi Adélie ndm 2008 § Nhiém vu 10 (trang 32), nhung
d6i tir cac khodng rong 5 mm sang cac khodng rong 10 mm. Cac c4 thé va sd do van gilt nguyén:

Khoang, mm Tan s6
[170;180) 1
[180;190) 18
[190; 200) 27
[200; 210) 4

a) Tinh s6 trung binh ctia mau ghép nhém mdi.

b) So v6i trung binh géc 191,04 mm, két qué cta bang rong 5 mm hay 10 mm gan hon trong
truéng hgp nay?

¢) Panh gia phat bi€u: “Cu chia nhém nhé hon thi moi s6 dic trung tinh tit bing chic chin gin
s6 goc hon.” Hay dung két qua vira tinh dé 1ap luan. V6i mot phat bi€u néi “moi”, chi cin tim
mot trudng hgp khong dung 1a di bac bd; khong can kiém tat ca cac s6 dic trung.

Xem 10i gidi (trang 67).

Diém dirng 02 — Kiém lai cdch lap bang va tinh gan ding

Viéc cdn xdc nhan Bdi lam céan dai Néu chua ding
chiéu
Khoéng bo sot hodc dém hai lan ¢ bién = Nhiém vu 09a-b Xem ghép nhém (trang 13); tu 1am
(trang 32) Nhiém vu 27a néu chua lam va chua
xem 10i gidi
Nhan ting trung diém vdi tin s6 r6i | Nhiém vu 10a Xem Vi du 04 (trang 17); tu 1am Nhiém
chia téng cac tich cho téng tan s (trang 32) vu 27c¢ (trang 57) néu chua lam va chua
xem 10i gidi
Chon dung nhom, dung F, dtng f Nhiém vu 10b Xem Vi du 05 (trang 19); tu lam Nhiém
(trang 32) vu 27c¢ (trang 57) néu chua lam va chua
xem 10i gidi
Dung mot trong diéu kién nhém Nhiém vu 10c Xem Vi du 06 (trang 23); tu lam Nhiém
rong bing nhau (trang 32) vu 27d (trang 57) néu chua lam va chua
xem 10i gidi
Phan biét phép udc lugng véi dit liéu | Nhiém vu 10d Xem muc 4; d6i chiéu lai ly do, khong
goc (trang 32), 11b—c chi dap so
(trang 33)

Néu con mot phép tinh sai, stta dung phép tinh do6 va ki€m xem no c6 lam déi két luan khong. Néu
da xem 15i gidi, bai lam sau do gitup em luyén lai cach gidi, nhung chua cho biét em cé tu gidi dugc
khi khéng c6 hudng dan hay khong.
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Chdng 3 — Chon va gidi thich

Nhiém vu 12 — Chon s6 cho ban tém tdt lugt thué

Capital Bikeshare 1a mot hé thong xe dap dung chung 6 Hoa Ky. Bo dii liéu Bike Sharing ghi s6
lugt thué xe ctia hé théng theo ngay. Mot lugt thué 1a mot 1an st dung dich vu; mot ngudi c6 thé
thué nhiéu lugt.

Trong thang 02/2012, bang c6 29 gia tri, mdi gia tri 1a s6 lugt thué ciia mot ngay. Tong ca thang 1a
103137 lugt thué, trung vi 1a 3777 lugt/ngay. Cac gia tri theo ngay déu khac nhau. Em can chon
thong tin phu hgp dé€ viét ban tom tit hoat dong cta hé thong trong thang ay.

a) Tinh s6 trung binh. Néu bdo cdo cin cho biét téng lugt thué trong thang chia déu cho méi
ngay 1a bao nhiéu, em chon s6 nao?

b) Bédo cdo can cho biét: sau khi x€p s6 lugt thué cta 29 ngay tir nhé dén 16n, s6 lugt thué 6 vi tri
chinh gitta bdng bao nhiéu? Em chon s6 dic trung nao dé trd 15i va bao cdo két qua ra sao?

¢) C6 mét ctia mau goc khong? Giai thich. Co thé goi cac lugt thué 1 s6 ngudi khac nhau khong?

d) Xét mot tinh huong gia dinh riéng, khong phai s6 liéu Bike Sharing: s6 lugt dung mot dich
vu trong ndm ngay 13 10; 12; 12; 14; 52. Ngu6i viét ban tin mudn mo ta ngay 4 gitta theo muic st
dung; ngudi phu trach van hanh mu6n biét téng lugt va muc chia déu mdi ngay. Tinh va chon
thong tin cho tiing ngudi. Néu ban tin chi néu trung vi, ngudsi doc chua biét diéu gi vé ngay co6
nhiéu lugt nhat va téng lugt ctia cA ndm ngay?

Nguon dii lidu: Bike Sharing, kho dit liéu hoc mdy UCTI; s6 lugt thué xe ciia Capital Bikeshare theo ngay
trong thang 02/2012.
Xem 10i gidi (trang 67).

Nhiém vu 13 — Trung binh ctia cdc nhém khéng phai liic ndo ciing l@y trung binh
cong

S6 lugt thué xe cua Capital Bikeshare trong cing thang 02/2012 ¢ Nhiém vu 12 (trang 34) dugc tong
hgp thanh hai nhom ngay du6i diy. “Ngay lam viéc” theo ngudn 12 ngay khong thudc cudi tudn hodc
ngay nghi 1&; “nhiing ngay con lai” gom cudi tuin va ngay nghi 1€.

Em cin kiém tra cach gop hai ban t6ng hgp dé tinh trung binh cé thang, r6i xem bang cho phép két
luén gi vé su khac nhau gitta hai nhém:

Nhom ngay S6 ngay Téng lugt thué
Ngay lam viéc, khong 20 77403

phai cu6i tudn hoic ngay
nghi 1€ theo dii liéu nguon

Nhitng ngay con lai 9 25734

a) Tinh trung binh ctia mdi nhom.

b) T cdc nhom, tinh lai trung binh ctia cd thang. Vi sao khong 14y trung binh cong don gidn ctia
hai s6 trung binh nhém?

¢) Bang nay c6 chiing minh viéc 1a ngay lam viéc gy ra muc thué cao hon khong? Viét mot két
luin vira du véi di kién.
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Xem 10i gidi (trang 68).

Nhiém vu 14 — Trung vi bdng 0 cé nghia I khéng cé gidng thiy?

Mot tram khi tugng tai san bay Seattle-Tacoma, bang Washington, Hoa Ky, ghi lugng giang thiy
theo ngay. Giang thuy 1a nugc tit mua, tuyét... roi xuéng; lugng ghi ¢ day dugc quy déi thanh lugng
nudgc tuong ducng, do bing mm.

Tram khi tugng

Minh hoa mdt tram khi tugng; khong mo ta cu thé tram Seattle-Tacoma.

Trong thang 07/2023, tram c6 du 31 gi4 tri: 30 ngay ghi 0 mm, riéng ngay 24/07 ghi 2,3 mm. Khong
ngay nao trong phan dit liéu nay c6 ky hiéu T. Ky hiéu ay, khi xuat hién, cho bi€t c6 mot lugng gidng
thiy rdt nho, goi la vét giang thay.
Em can viét nhan xét v€ thang nay sao cho vira cho biét phan 16n cac ngay dugc ghi thé nao, vita
khong b qua ngay c6 s6 do khac 0.

a) Tinh trung binh va trung vi ctia cac gia tri da ghi.

b) Stia cau: “Trung vi bing 0 nén téng lugng gidng thiy ghi nhan trong thang bing 0.”

c) Em sé gitt lai nhiing thong tin nao néu phai viét mot cAdu mo ta ngdn ma khong che mat ngay

c6 giang thuy?

Nguon dit liéu: NOAA, Co quan Qudn ly Khi quyén va Pqi duong Qudc gia Hoa Ky; lugng giang thity
theo ngay cua tram Seattle-Tacoma trong thang 07/2023. Trong nguon, tram c6 md USW00024233 va
cot lugng giang thity c6 ma PRCP.
Xem 10i gidi (trang 68).
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Diém dirng 03 — M6t sd diing dd tré I18i dung cau hdi chua?

DaGi chiéu Nhiém vu 12a-b va 12d: 1y do chon sd phai gin véi viéc chia déu tdng lugt thué hodc tim
s6 lugt thué & gitia day da sip, khong chi n6i “s6 nay tét hon”. G ¥ d, can gil thong tin vé ngay khac
biét khi n6 c6 y nghia véi cau héi. G Nhiém vu 13, can tinh trung binh theo dting s6 ngay ctia mdi
nhom. S6 liéu cho thdy hai nhom khac nhau, nhung chua gidi thich dugdc nguyén nhan cda su khac
nhau 4y. G Nhiém vu 14, cin phan biét trung vi, téng va tin s6 ctia s6 0.

Néu con vudng, xem chon s6 dai dién (trang 24). Nhiém vu 28 gitip em tu kiém tra cach tinh trung
binh khi gop hai nhom va cach két luan dung v6i phan dit liéu da xét; Nhiém vu 29 gitp kiém cach
doc s6 0 va ky hiéu T. Chon y dung véi diéu cin sta, chua lam va chua xem 16i gidi. Khi da s&n sang,
em c6 thé thuc hién Kiém tra.
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Kiém tra

Thdi gian du kién: 50 phut, trong mét lugt. Co thé bit ddu khi da chudn bi ki ludng hodc du tu
tin. Khong chia mot lugt thanh nhiéu budi.

bugc duing may tinh cho phép tinh s6 hoc; can ghi cac vi tri, nhém va 1ap ludn dugc yéu cau. Khong
dung chiic nang thong ké tu dong thay cho viéc xac dinh t& phan vi bing trung vi cia hai ntta. Trong
lugt, khong mé Bai hoc, On nén, Ldi gidi hodc Stra 16i. Néu cin trg gitp, két thuc lugt trude va gitt
bai 1am ban dau.

Lam tron cac s6 gan dung dén hai chit s6 thip phén; gitt ¢4 chi s6 6 budc trung gian. Bon nhiém vu
duéi day dung nhiing phan trich chua xuit hién trong Bai hoc va Luyén tap.

Nhiém vu 15 — Poc, tinh va ghép nhém mét mau maéi

Adélie 1a tén mot loai chim canh cut. Canh ctia chung c¢6 dang mai cheo dé boi; trong bai nay, ta goi
12 canh bei. B di liéu Palmer Penguins tip hop cic s6 do cd thé chim canh cut dugc nghién ctiu
d khu vuc quan dao Palmer, Nam Cuc.

Dudi day 12 mudi hai s6 do chi€u dai canh boi dau tién trong phan di liéu Adélie ndm 2009 dung
cho Kiém tra. Mdi s6 ting v6i mot c4 thé; don vi 1a milimét, viét tit 1a mm. Em cAn mo ta kich thu6c
canh bai cia nhém chim nay bang céc sd dic trung va mot bang ghép nhom:

192; 203; 183; 190; 193; 184;
199; 190; 181; 197; 198; 191.
a) Néu don vi quan sat, bién, don vi do va ¢ mau.
b) S&p mau; tinh trung binh, trung vi, Q;, Q; va mét. Chi ré cac vi tri dung dé tim t& phan vi.
c) Lép tan so theo cac khodng rong 5 mm tif [180; 185) dé€n [200; 205). Gitf cd khodng c6 tin s6 0.
Nguon dit liéu: Palmer Penguins; phdn trich s6 do lodai Adélie ndm 20009.

Xem 10i gidi (trang 69).

Nhiém vu 16 — Bang ghép nhom Adélie 2009

Mot bao céo téng hgp toan bo 52 sd do chiéu dai canh bai ctia loai chim canh cut Adélie nim 2009
trong phan di liéu Palmer Penguins dung cho Kiém tra. Mau nay gom cd mudi hai s6 do § Nhiém
vu 15 (trang 37).

Bang dudi day ghi s ca thé ¢ chiéu dai canh bai thudc tiing khodng; don vi chiéu dai 1a mm. Em
can tinh céc s8 dic trung ti bang va kiém tra hai nhan dinh vé cich doc bang:

Khoang, mm Tan sd
[170;175) 0
[175;180) 1
[180; 185) 4
[185;190) 11
[190;195) 19
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Khoiang, mm Tan s6
[195;200) 12
[200;205) 4
[205;210) 0
[210;215) 1

a) Lap tan so tich ldy; tinh trung binh cia mau ghép nhom.

b) Tinh trung vi, Q;, Q3 ciia miu ghép nhom; néu khodng dugc chon va cc dai lugng dung trong
moi 14n noi suy.

¢) Tinh mét ctia mau ghép nhom. Néu diéu kién vé d6 rong cac nhom.

d) Mot ban cho ring gia tri 210 phai thudc [205;210) va trung vi tinh ¢ y b 14 trung vi chinh xac
ctia miu goc. Stra hai nhan dinh do.

Xem 103i gidi (trang 69).

Nhiém vu 17 — S& ndo phiu hgp véi bdo cdo?

Capital Bikeshare 12 mot hé thong xe dap dung chung 6 Hoa Ky. Bo dit liéu Bike Sharing ghi s6
lugt thué xe ctia hé thong theo ngay. Mot lugt thué 1a mot 1an st dung dich vu.

Trong thang 03/2012, bang c6 31 gia tri, mdi gia tri 1a s8 lugt thué ctia mot ngdy. Tong cd thang 1a
164875 lugt thué, trung vi 1a 5382 lugt/ngay. Cac gia tri theo ngay déu khac nhau. Em can chon
thong tin phu hgp dé viét bao céo vé hoat dong ctia hé thdng trong thang 4y.

a) Tinh trung binh va chon s6 cho biét tong lugt thué trong thang chia déu cho mébi ngay 1a bao
nhiéu.

b) Sau khi x€p s6 lugt thué cda 31 ngay ti nhd dén 16n, s6 lugt thué ¢ vi tri chinh gitta bing bao
nhiéu? Chon s6 dic trung dé trd 15i va giai thich cau trd 16i nay khac y a ¢ diém nao.

¢) Cho biét mau c6 mot hay khong va néu mot két ludn ma di liéu nay chua cho phép vé ngudi
st dung hodc tuong lai.

d) Xét thém mot mAu thai gian chd gid dinh riéng: 3; 4; 4; 5;9; 10 phut. Thay riéng 10 bing 40.
Khong cdn cong lai toan bd ddy, hay tinh mc thay d6i ctia trung binh; tim trung vi trudc va
sau. Giai thich vi sao trung binh thay d6i con trung vi gitt nguyén trong phép thay nay. Néu
can mo td tong thoi gian chd, viéc trung vi khong d6i co cho phép bd qua thay doi dy khong?

Nguon dit ligu: Bike Sharing, kho dit liéu hoc mdy UCI; s lugt thué xe ctia Capital Bikeshare theo ngay
trong thang 03/2012.

Xem 10i gidi (trang 70).
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Nhiém vu 18 — Poc mdt thang quan trdc

Mot tram khi tugng tai san bay Seattle-Tacoma, bang Washington, Hoa Ky, ghi lugng gidng thuy
theo ngay. Giang thuy 1a nudc tit mua, tuyét... roi xuéng; lugng ghi ¢ day dugc quy déi thanh lugng
nudc tuong dudng, do bing mm. Ky hiéu T trong nguon chi mot lugng gidng thiy rat nhé, goi 1a vét
giang thuy, khong thé hién bing mot s6 do duong ¢ do chinh xac dang dung.

Thang 11/2023 c6 du 30 gia tri theo ngdy; téng cac gia trj s6 dugc ghi 12 147 mm. C6 15 gia tri bing 0;
trong s6 do, ngay 07/11 c6 ky hiéu T. Gia tri dudng nhé nhat 14 1,3 mm.

Em cén tom tit lugng gidng thliy ca thang nay va kiém tra xem céc két luan c6 phu hgp véi s6 lieu

cung ky hiéu di kem hay khong.

a) Tinh trung binh va trung vi cia mau. Gii thich hai gia tri § gitta da dung.

b) Stra cau: “Co dung 15 ngay chic chin hoan toan khong co giang thuy.”

¢) Visao khong thé dung riéng thang nay dé két luAn mot xu thé khi hau dai han?

Nguon dit liéu: NOAA, Co quan Qudn ly Khi quyén va Pai duong Qudc gia Hoa Ky; lugng gidng thiiy
theo ngay ctia tram Seattle-Tacoma thang 11/2023. Trong nguodn, tram c6 ma USW00024233 va cot

luong giang thity c6 ma PRCP.

Xem 10i gidi (trang 70).

Diém dirng 04 — Doc két qua theo muc tiéu

Chi mé 16i gidi sau khi da két thuc lugt. Giit riéng bai lam ban dau; ghi két qua sau ho trg § phan

khéc.

Muc tiéu can kiém

Doc dung mau

Tinh trén mau goc

Ghép nhém

UGc lugng ti bang

Chon s6 dai dién

Giéi thich mot gia tri

thay déi

Gitt dung gi6i han két
luan

Bdi lam cdan dai chiéu
Nhiém vu 15a (trang 37), 16a
(trang 37), 18 (trang 38)
Nhiém vu 15b (trang 37), 17¢c
(trang 38), 18a (trang 38)

Nhiém vu 15c (trang 37), 16a

(trang 37) va 16d (trang 37)

Nhiém vu 16a-c (trang 37)

Nhiém vu 17a-b (trang 38)

Nhiém vu 17d (trang 38)

Nhiém vu 16d (trang 37), 17c
(trang 38), 18b-c (trang 38)

Biéu hién cén cé

Néu dung déi tugng, dai lugng va don vi
do; dém dung s6 gia tri dung dé tinh

Sdp dang; dung dung vi tri; cac s6 dic
trung va Iy do dung; khéng ép miu phai
c6 mot

Xé&p mdi gia tri vao ding mot nhom; dém
dd, gitt nhom cd tan s6 bing khong va
cong don dang

Nhan trung diém vdi tin s6; chon dung
nhém, F, f, h; dung céng thic mot dang
diéu kién

Phén biét cdu hdi vé tdng lugt thué chia
déu cho mbi ngay véi cau hdi vé s6 lugt
thué ¢ gitia day da sip

Dung mtic ting cla tdng va vi tri gitia;
khong suy trung vi luon bat bién hoic
cho phép bd qua gia tri 16n

Khong goi udc lugng 1 so6 goc; giti y nghia
lugt thué, ky hiéu T va pham vi thdi gian

Bai Kiém tra nay hdi ti phan vi khi mau goc co s gia tri chin, chua hoi lai trudng hop 1é. Em da gip
trudng hop 1é & Nhiém vu 08b, nhiéu mét  Nhiém vu 07¢ va sé gip lai khi On lai; dit liéu thi€u da
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dugc hoc 6 Nhiém vu 02. Khi ghi két qua ctia nhitng bai ay, hdy n6i rd em da tu lam hay can xem
hudéng dan. K&t qua cia ching dugc gitl riéng véi bai Kiém tra nay.

Néu cin sta, dung bang Stra 16i (trang 54) d€ chon dung y. Nhiém vu 26-27 gitip em tu kiém tra tiing
ch6 con vuéng; 1am ding mot y chua c6 nghia 1a da 1am dugc toan bo bai Kiém tra. Néu y phu hgp
da dugc 1am hodc xem 16i gidi, ghi lai chd con cn ty ki€m tra bing bai khac. Gitt cac bai On lai cho
dung ngay da hen.
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On lai

Sau mot thdi gian, em con tu doc, xt 1i va gidi thich dugc nhiing bang s6 da hoc dén dau? Ba lugt 6n
dudi day giup em ki€m tra diéu d6 qua céac tinh huéng mdi.

Thuc hién On 14n 1 sau 2 ngay, On 14n 2 sau 7 ngay va On 14n 3 sau 28 ngay, cung tinh tif ngay
hoan tat lugt hoc chinh. Mdi lugt du kién 30-35 phut cho phan tu 1am; d6i chiéu va stra 16i c6 thé
can thém thoi gian.

Chudn bj gidy, but va mdy tinh. Ty lam trudc khi mé Bai hoc hodc Loi gidi. Néu gdp chd chua lam
dudc, ghi lai diéu dang vudéng rdi ti€p tuc phan c6 thé lam. Khi d6i chiéu, gitt bai ban dadu dé phan
biét di€u em da ty lam dugc vé6i diéu 1am dugc sau khi xem huéng dan.

Mbi lugt da c6 da di liéu va thong tin cAn d€ hiéu dé. Tén bo dit liéu, cd quan cung cdp va ma tram
dugc ghi dé em c6 thé tra ngudn; em khong cin hoc thudc nhitng tén va ma nay.

Néu két qua can lam tron, lam tron & budc cudi dén hai chii s6 thap phan. V6i cau hoi yéu cau giai
thich, hay viét thanh ciu va noi 16 két ludn ctia em ap dung cho nhiing s6 liéu nao.

Lugt én Thai diém Trong tém

Onlan1 Sau 2 ngay DPoc s6 do, m6 td mot mau va phan biét s6 0 v6i 6 mat di
(trang 42) lieu; Piém dung 05 (trang 44)

On l4an 2 Sau 7 ngay Lam viéc v6i bang nhom va dit liéu dudc téng hgp tur cac
(trang 45) nhom khac nhau; Diém dung 06 (trang 47)

Onlan 3 Sau 28 ngay Chon s6 dai dién va xem xét mot két luan cé phtt hgp vé6i dit
(trang 48) liéu hay khong; Piém dung 07 (trang 50)

Sau khi déi chi€u, chon cau tu kiém tra phu hgp véi chd vira sai. Néu khong c6 16i, chon mot cau dé
kiém tra thém. C4c cau ty kiém tra dung dii liéu gia dinh, dudc tao dé€ luyén tap.
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Onlén 1 — Sau 2 ngay

Ngay hen: ... /... /... Ngay thuc hién: ... / ... / ...

Nhiém vu 19 — Nhiing con sd dang mo ta diéu gi?

Cau 1 — Mo ta kich thudc canh boi ctia mgt nhom chim

Chim canh cut dung hai canh c¢6 dang mai chéo dé€ boi. Trong bai nay, ta goi bo phan 4y 1a canh bei.

Chinstrap 13 tén mot loai chim canh cut c6 dai 16ng den manh dudi cim. Bo di liéu Palmer Penguins
tap hgp cic s6 do co thé chim canh cut duge nghién cttu 6 khu vyc quan ddo Palmer, Nam Cuc.

®__ Ddi den dudi cim

Minh hoa chim canh cut Chinstrap vé6i ddi den dudi cim.

Du6i day 1a 12 s6 do chiéu dai canh boi ctia céc ca thé Chinstrap dugc ghi nhan trong nim 2007. Mo6i
s6 ting v6i mot ca thé; don vi 1a milimét, viét tit 1a mm.

192; 196; 193; 188; 197; 198;
178; 197; 195; 198; 193; 194.

Em can viét mot mo td ngdn vé kich thudc canh boi ciia nhom chim nay.
a) MAu goém bao nhiéu s6 do? Sip cac s6 do theo thu ty khong gidm.
b) Tinh s6 trung binh, trung vi, Q, va Qs.
¢) Tim tat cad cac mot. Néu badn mo ta chi ghi mot trong nhitng mot dy, thong tin nao s€ bi bo sot?
d) Dung két qua trung vi dé viét mot cau cho biét hai s6 do 6 gitta ddy da sdp co trung binh cong
bdng bao nhiéu. Cau viét can cho ngudi doc biét em dang no6i vé nhom chim nao.
Nguon dit ligu: Palmer Penguins; phdn trich cdc quan sdt Chinstrap ndm 2007.
Cau 2 — Khi danh sach s6 do dugc rat gon thanh bang

D€ trinh bay gon hon, ngudi viét bao céo x€p chinh 12 s6 do ¢ Cau 1 vao cac khodng sau:
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Chiéu dai canh boi, mm S6 ca thé
[175;180) 1
[180;185) 0
[185:190) 1
[190;195) 4
[195;200) 6

Day 1a cach trinh bay khac cia cung mdt mau, khong phai s6 do ctia mot nhom chim mdi.

a) S8 do 195 mm thudc khodng nao? Trung diém ctia khodng [190; 195) bing bao nhiéu?
b) C6 bao nhiéu c4 thé co s6 do thudc cac khodng diing trude khoang [190; 195)?
¢) Tinh s8 trung binh ctia mau ghép nhém. So sdnh véi s6 trung binh tinh tir 12 s6 do 6 Cau 1.
Néu hai két qué khac nhau, su khac nhau dy c6 da dé két luan bang da dugc 14p sai khong?
Gidi thich.
d) Néu chi giit bing nay va bd danh sach ban dau, ngudi doc con bi€t chinh xac chiéu dai canh
boi ctia tiing c4 thé khong? Néu mot vi du vé thong tin khong thé doc lai chinh xAc tir bang.
Cau 3 — Mot ngay dugc ghi 0 va mét ngay bi mét s6 liéu
Mot tram khi tugng tai san bay Seattle-Tacoma, bang Washington, Hoa Ky, ghi lugng giang thiy
theo ngdy. Giang thuy 1a nu6c tif mua, tuyét... réi xuéng; lugng ghi ¢ day dugc quy déi thanh lugng
nudc tuong duong, do bang mm.

Ba ngay dudgc trich ti bang ghi cta tram nhu sau:

Ngay Lugng giang thiy dugc ghi, mm
09/03/2023 0,0
10/03/2023 4,1
11/03/2023 0,8

a) Tinh lugng giang thly trung binh mbi ngay theo ba gia tri dugc ghi. Viét két qua thanh mot
ciu, néu ro dia diém va khodng thdi gian dang xét.
b) Gia st khi chép bang, ngudi chép lam mat gia tri ngay 10/03. Tinh trung binh cida hai gia tri
con biét. K&t qua nay mo td hai ngay nao? Co thé goi do 1a trung binh cuia ¢ ba ngay khong?
¢) Ngudi chép dinh dién 0 vao 6 mit d€ bang du ba s6. Em c6 dong y khong? Gidi thich su khac
nhau gitta “ngay dugdc ghi 0 mm” va “ngay khong con biét s6 liéu”.
Tinh huéng mét s6 liéu § ciu b 1a gid dinh; bing nguén van co gia tri ngay 10/03.
Nguon dit liéu: NOAA, Co quan Qudn ly Khi quyén va Pai duong Qudc gia Hoa Ky. Trong nguon, cot
lugng giang thity co mda PRCP; tram Seattle-Tacoma c6 ma USW00024233.
Cau 4 — D3i don vi c6 1am d6i cach hiéu?
MAu thdi gian chd gia dinh riéng 14 3; 5; 5; 7; 10 phat. Tinh trung binh va trung vi. Néu déi cd mau
sang gidy, hay du doan hai so ay roi gidi thich ma khong tinh lai tif dau. Viét ro don vi trong két qua.
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Sau khi tu lam

Xem 13i gidi (trang 71). DGi chiéu ca phép tinh va cau giai thich, r6i chon cau tu kiém tra phut hgp
dusi day.

Cau tu kiém 1 — Né&u nham vi tri ho#c tin s6

V6i mau gia dinh 2;4;4;7; 8; 9, tim s6 trung binh, trung vi, Q;, Q3 va tit ca cdc mét.

bai chiéu riéng ciu nay (trang 72).

Cau tu kiém 2 — Néu nham khi doc hoic tinh tif bAng nhém

Ba khodng [0;10), [10;20), [20; 30) c6 tin s6 1an lugt 1a 2, 3, 1. Gia tri 20 thudc khodng nao? Co6 bao
nhiéu gia tri thudc cac khoang ding trudc khodng &y? Tinh trung binh ctia mau ghép nhom.

Da6i chiéu riéng ciu nay (trang 72).

Cau tu kiém 3 — Néu nham 6 thiéu véi s6 0

Mot bang gid dinh c6 ba 6 ghi 0, “thiéu”, 6. C6 bao nhiéu gia tri ding dugc? Trung binh ctia cac gid
tri d6 bang bao nhiéu? Giai thich cach em x 1i 6 thiéu.

bai chiéu riéng ciu nay (trang 72).

Chi mé dap an tu kiém tra (trang 72) sau khi da lam.

Piém dirng 05

Ghi vao Nhat ki (trang 60) viéc da tu 1am dugc va chd con vudng. Néu cin, xem dung muc trong Bai
hoc (trang 4) hodc On nén (trang 50), r6i trd lai cAu dang sta. Gitt ngay hen On 14n 2.
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Onldn 2 — Sau 7 ngay

Ngay hen: ... / ... /... Ngay thuc hién: ... / ... / ...

Nhiém vu 20 — Poc dii liéu khi cach trinh bay thay déi

Cau 1 — Nhiing s6 do bing nhau c6 cung vi tri trong mau khong?

Chim canh cut dung hai canh c¢6 dang mai chéo dé€ boi. Trong bai nay, ta goi bo phan 4y 1a canh bei.
Chinstrap 13 tén mot loai chim canh cut c6 dai 16ng den manh dudi cim. Bo di liéu Palmer Penguins
tap hgp cic s6 do co thé chim canh cut duge nghién cttu 6 khu vyc quan ddo Palmer, Nam Cuc.

Dudi day 1a chiéu dai canh bgi ctia bay c4 thé Chinstrap dugc ghi nhan nim 2008. Mdi s6 Gng véi
mot c4 thé; don vi 1a milimét, viét tit [a mm.

200; 200; 191; 205;
187; 201; 187.

Em cén tim chiéu dai § gitta ddy s6 do da sip va nhiing chiéu dai xuit hién nhiéu nhit trong nhém
nay.

a) Sip cac so do theo thi tu khong gidm. Tim trung vi, Q;, Q; va tit ca cAc m6t. Ghi 16 cac quan
sat em dung d€ tim Q; va Q.
b) Trong day da sip, hai s6 do 200 mm ding & nhiing vi tri nao? Khi chia hai nta dé tim Q,, Qs,
em xU li ting quan sat &y thé nao? Gidi thich.
¢) Viét mot cAu mo ta trung vi cia nhom chim nay. Mot ngudi chi doc cau dy co thé biét chiéu
dai canh bdi cia ca by ca thé khong?
Cau 2 — Mot bao cao khong con danh sach tiing s6 do
Phén dit liéu Chinstrap nim 2008 danh cho lugt 6n nay c6 tong cong 18 sd do, gdbm ca bay s6 & Cau 1.
Ngudi vi€t bao cdo khong trinh bay tiing s6 do ma dung bang sau:

Chiéu dai canh boi, mm S6 ca thé
[175;180)
[180;185)
[185;190)
[190; 195)
[195;200)
[200; 205)
[205;210)
[210;215)

NN R 0 ND|W OO

Em can dung bang d€ mo6 ta kich thu6c canh bdi ctia nhom chim, ddng thdi noi ro diéu bang chua
cho biét.
a) Lap tan so tich lay va tinh s6 trung binh cia mau ghép nhom.
b) Tinh Q,, trung vi va Q5 clia miu ghép nhom. V6i moi két qua, ghi rd khodng da chon va gidi
thich cac s6 em dung trong phép tinh.
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¢) Tinh mét ctia miu ghép nhom. Khodng nao c6 nhiéu ca thé nhit?

d) Mot ngusi dung két qué cau ¢ dé viét: “Trong nhom chim nay, c6 mot ca thé dudc do dung
bing chiéu dai vira tinh.” Chi ti bing, c6 thé khing dinh nhu vay khong? Hay gidi thich su
khéc nhau gitta két qua tinh tit bAng nhom va s6 do ctia mot cé thé.

Nguon dit liéu ciia Cdu 1-2: Palmer Penguins; phan trich cdc quan sat Chinstrap ndm 2008.

Cau 3 — Hai ban tong hgp c6 thé gop bang cach nao?

Capital Bikeshare la mét hé thong xe dap dung chung 6 Hoa Ky. BO dit liéu Bike Sharing ghi s6 lugt
thué xe cia hé thong theo ngay.

Bang sau tdng hop bdy ngay dau thang 4/2012 thanh hai nhom:

Nhém ngay S6 ngay Téng lugt thué
01-02/04/2012 2 11977
03-07/04/2012 5 32982

Ngudi viét ban tin muén cho biét trong bay ngay dy, trung binh mdi ngay hé thong ghi nhan bao
nhiéu lugt thué.

a) Tinh con s6 can dua vao ban tin.

b) Mot ban tinh trung binh méi ngay cua tirng nhom, réi 14y trung binh céng cua hai két qua.
Hay tinh theo cach nay va so sanh véi cau a. Vi sao cich 1am 4y khong trd 16i dung cau hoi cia
ban tin?

¢) Bdn tin con c6 cau: “Trong bay ngay nay, c6 44959 ngudi khac nhau thué xe.” Mot ngudi cé thé
thué xe nhiéu lan trong tuan. Véi thong tin do, em c6 dong y véi cau viét khong? Hay stia cau
dé noi dung diéu bang cho biét.

Nguon dit liéu: Bike Sharing, kho dit liéu hoc may UCI; bdng dugc tong hop tir s6 luogt thué theo ngay.
Cau 4 — Giai thich phép udc lugng trung vi

Mot bang gia dinh riéng c6 24 quan sat. Trudc nhom [12;24) c6 8 quan sat, riéng nhém nay co 8.
UGc lugng trung vi tit bAng. Gidi thich vi sao tif tin s ctia nhom c6 thé tinh dugc phin do rong dung
trong phép udc lugng, va gid thiét nao da dugc dung. Két qua cd cho biét chinh xac bao nhiéu quan
sat goc trong nhom nhd hon gia tri vira tim khong?

Sau khi tu lam

Xem 13i gidi (trang 72). Poi chi€u phép tinh va 16i giai thich, roi chon cau tu kiém tra phtt hgp véi
chd vira sai. Cac dit liéu duéi day l1a gid dinh.

Cau ty ki€m 1 — Néu nham vi tri khi tim t& phan vi

V6i mau 3; 5; 5; 8;9; 12; 15, tim trung vi, Q;, Q5. Ghi rd cac quan sat dung dé tim tiing gia tri.

Da6i chiéu riéng ciu nay (trang 74).

Cau ty ki€m 2 — Néu nham khi tinh tif bAng nhom

Ba khoang [0; 10), [10; 20), [20; 30) ¢6 tin s8 1an lugt 14 2, 6, 2. Tim Q,, trung vi, Q; vd mét ciia mau
ghép nhom. Gidi thich cach chon khodng va cac s6 em dung trong phép tinh.

Da6i chiéu riéng ciu nay (trang 74).
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Cau tu kiém 3 — Néu nham khi gop dit liéu

Nhom thit nhét co6 2 gia tri, tong 20; nhém tht hai cé 3 gia tri, tdng 45. Tinh trung binh cta cd nim
gia tri. So sanh véi trung binh cdng ctia hai s6 trung binh nhom va giai thich sy khic nhau.

bai chiéu riéng ciu nay (trang 75).

Chi mé dap an tu kiém tra (trang 74) sau khi da lam.

Piém dirng 06

Kiém lai cach chon nhom va cach gop dit liéu, khong chi dap s6. Ghi vao Nhat ki (trang 60) diéu da
tu 1am dugc va chd con cin hudng dan.

Gitt ngay hen On l4n 3, tinh tif ngay hoan tit lugt hoc chinh.
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Onlan 3 — Sau 28 ngay

Ngay hen: ... / ... /... Ngay thuc hién: ... / ... / ...

Nhiém vu 21 — M{t két ludn c6 noi dung di€u dit liéu cho biét khong?

Cau 1 — Chon thong tin dé viét nhan xét

Chinstrap 12 mot loai chim canh cut c6 déi 16ng den manh du6i cam. Canh ctia chung c6 dang mai
cheéo dé bai; trong bai nay, ta goi 1a canh boi.

B0 dit liéu Palmer Penguins tip hop cac s6 do cd thé chim canh cut & khu vuc quan ddo Palmer,
Nam Cuc. Duéi day 1a chiéu dai canh bai ctia 24 c4 thé Chinstrap dugc ghi nhan ndm 2009, da sip
theo thu ty khong gidm. Mdi s6 ting v6i mot ca thé; don vi la mm.

187; 187; 189; 190; 191; 193;
193; 194; 195; 196; 197; 198;
198; 199; 201; 201; 202; 202;
203; 203; 206; 207; 210; 212.

Tong cac s6 do 12 4754 mm.
Ngudi viét bio cdo mudn mo td nhém chim bing vai con s6, nhung khong mudn 1am ngudi doc hiéu
sai.

a) Tinh s6 trung binh, trung vi va tim tat cd cic mot.

b) Em dugc viét toi da hai cau d€ gidi thiéu kich thu6c canh boi ctia nhom 24 ¢4 thé nay cho mot
ngudi chua xem danh sach. Hay viét ban gidi thiéu ay. Sau dd, gidi thich vi sao em chon nhiing
thong tin d6 va néu mot di€u ban gidi thiéu chua cho biét.

¢) Ngudi viét mudn kiém lai tdng bing cach 14y mot s6 dic trung nhan véi 24. Nén dung s6 nao?
Cé nén lam tron sd do trudc khi nhan khong?

d) Ban bdo cdo cé cau: “Moi chim Chinstrap trén thé gidi déu cé canh boi dai khodng 198 mm.”
Hay chi ra diéu vugt qua théng tin ctia mau va viét lai mot cau ma dit liéu nay thuc su ho trg.

Nguon dit liéu: Palmer Penguins; phdn trich cdc quan sat Chinstrap ndm 2009.
Cau 2 — Ban rut gon gil dugc nhiing gi?
D& bdo c4o ngdn hon, ngudi viét thay danh sach 24 s6 do 6 Cau 1 bing bang sau:
Chiéu dai canh boi, mm S6 ca thé
[185;190) 3
[190;195) 5
[195;200) 6
[200; 205) 6
2
2

[205;210)
[210;215)

Em cin xem viéc rut gon ay c6 lam thay d6i cich doc va mo td mau hay khong.
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a) Tinh s trung binh va trung vi ciia mau ghép nhém. So sanh véi cac két qua tinh tryc ti€p tu
danh sach & Cau 1.
b) Mot ngudi nhan xét: “Khodng tif 195 mm dén dudi 200 mm 14 khodng duy nhat c6 nhiéu ca
thé nhat.” Nhan xét &y dung khong? Hay stia lai.
c) Hai cach tinh trung vi cho két qué khac nhau. Piéu d6 cé nghia mdt cach da tinh sai khong?
Gidi thich dya vao thong tin ma danh sach git lai va thong tin ma bang nhom git lai.
Cau nay khong yéu cu tinh mét cia mau ghép nhom.
Cau 3 — Poc con s cung ghi chu
Mot tram khi tugng tai sdn bay Seattle-Tacoma, bang Washington, Hoa Ky, ghi lugng gidng thuy
theo ngdy. Giang thuy 1a nudc ti mua, tuyét... roi xudng; cac so trong bang biéu dién lugng nudc
tudng duong, don vi mm.

Ngay Lugng giang thiy dugc ghi, | Ghichu
mm

19/03/2023 00 T
20/03/2023 36 —
21/03/2023 00 T
22/03/2023 0,0  —
23/03/2023 1,0 —
24/03/2023 00 T

Trong bang ngudn, T nghia la cé ghi nhan mdt lugng gidng thuy rat nho, goi la vét gidng thiiy, nhung
chua du dé ghi thanh s6 duong theo do chinh xac cia di liéu. Ddu “—” trong cOt ghi chu nghia 1a
khong c6 ky hiéu T, khong phai thi€u so do.

Ngudi viét mot ban tin thoi ti€t chi dung cot s6 va bé qua cot ghi chu.

a) Tinh trung binh va trung vi ctia sdu sd trong cot lugng giang thuy.
b) Bdn tin viét: “Trong sadu ngay, cé bon ngay hoan toan khong c6 giang thuy.” Em c6 dong y
khong? Néu ro nhitng ngay c6 thong tin bi bd sot.
¢) Viét mot cAu bdo céo s6 trung binh 6 cau a, néu rd dia di€ém, cic ngay dudc xét va d6 1a trung
binh cda cac gia tri dugc ghi. Vi sao khong nén goi két qua dy 1a lugng giang thiy thuc té trung
binh chinh xac tuyét doi?
Nguon dit liéu: NOAA, Co quan Qudn ly Khi quyén va Pai duong Qudc gia Hoa Ky. Trong nguon, cot
lugng giang thity c6 ma PRCP; tram Seattle-Tacoma c6 mda USW00024233.
Céau 4 — D4i sang trung vi da du chua?
M4u gia dinh riéng 12 1;1; 2;2; 10; 10; 11; 11. Tim trung binh va trung vi. M0t ban néi: “Néu trung
binh ndm xa cdc quan sat thi ci thay bdng trung vi 1a c6 s6 dai dién t6t.” Dung mau nay d€ danh gia
phat biéu, roi viét mot ciu mo ta gitt duge dic diém ndi bat ciia mau.

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 49


https://zomath.vn

Z0O Math - Doc dif liéu va do xu thé trung tém Ban ddy dd, cé I8i gidi

Sau khi tu lam

Xem 10i gidi (trang 75). P6i chiéu c két qud 14n nhan xét, réi chon cau ty kiém tra phu hgp. Cac di
liéu dudi day la giad dinh.

Cau tu kiém 1 — Néu nham khi chon s6 dai dién

V6i mau 1; 1; 3; 3; 5; 5;9; 9, tim s trung binh, trung vi; cho biét miu c6 mét hay khong va giéi thich.
Trung vi c6 nhit thi€t phdi 12 mot gia tri da xudt hién trong mau khong?

Da6i chiéu riéng ciu nay (trang 76).

Cau ty ki€m 2 — Néu nham khi gidi thich bAng nhom

Cac khodng [0; 10), [10; 20), [20; 30), [30; 40) c6 tin s6 2, 4, 4, 2. Tinh trung binh va trung vi ctia miu
ghép nhom; néu cac khodng c6 tin s6 16n nhat. Chi ti bang, cé biét chinh x4c trung binh ctia mau
goc khong? Gidi thich.

ba6i chiéu riéng ciu nay (trang 77).

Cau tu ki€m 3 — Né&u bd sot ghi chu di kém s do

Ba ngay gid dinh dugc ghi 0 mm kém T, 0 mm khong kém T va 2,4 mm. Tinh trung binh ctia ba s6
dugc ghi. C6 thé goi ca hai ngay ghi 0 mm la ngay hoan toan khong c6 gidng thuy khong? Gii thich.
boi chi€u riéng cau nay (trang 77).

Chi mé dap an tu kiém tra (trang 76) sau khi da lam.

Piém dirng 07

Daoi chiéu ban gidi thiéu § Cau 1b: thong tin c6 dung khong, da rd nhom chim va don vi chua, ly do
chon c6 phu hgp khong, va da néu diéu ban gidi thiéu chua cho biét chua? Khong can viét giong 16i
gidi tham khdo.

Ghi vao Nhat ki (trang 60):

o Viéc em da tu lam dudgc.
« Viéc em lam dugc sau khi xem huéng dan.
« Viéc em con cin luyén hodc cin héi.

Néu con vudéng, trd lai ding nodi dung can hoc va hen ty kiém tra lai. Hoan tit lugt 6n cudi khong tu
cho bié€t em da hiéu moi tinh hudng cta chu dé.

HAS ~n
On nén
Phan nay gidp em 6n nhiing thao tic can dung khi doc va tinh véi di liéu. Néu con vudng cach tinh
trung binh, ti 18 hodc xu li 6 thi€u, xem Tinh véi dd s6 quan sat (trang 51). Néu con vudng cach xép
s6 vao khoang hoic sip thi tu, xem Poc khodng va git thi ty (trang 51).
Néu da tinh dugc trung binh tting nhém nhung chua biét gop cac nhém khac ¢d, xem Tinh trung

binh chung (trang 52). Néu biét doc khodng nhung chua hi€u cach ddi tin s6 tich liiy thanh mot gia
tri udc lugng, xem Di tiing bude ndi suy (trang 53).
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Chi doc muc phut hgp, tu lam bai ngan ro6i doi chi€u 16i gidi trudce khi trd lai bai dang 1am. Cac s6 liéu
§ day 1a gid dinh dé luyén thao tac, khong phai dit liéu thu thap ngoai thuc t€. Hai muc dau dung
day s6 khong gin don vi; hai muc sau dung thdi gian chdg, tinh bing phut.

Tinh v3i da sé quan sat

Khi tinh trung binh cong, can xac dinh r6 nhiing gia tri ndo cé mat trong phép tinh: cong cac gia tri
dy roi chia cho s6 lugng ctia chung. V6i day minh hoa 2;4; 6, ta cd X = 4.

Bay gid xét mot bang khac c6 ba 6: hai 6 ddu ghi 2; 4, 6 cudi d€ tréng vi chua co gia tri. Néu chi tinh
trung binh cda cac gia tri da ghi, ta dung hai s6 va dugc trung binh 3. Két qua nay mo ta hai gia tri da
biét, chua phdi trung binh ctia du ba gia tri. O tréng c6 nghia la chua biét; dién 0 vao d6 1a ty thém
mot gia tri ma bang chua cung cap.

Khi tinh ti 1¢, can xac dinh dang so mot phan véi toan bd nao. Néu trong 12 gia tri dang xét cé 3 gia
tri thda di€u kién ctia cau hoi, ti 1 1a % = 0,25 = 25%. TG s6 dém nhiing gi4 tri thoa diéu kién; mau
sO dém tat cd gia tri trong nhom dang xét.

Nhiém vu 22 — Tu kiém tra phép tinh co ban
Mot bang minh hoa c6 bon 6, 14n 1ugt ghi 4; 6; 8;10. Em can tinh trung binh, ti 1é va phan biét két
qué khi badng c6 du s6 v6i khi mot 6 chua co gia tri:

a) Tinh tong va trung binh.

b) Co6 bao nhiéu phan tram gia tri 16n hon 7?

c) Xét riéng trudng hgp chi ba 6 dau c6 sd, 6 cudi chua co gia tri. Néu chi dung cac gia tri da ghi
dé tinh trung binh, em dung bao nhiéu gia tri va dugc két qua bao nhiéu? Khong dién 0 vao 6
trong.

Xem 10i gidi (trang 77).

Poc két qua va hoc tiép. Kiém lai xem em da chia cho dung s gid tri, tinh ti 1é v6i dung mau s6 va
phan biét 6 thi€u véi 0 chua. Néu da lam dung, trd lai y con vuéng ¢ Nhiém vu 01 hodc bai dang lam.
Bai ngén nay chi héi nhitng phép tinh co ban vira 6n; cac s6 dic trung khac con cin tu kiém tra & bai
tucong ung.

Doc khodng va giir thur tu

Khi 1ap bang ghép nhom, cin biét cac s6 & ranh gidi dugc x€p vao nhdém nao. Khodng [a; b) gom
nhiing s6 x thda a < x < b: nhan dau mut trai a, khong nhan dau mut phai b. Vi thé, véi hai khodng
ké [10;15) va [15;20), s6 15 chi thudc khodng sau; n6 khong bi d€m vao ca hai nhom.

Sap thu ty khong gidm nghia 1a xép tir nhd dén 16n, cho phép hai gia tri ding canh nhau bang nhau.
Ta chi ddi vi tri, khong bd bét gia tri. Ti day minh hoa 8; 3; 8; 5 ta dudc 3; 5; 8; 8, khong phai 3; 5; 8.
Hai s6 8 1a hai 14n xudt hién trong ddy, nén van phai gii ca hai khi sip x€p va dém tn so.

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 51


https://zomath.vn

Z0O Math - Doc dif liéu va do xu thé trung tém Ban ddy dd, cé I8i gidi

Nhiém vu 23 — Tu kiém tra cdch doc khodng

Em can trinh bay day minh hoa 9;15; 10; 14; 15 theo hai cich: xép tif nhé dén 16n va dé€m s6 gia tri
trong tiing khodng [5; 10), [10; 15), [15; 20). C4 hai cAch déu phai gitt 0 cac gia tri cia day ban dau.

a) Sdp day theo thd tu khong gidm.
b) Pém tin sb tiing khodng, ttc 14 s6 gia tri dugc xép vao khodng dy. Cong cac tan s6 va doi chiéu
VGi s0 gid tri cda day ban dau.
Xem 10i gidi (trang 77).
Poc két qua va hoc ti€p. Kiém lai xem em da giti ca hai gia tri 15, x€p chung vao dung khoang va
6 téng tAn s6 bdng s6 phan t& ban diu chua. Sau d6 trd vé y dang vuéng & Nhiém vu 01, 09 hoic bai
em dang lam.

Tinh trung binh chung

Muc nay danh cho ltc em biét trung binh tiitng nhém nhung chua rd phai chia cho s6 nao khi gop
nhom. Moi ngudi trong vi du déu cé mat s6 do thdi gian chd; trung binh ti'ng nhém dugc cho chinh
XAac.
Theo d6i mot bai mau. Hai khdch 6 nhém A chd trung binh 4 phut; ba khach 6 nhém B chd trung
binh 9 phut. Téng thdi gian chd cia A1a 2 - 4 = 8 phat; cia B1a 3 - 9 = 27 phat. C6 tit ca 5 khach,
nén trung binh chung la

- 2-443-9

= ———— =7 phut.
=723 phut

Lay % = 6,5 di coi hai nhom c6 vai tro ngang nhau. Nhung ciu hoéi cin trung binh ctia nam khach,

moi khach dugc tinh mot 14n. Vi vay, hai trung binh nhém phai c6 trong s6 tuong ing é va %
Hoan thanh budc con thiéu. D3i sang hai nhom khdc: ba khach chd trung binh 6 phut, hai khach
chd trung binh 11 phut. Em da biét tdng nhom dau 1a 18 phut. Ty dién téng nhom sau, s6 khach va
két qua:

—  18+..
X =

= ... phut.
baoi chi€u budc vira dién
Téng nhom sau 12 2 - 11 = 22 phut; ¢6 3 + 2 = 5 khach; trung binh chung 1a % = 8 phut. Mau s6
dém khach, khong dém nhom. DAy 1a bai c6 sdn mot phan cach lam.
Nhiém vu 24 — Tu tinh trung binh ctia hai nhém
Che bai miu va phén dién ti€p. Mot nhom gém bon khach co thoi gian chd trung binh 5 phut; nhém
khac gom sau khach c6 thai gian chd trung binh 10 phut. Cé hai trung binh déu chinh xac.
a) Tinh thdi gian chd trung binh ctia cd mudi khach; giai thich tt s6 va mau s6 trong phép tinh.

b) Mot ban 14y trung binh cong ctia 5 va 10. K&t qua ay c6 trd 16i dung cdu héi khong? Néu hai
nhém cé cung s6 khéch thi cach tinh cda ban c6 dung khong? Giai thich.
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Xem 10i gidi (trang 77).

Poc két qua va hoc ti€p. Chi ghi “ty 1am sau khi 6n nén” néu em da che miu va khong xem dap an
khi 1am. Néu van can nhin mau, ghi dting muc ho trg. Bai ngay sau mau chua cho biét em con lam
dugc sau nhiéu ngay. Quay vé trung binh c6 trong sd (trang 8), Vi du 07 (trang 25) hodc y vira vuéng;
gilt cAu x4c nhan 6 Stra 16i cho 1an tu kiém phu hgp.

bi ting budc nodi suy

Muc nay gitip em phan biét s6 dém vdi s6 do trong cong thiic noi suy. Thdi gian chd cta 20 khach
dugc ghép vao cac khodng [0; 10), [10; 20), [20; 30) phut, véi tan so6 1an lugt 4; 12; 4.

Theo déi mét bai mau. PE udc lugng trung vi, muc tin s6 tich Ity cn dat 1a r = ? = 10. Bon
khach § nhom dau chua du; cong nhom tiép theo dugc 16, nén chon [10; 20). Truéc nhém nay cd
F = 4 khéch; trong nhém c6 f = 12 khéch.

Ta can thém r — F = 6, bang % tan s6 nhom. Vi gid thiét tan so tich ldy tdng déu trong khodng, di
cung ti 1é 4y trén do rong 10 phut:

10—-4

M, =10+ —

.10 = 15 phut.

S6 r = 10 1a muc tich liy, khong phdi thdi gian chd 10 phut. Ti s6 % khong c6 don vi; nhan do rong
mGi cho s6 phut cin di tir ddu trai. Két qua 15 phut 1a udc lugng theo bang nhom. Chéng han, bén
khéch chd 1 phut, mudi hai khach chd 11 phut va bon khach chd 21 phat van cho dang bang iy,
nhung trung vi miu géc bing 11 phut.

Hoan thanh buéc con thiéu. Van dung bang nay, udc lugng Q;. Mtc can dat da cholar = % =5;
nhém can dung van 1a [10; 20). Em dién F, f, d0 rong va két qua, roi noi 16 s6 nao dé€m khach, s
nao do bing phut:

5—..

bai chiéu bude ndi suy vira dién

TacoF =4, f =12,d0 rong 10 phut. Vivay Q; = 10 + % -10 = % ~ 10,83 phut. Giti phan s6 trong
luc tinh; chi lam tron két qua cudi. Cac sé r, F, f 1a cac mtc dém; dau mut va do rong mang don vi
phut.

Nhiém vu 25 — Tu chon nhém va ndi suy
Che bai mau va phan dién ti€p. Mot nhom 20 khach khéc c6 thai gian chd thudc [0; 8), [8; 16), [16;24)
phut, véi tan so6 tuong ting 3;10; 7.

a) UGc lugng trung vi va Q5. V6i mdi s6 cin tim, xac dinh muic tich 1y, nhoém dugc chon, s6
khach & cac nhém trudc, tan s6 va do rong cia nhém dugc chon. Néu gid thi€t dung khi ndi
suy; lam tron & budc cudi dén hai chit s6 thap phan khi can.

b) C6 thé khdng dinh trung vi em vira tinh bing trung vi ctia 20 thdi gian chd ban ddu khong?
Gidi thich tif thong tin bang da gitt lai va thong tin da mat.

Xem 10i gidi (trang 77).
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Doc két qua va hoc ti€p. Néu chon sai nhom, trd lai budc so muc can dat véi tan so tich liy. Néu
chon dung nhom nhung sai phép tinh, ki€ém riéng F, f va don vi. Ghi két quéa ngay sau ho trg riéng
vGi két qud tu 1am & budi sau. Quay vé gidi thich noi suy (trang 17), Nhiém vu 05 (trang 20) hoic y
em dang lam.

Stra 16i

Gitt lai bai 1am ban ddu va tim budc em chua hi€u hodc lam chua dung. Trong bang dudi day, “nut
thit nhan thic” 1a diéu cdn phan biét d€ hi€u budc dy; cot “Bi€u hién dé nham” gitp em tim ding
hang. Poc cau hoi va phan gidi thich dugc lién két, rdi chon y & cot “Ty kiém tra” dé tu lam trudc khi
mé 16i giai.

Uu tién mot y em chua tiing xem dé ho#c 15i gidi d€ ki€ém tra xem minh c6 tu gidi dugc sau khi 6n
hay khong. Céc bai du6i day dung s6 do canh bdi chim canh cut va lugng giang thay theo ngay, véi
ngt cAnh dugc gidi thich tai ting dé. DT liéu nay dugc danh riéng cho Sta 16i.

Néu da lam hodc xem 16i gidi cia moi bai phtt hgp, em van c6 thé 1am lai dé€ luyén cach gidi va ghi
day 12 1an luyén lai. Mudn ki€m tra bing bai chua gip, hay gui bai 1am cung chd con vuéng cho gido
vién hodc ngudi ho trg, nhd chon mot bai cung muc tiéu.

Néu chua c6 ngudi hé trg, ghi “chua ty kiém tra bing bai méi” va ti€p tuc luyén phan dang vuéng.
Em c6 thé€ hoc ti€p phan khac néu viéc d6 khong doi hoi kién thic minh con chua hiéu. Giit cac bai
On lai cho dung ngay da hen.

Modi nhiém vu dudi bang dugc dong riéng. Chon tir bang r6i méi mé dé. Khi da mé mot nhiém vy,
cAcy trong nhiém vu dy déu c6 thé€ da dugc nhin thdy: ghi dung nhitng y da xem, khong goi ching 1a
bai chua tiing gdp. Lam lai sau khi xem van c¢6 ich d€ luyén, nhung khong thay bing ching tit mot

bai mdi.

NGt thdt nhan | Biéu hién dé nhdm | Céu hdi va cdch thdo gé Tu kiém tra
thuc
S6 dong vas6 | Pém ca 6 thi€u hodc | O d6 ghi mot s6 do hay dang thi€u | Nhiém vu 28a
gia tri dung thay 0 thi€u bing 0 | thong tin? S6 dong dém doi tugng | (trang 58)
dugc dugc ghi, con miu s6 khi tinh

trung binh phédi dém nhiing s do

dung dugc. Xem doc dit liéu

(trang 5)
Trung binh va | Cho ring trung binh | Trong miu 2; 3; 3;4;28, bon ngudi | Nhiém vu 28e
thoi gian cda ludn gan thoi gian chd 2-4 phut nhung trung binh 14 | (trang 58)
nguoi & gitta cla phan 16n ngudi, = 8 phut. S6 28 1am tdng ting; gid tri

Vi tri va gia tri
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tot hon

Ldy s0 tha ty lam
trung vi hodc chua
sdp miu

th( ba van 1a 3. Can trd 13i cau hoi
vé tong hay vé ngudi 6 gitta? Xem
thoi gian chd (trang 8) va khi mot
s0 chua du (trang 24)

“Tha sdu” chi chd dung trong danh
sdch; s6 do & chd d6 mdi 1a gid tri
cin 14y. Em da sip du céc s6, ké ca
s0 trung nhau, chua? Xem Vi du 01
trong mau gdc (trang 6)
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Nt thdt nhan
thuc

Hai nta khi ¢3
mau 1é

Cung trung
binh va trung
vi, khac cac gia
tri con lai

Mot moét,
nhiéu mét,
khoéng co mét

bau mut
khodng

Trung diém va
s6 do that

Muic tich liy va
gia tri ndi suy
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Biéu hién dé nhdm

bua quan sat chinh
gitta vao cd hai ntia
hodc x6a moi gia tri
béng trung vi

K&t luan hai mau
giong nhau chi vi
hai s6 trung tim
bang nhau

Goi tan s6 1a mot
hoic cho rang cu cd
s6 14p lai thi co mét

bém mot gia tri 6
bién hai 1an hoic bo
sot

Cho ring moi gia tri
trong nhom bing
trung diém

Nham r 14 s6 do;
nham F véi s6 cong
don dén hét nhom

Céu héiva cach thdo gé

Em dang tach theo vi tri hay loai
moi gia tri bing trung vi? Theo
cach 14y trung vi ctia hai ntra, quan
sat ¢ vi tri chinh gitta dung d€ xac
dinh Q,; hai ntia dé tim Q;, Qs
gom cac quan sat dung trudc va
sau vi tri &y. Chi tach theo vi tri,
khong x6a mot gia tri khéi mau.
Xem Vi du 02 (trang 11)

Hai nia clia tiing mau c6 nhiing
gid tri nao? Trung vi ctia moi nia
c6 bing nhau khong? Xem hai mau
c6 tU phan vi khac nhau (trang 10)

M@i gia tri khac nhau xuét hién
bao nhiéu 14n? Lap tin s6 cua tling
gia tri khac nhau. V6i nhiéu gia tri
khac nhau, néu moi tan s6 bang
nhau thi quy u6c SGK 1a khong co
mét; néu khong, 14y du cac gia tri
dat tin s6 16n nhat. Mot 1a gia tri,
khong phai s6 1an ldp. Xem mot
mau gdc (trang 6) va luu y vé quy
udc (trang 81)

Gia tri § bién thudc khoang nao?
Kiém tiing gi4 tri c6 thoa

a < x < b dé thuoc [a; b) khong,
ro6i méi ki€ém tng tin s6. Téng
dung chua da chiing minh moi gia
tri da vao dung nhom. Xem ghép
nhom (trang 13)

Bang ¢ ghi tiing s6 do hay chi dém
s0 gia tri trong khodng? Trung
diém 1a s6 dung thay tam khi tinh
trung binh. Hai gid tri 1;1 va 9;9
déu thudc [0; 10) nhung cé trung
binh khac nhau; bang khong cho
biét tiing s6. Xem vi sao dung trung
diém (trang 16)

Co bao nhiéu quan sat thudc cac
nhom ding tru6c nhom dang xét?
S6 do 14 F, con r 1a muc tan so tich
ltly can dat. Phin cin thém r — F
chiém ti lé " t4n 6 ctia nhom.
Theo gia thiét phan bd déu, 14y ti 1&
dy nhan véi do rong nhom, roi
cong két qua vao gia tri § ddu mat
trai. Xem gidi thich noi suy

(trang 17) va Vi du 05 (trang 19).
Néu chua theo dugc tting budc, md
On nén noi suy (trang 53)
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Tukiém tra

Nhiém vu 26¢
(trang 57)

Nhiém vu 26d
(trang 57)

Nhiém vu 26b

(trang 57): mot mot;
27a (trang 57): nhiéu
mot; 28d (trang 58):
khong cé mét

Nhiém vu 27a
(trang 57)

Nhiém vu 27b-c
(trang 57)

Nhiém vu 27c
(trang 57)
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Nt thdt nhan
thuc

biéu kién tinh
mdt ghép
nhém

Cd nhom khi
tinh trung
binh chung

S6 0, ky hiéu
ghi kéem va
téng

MAu quan sat
va két luan
téng quat

Z0O Math - Doc dif liéu va do xu thé trung tém

Biéu hién dé nhdm

Dung cong thic cho
nhém khéc do rong
hodc suy s6 mét tir
s6 nhoém cao nhat

Cong hai trung binh
r6i chia do6i du cd
hai nhém khac
nhau

Coi 0 luon la khong
c6 hién tugng; suy
trung vi 0 thi tng 0

Suy moi ca thé, moi
ngay hodc nguyén
nhan ti mot bang
mo ta

Céu héiva cach thdo gé

Cac nhom c6 cung do rong khong,
va nhiing nhém nao c6 tan s6 16n
nhat? Néu c6 nhiéu nhom cling dat
tan s6 16n nhat, xét tan sO cda cac
nhom lién ké trudce khi tinh; hai
nhom ké co thé cho cung mot gia
tri ¢ bién. Néu mau s6 bing 0, ghi
rd cong thic khong xac dinh 6
nhém dang xét. M6t udc lugng
cling chua chic la gia tri da dugc
ghi. Xem Vi du 06 (trang 23) va luu
y vé quy udc (trang 81)

Mobi nhom c6 bao nhiéu quan sat
va téng ctia nhom bing bao nhiéu?
Nhan trung binh chua lam tron
ctia m6i nhom véi ¢d nhom dé khoi
phuc téng; cong cac téng roi chia
téng cd mAu. Cong hai trung binh
r6i chia téng cho 2 12 tinh hai
nhom ngang nhau, du s6 quan sat
cta chung c6 thé khac nhau. Xem
trung binh c6 trong so (trang 8) va
Vi du 07 (trang 25). Néu can tap lai
thao tdc, mé On nén tinh trung
binh chung (trang 52)

S6 0 ¢6 ky hiéu gi di kém, va cac
ngay khac c6 s6 do duong khong?
Ky hiéu T cho biét vét giang thiy
du gia tri s6 14 0. Trung vi dugc xac
dinh tt mdt hodc hai gia tri 8 gitta
day da sip. Vi s6 do gidng thiy
khong am, trung vi ¢6 thé bing 0
trong khi téng van duong, vi mot
s0 ngay khéc c6 lugng giang thiy
duong. Xem Vi du 09 (trang 27)

Bang ghi doi tugng nao, ¢ dau, thai
diém nao? Su khac nhau quan sat
dugc chua dua cho biét nguyén
nhan hodc khéng dinh moi déi
tugng ngoai miu cling nhu vay.
Xem chon s6 dai dién (trang 24)

Ban ddy dd, cé I8i gidi

Tukiém tra

Nhiém vu 27d
(trang 57)

Nhiém vu 28b
(trang 58)

Nhiém vu 29 (trang 59)

Nhiém vu 28c
(trang 58), 29¢
(trang 59)

Em c6 thé dung cAc bai sau khi gip khé 6 Bai hoc, Luyén tap, sau khi két thtc Kiém tra hodc khi On
lai. Chi chon y dng v6i chd can stta theo huéng dan trén; khong cin 1am toan bo.
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Nhiém vu 26 — Tu lam véi mau Gentoo nhé

MG @€ nhiém vu nay khi da chon dé tu kiém

Gentoo 14 tén mot loai chim canh cut. Canh ctia ching c6 dang mai chéo d€ bai; trong bai nay, ta
goi 12 canh bei. BO dit liéu Palmer Penguins tap hop cac s6 do cd thé chim canh cut duge nghién
ctiu & khu vuc quan ddo Palmer, Nam Cuc.

/ Mdng trdng trén dau

Mé dé cam
/

Minh hoa chim canh cut Gentoo véi mang tring trén dau va mé dé cam.

Dudi day 12 mudi hai s6 do chiéu dai canh bai ctia cac ca thé Gentoo dugc ghi nhan nam 2008. Moi
s6 ting v6i mot ca thé, don vi 1a milimét (mm). Em cdn mo td nhom chim nay bing céc s6 dic trung,
r6i xem céach tim t& phan vi khi chi xét mudsi mot ca thé dau:

220; 220; 213; 219; 208; 208;
208; 225; 210; 216; 222; 217.

a) Néu cd mau va sdp thu tu.

b) Tinh trung binh, trung vi, Q;, Q3 va moét. Chi rd cac vi tri da dung.

c) V6iriéng 11 gia tri dau trong danh sach ban dau, tinh lai ba t@ phan vi; gidi thich cach tach hai
nta.

d) V6i hai miu gia dinh riéng A : 0;2;2;4;4;6 va B : 0;0;3; 3; 6; 6, tinh trung binh, trung vi,
Q1, Q5. So sanh cac gi4 tri trong nta dudi va niia trén cta hai mau, roi gidi thich vi sao ciing
trung binh va trung vi chua da dé€ két luan hai miu giéng nhau.

Nguon dit ligu: Palmer Penguins; s6 do loai Gentoo ndm 2008.

Xem 16i gidi (trang 78).

Poc két qua. Ghi ro nhitng y em da ty lam dung va nhitng y con cin gitp dd. Tré vé Piém diing 01,
04, 05 hodc bai em dang lam truéc khi mé Sta 16i. Néu da 1am bai nay hodc xem 16i gidi tu trudc, ghi
day 1a 1an luyén lai.
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Nhiém vu 27 — Tu kiém tra ghép nhém va ndi suy

MG @€ nhiém vu nay khi da chon dé tu kiém

Bai nay dung mot nhom khac gom 34 s6 do chi€u dai canh bdi ctia chim canh cut Gentoo nim 2008
trong bo dit liéu Palmer Penguins. Pay 12 phan con lai sau khi tich mudi hai ca thé dung § Nhiém
vu 26; don vi chiéu dai 1a mm.

Em can phan biét két qua tinh ti tiing s6 do vai két qua udc lugng tir bing ghép nhém. Trude hét,
xét riéng mudi hai s6 do ddu ctia nhom 34 c4 thé nay:

210; 225; 213; 215; 210; 220;
210; 225; 217; 220; 208; 220 mm.

a) Chivéi 12 gia tri trén, 1ap tan so6 theo cac khodng rong 5 mm tir [200; 205) dén [230; 235). Tim
cac mot ciia mau 12 gia tri goc.

Tu y b dén y d, dung bang ctia toan b 34 s6 do dudi day. Tan s6 12 s6 c4 thé co chiéu dai canh boi
thudc khodng tuong ing; bang nay khong chi d€m mudi hai ca thé § y a:

Khoang, mm Tan sd
[200; 205) 0
[205;210) 4
[210;215) 6
[215;220) 7
[220; 225) 11
[225;230) 3
[230;235) 3

b) Gia tri dai dién ctia nhom [215;220) 1a bao nhiéu? C6 thé ndi bdy quan sat trong nhom déu
béng gia tri d6 khong?
¢) Tinh trung binh, Q,, trung vi va Q; cia mau ghép nhom. Giai thich trudng hgp trung vi nim
dung bién 220 mm.
d) Tinh m6t ghép nhom, néu diéu kién. C6 thé goi két qua dy 1a mot chiéu dai chic chin da dugc
ghi trong mau géc khong?
Xem 10i gidi (trang 79).
Poc két qua. Y a héi cich 1ap bang va tim nhiéu mét ciia miu goc; y b héi trung diém; y ¢ hoi cach
tinh trung binh theo tin s6 va noi suy; y d héi mot ghép nhém. Lam diing mot y chua cho biét em da
lam dugc cac y con lai. Tré vé Diém diing 02, 04, 05, 06 hodc bai em dang 1am trudc khi md Sta 16i.
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o 0

Nhiém vu 28 — Dém gid tri, tinh trung binh va gidi han két luén

MG @€ nhiém vu nay khi da chon dé tu kiém

B0 dit liéu Palmer Penguins c6 cac dong ghi thong tin tiing ca thé chim canh cut Gentoo nam 2009.
Bai nay xét chi€u dai canh boi, tiic phan canh cé dang mai chéo gitup chim bdi; don vi 1a mm. Mot
dong van co thé ¢ thong tin khac du 6 chiéu dai canh boi chua co s6 do.

Bang dudi chia cidc dong theo thu tu trong nguon thanh hai phan; “chiéu dai hgp 18” 1a s6 do c6 sdn
va dung dugc cho phép tinh dang xét. Em cén tinh trung binh ctia nhiing s6 do &y va kiém tra pham
vi cua két ludn:

Phian S6 dong S6 chiéu dai hgp 1é Téng chiéu dai hgp

1é, mm
20 dong dau 20 20 4375
24 dong con lai 24 23 5017

a) Toan bd phan trich cé bao nhiéu dong va bao nhiéu s6 do chiéu dai dung dugc? Mot 6 thi€u co
dudgc coi 1a chiéu dai 0 mm khong?

b) Tinh trung binh mdi phan va trung binh chung. Néu sg gia tri dung dé tinh § mdi phan; gitt du
chti s6 trung gian.

c) Sta cau: “Trung binh chung nay cho biét chiéu dai canh boi cia moi chim Gentoo 1a nhu
nhau.”

d) BOn gia tri c6 trong phan trich 1a 212; 221; 224; 228 mm. Xét riéng mau bdn gia tri nay: co
mot khong? Gidi thich.

e) Xét mot mau thoi gian chd gia dinh riéng, khong phai s6 do chim: 5; 6; 6; 7; 11 phut. Thay
riéng 11 bdng 36. Tinh trung binh va trung vi trudc va sau thay déi; gidi thich vi sao méi s6 d6i
hodc khong ddi. Chon thong tin d€ mo ta thdi gian ctia ngudi & gitia sau sip x€p, va thong tin
dé tinh t6ng thoi gian chd. Gidi thich vi sao khong thé bo gia tri 36 chi vi n6 ndm xa céac gia tri
con lai.

Nguon dit liéu: Palmer Penguins; s6 do loai Gentoo ndm 2009.
Xem 10i gidi (trang 79).

Poc két qua. Y a hoi cdch dém khi c6 6 thi€u; y b héi cach tinh trung binh chung; y ¢ héi c6 thé két
luan vé nhiing c4 thé nao; y d héi trudng hgp khong c6 mét; y e hoi y nghia ctia trung binh, trung vi
va cin ¢t gitt mot quan sat. Tré vé Pi€ém dung 01, 03, 04, 07 hodc bai em dang lam tru6c khi mé Stra
16i. Bon gid tri § y d dugc chon d€ luyén quy tc tim mét, khong duge chon ngiu nhién d€ dai dién
cho cd loai.

Nhiém vu 29 — Poc ky hiéu T
Mé dé nhiém vu nay khi da chon d€ tu ki€ém

Mot tram khi tugng tai san bay Seattle-Tacoma, bang Washington, Hoa Ky, ghi lugng gidng thuy
theo ngdy. Giang thiy 1a nudc tit mua, tuyét... réi xudng; lugng ghi ¢ day dugc quy déi thanh lugng
nudc tuong duong, do bing mm. Ky hiéu T cho biét cé mot lugng rit nhd, goi la vét giang thay,
khong thé hién biing s6 do duong & do chinh xac dang dung.
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Bang sau ghi ba ngay lién ti€p trong thang 02/2023. Em cin md t4 ba ngay nay sao cho khong bé mat
thong tin tU ky hiéu di kém hodc tU ngay co gia tri khac 0:

Ngay Lugng giang thiy, mm Ky hiéu T
09/02/2023 2,3  Khoéng
10/02/2023 0,0  Co
11/02/2023 0,0 | Khong

a) Tinh téng, trung binh va trung vi ctia ba gia tri s6 dugc ghi.

b) C6 thé viét “cd hai ngay ghi 0 déu dugc xac nhan hoan toan khong c6 giang thily” khong? Stia
cau cho dung.

c) Két qua trung vi bang 0 cd cho phép bo qua ngay 09/02 khi mo ta ba ngay nay hodc két luan
cho cd ndm khong?

Nguon dit liéu: NOAA, Co quan Qudn ly Khi quyén va Dai duong Qudc gia Hoa Ky; tram Seattle-Tacoma
co md USW00024233. Cot lugng gidng thity trong nguon ¢ ma PRCP.

Xem 10i gidi (trang 80).

Poc két qua. Cin doc ca con s6 va ky hiéu ghi kém, phan biét trung vi véi téng, gidi han két luan
trong ba ngay da xét. TrG vé Pi€ém dung 03, 04 hoic bai em dang 1am trudc khi mé Stra 16i. Bai nay
khong héi lai toan bd ndi dung vé thong ké ghép nhom.

Nhat ki

Nhat ki gitip em nhé minh da ty 1am dugc gi, con vuéng & dau va budi sau can tiép tuc viéc gi. Ghi
khi két thtic bubi hoc hodc khi cin luu lai mot cho vira stta; khong cin ghi sau moi cau. Chi ghi
nhiing viéc da thuc su 1am, dé tréng hodc ghi “chua kiém tra” véi viéc chua lam.

MG mau Nhat ki hoc tap, gom 14 muc cin ghi (trang 61). Em sao chép mAu ra gidy hodc cong cu ghi
cht; trang nay khong c6 6 nhap d€ tu luu cau tra 10i.

Moi 14n ghi, chon mot viéc hodc mdt 16i cu thé can luu lai. Dién nhitng thong tin lién quan; véi muc
chua thuc hién, dé tréng hodc ghi “chua kiém tra”. Khong cin chép lai toan bo dién bién budi hoc.

Ghi di€u gi vao tiing muc?

« Ngay-gio; Goi / muc tiéu; Ngudn phat hién: ghi luc hoc, tén bai va di€éu mudn lam dugc.
“Nguon phat hién” 1a ndi em nhan ra chd con vuéng, ching han Nhiém vu 15b trong Kiém
tra; khong phai tén bo dit liéu hay tai liéu tham khéo.

« Bai lam ban d4u; Mtic ho trg ban dau; Bing chiing quan sat: giii lai ciu trd 16i hodc budc
tinh truGc khi stia; noi ro da ty 1am, xem ggi y hay dugc giup. “Bing chiing quan sat” 1a chi tiét
cu thé trong bai 1am cho thdy em da hiéu hodc con nham § dau, khong chi 1a nhan xét “chua
hiéu”.

« Phan loai; M4 16i hodc ma Nén: ghi loai vuéng méc, nhu chua hiéu y nghia, tinh sai hodc
doc sai dé. G muc tén 18i, c6 thé viét bing 18i, chdng han “nham vi tri véi gia tri” ho#ic “chua ro
dau mut khodng”; khong can ty dit ma. Néu chua biét nguyén nhéan, ghi di€éu minh dang can
hoi.
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« Hanh ddng; Bai khic phuc méi; Trang thai sau stia: ghi da doc lai phan nao, stia budc nao
va tu 1am nhiém vu nao dé kiém tra. VGi bai tu kiém tra, ghi cd s6 nhiém vy, y da 1am va viéc
da xem dé hoic 16i giai tir tru6ce hay chua. Tach két qué ngay sau On nén khéi két qua tu 1am &
budi sau; mau va budc dién ti€p 1a ho trg, khong phai mot 1an kiém tra doc 1ap. Chi két luan vé
y da kiém, khong 14y mot cau dung 1am két qua cho ca gai.

+ Hen On lai; K&t qua sau khoadng tré; Quyét dinh tiép theo: ghi ngay hen, két qué thuc t&
khi quay lai tu [am sau mot thdi gian va viéc s& 1am ti€p. “Sau khoang tré” nghia 1a sau khi da
cach 1an hoc truéc mét khodng thoi gian, khong phai ngay sau khi vira doc 16i gidi.

Vi du ¢ cudi muc nay minh hoa cach ghi mét 16i vé trung vi. Mot ban nham s6 th tu ctia vi tri
gitta v6i s6 do cAn tim. Bang ghi lai bai 1am ban dau, viéc ban da lam dé stra va diéu can kiém 6 budi
hoc sau. Pay 1a tinh huéng gia dinh; em ghi ding viéc minh da 1am, khong chép két qua cta vi du
thanh két qua ctia minh.

Ghi lich 6n. Khi hoan tit lugt hoc chinh, 1ay ngay d6 lam méc va ghi ba ngay hen: sau 2 ngay, 7
ngay va 28 ngay. Ca ba déu tinh tif ciing mdc, khong tinh néi ti€p tif 1an 6n trudc. Pén ngay hen, mé
dung lugt trong On lai (trang 41), tu 1am r6i m&i ghi két qua. Néu kiém riéng mot 16i vita sta 6 budi
hoc k& ti€p, ghi 1an kiém 4y riéng; n6 khong thay ba lugt 6n toan goi.

MAu tréng dudi day giti di 14 muc d€ em st dung. Bang ké ti€p minh hoa cich dién ciac muc dy véi
16i nham vi tri va gia tri vira néu.
Sao chép mau trong nay ra gidy hodc cong cu ghi chu. Khong c6 6 nao dugc dién sdn “da dat”.

Trudng Em ghi
Ngay-gio

Go6i / muc tiéu

Nguon phat hién

Bai lam ban dau

Muic hd trg ban dau
Bing chiing quan sat
Phan loai

M3 16i hoidc ma Nén
Hanh dong

Bai khic phuc méi
Trang thai sau stia
Hen On lai

Két qué sau khoang tré
Quyét dinh ti€p theo

Vi du gia dinh — ghi lai mot 16i vé trung vi. BAng minh hoa céch ghi, khong cung cdp dap s6 cta
bai ty kiém tra.

Trudng Vi du ghi

Ngay-gio 28/10/2026, 19:40

Go6i / muc tieu Doc di liéu va do xu thé trung tdm; phan biét vi tri gitia voi gia tri
trung vi

Nguo6n phat hién Nhiém vu 15b trong Kiém tra; nhn ra 16i khi d6i chiéu sau khi da két
thuc lugt
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Trudng Vi du ghi

Bai lam ban dau Ghi s6 chi vi tri gitta lam dap s6 trung vi, chua 14y cac s6 do 6 nhiing vi
tri dy

Muc hd trg ban dau Ty lam trong lugt Kiém tra, chua xem 16i gidi

Biing chiing quan sat Bai lam c6 budc tim vi tri nhung chua c6 budc 14y s6 do va tinh trung
binh cong cida hai s6 do & gitia

Phén loai Chua phan biét s6 thi tu trong danh sach véi s6 do

M4 16i hodc ma Nén Nham vi tri v6i gia tri

Hanh dong Doc lai Vi du 01 va stra bai: xac dinh hai vi trf gitta, 14y hai s6 do tai do
roi tinh trung binh cong

Bai khic phuc méi Ty lam y tim trung vi cda Nhiém vu 26b, chua xem dé va 16i gidi ctia
nhiém vu nay trudc 1an ty kiém

Trang thai sau stfa Da ty tim dung trung vi va gidi thich dugc trong bai mai; méi ki€ém
viéc phan biét vi tri véi gia tri, chua két luin vé cdc muc tiéu khac

Hen On lai Kiém lai riéng 16i nay & budi hoc ké ti€p. Sau khi hoan tit lugt hoc
chinh, ghi ba ngay hen 6n toan bai theo lich § trén

K&t qua sau khoang tré Chua kiém tra lai 6 budi sau, nén chua biét con ty 1am dugc hay khong

Quyét dinh tiép theo Tré lai Diém diing 04 d€ déi chi€u nhitng yéu ciu con lai

Néu bai tu ki€m tra van con sai, ghi ro budc con vudng va doc lai phan lién quan trude khi lam tiép.
Néu da ty lam dting mot bai mdéi va gidi thich dudc, ghi diéu da 1am dugc & bai dy; mot két qua dung
chua du dé két luan da dat moi muc tiéu.

Néu chua c6 bai phu hgp ma em chua gip trude do, ghi “chua kiém tra duge bing mot bai méi”. Vai
ngay sau, khi quay lai tu 1am, hay ghi két qua thuc té: con lam dugc, cin ggi y hay lai mic 16i cti. Lan
kiém riéng mot 16i vira stta dugc ghi riéng véi ba lugt On lai toan bai.
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e D e

LGi giai

Gii bai lam ban diu truGce khi mé phan tuong ung. Cac vi du trong Bai hoc da dugc gidi tai cho; 6
day 12 10i gidi ctia nhitng nhiém vu tu 1am. Loi gidi Kiém tra chi dung sau khi két thuc lugt.

Bai hoc — Khéi dong
Ldi gidi Nhiém vu 01 — Ba thao tac nén

181+186+195 562
—s =T F 187,3 mm.

a) Baso da theo tht ty khong gidm. Trung binh la
b) 1—32 -100% = 25%. Trong nhom gid dinh nay, 25% c4 thé cd chiéu dai canh boi tir 190 mm trd 1én.
¢) 190 € [190;195) vi 190 < 190 < 195. Khodng [185;190) khong nhdn dau mut phai 190.

Xem dé bai (trang 4).

Bai hoc — Cdac nhiém vu trong mach hoc
Loi gidi Nhiém vu 02 — Pém dung miu dung d€ tinh
a) Pon vi quan sat 12 mot ca thé chim; bién 1a chiéu dai canh boi; don vi do mm.
b) C6 16 gi4 tri hgp 1é nén phai chia cho 16: X = % = 188,8125 mm. S6 17 1a s6 dong trong
bang, gobm ca dong thiéu s do chiéu dai.
¢) Stta thanh: “Dong 4 chua c6 s6 do chiéu dai canh boi.” Khong c6 cin ¢t gan chiéu dai bing 0.
Xem dé bai (trang 5).
Loi gidi Nhiém vu 03 — Vi tri va gia tri
a) 4,5 dién ta vi tri ndm gita vi tri 4 va 5, khong phai chiéu dai. Hai gia tri 6 d6 1a 182 va 185 mm,
1824185 _ Jons

nén Q; =
b) Khong. Trong miu nidm s6 do & Vi du 02, quan sat 190 mm & vi tri thi ba dung dé xac dinh
trung vi Q,. Theo cich xac dinh td phéin vi bing trung vi clia hai nita da néu trong Bai hoc,
ntta dudi chi gdm hai quan st trudc vi tri ay, ntta trén chi gdm hai quan sat sau vi tri ay; mau
ban d4u van giti dd nim sd do. Pua no6 vao ca hai ntta 1a dung quy uéc khac, co thé 1am thay
d6i két qua. Can néu va dung nhit quan quy udc, khong ddi theo dap s6 mong mudn.
¢) MAu ban diu co téng 15, trung binh 3 phut va trung vi 2 phut. Téng mdi 1a 35, trung binh 7
phut; trung vi van bing 2 phut. Gid tri cudi ting 20 1am trung binh ting ? = 4 phat, nhung
gia tri ¢ vi tri thu ba chua déi. V6i cau hoi vé ngudi G gitta theo thoi gian chd, dung trung vi 2
phut. Két luin nay khong cho phép quén ngudi chd 27 phut khi danh gia toan bd tinh hudng.
Xem dé bai (trang 12).
Loi gidi Nhiém vy 04 — Thong tin con lai sau ghép nhém

a) C64 + 3+ 5 =12 gia tri nhd hon 195 mm, ttic 1a 12 c4 thé trong mau cé chiéu dai canh boi
dudi ngudng nay.

b) Khoéng. Bang chi cho biét nidm gia tri thudc [190; 195); trung di€m 192,5 14 gi4 tri dai dién dung
trong phép udc lugng.
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¢) Néu chi mic 16i d€m 195 hai lan, téng tin s6 sé vugt 16. Ki€ém thém quy tic ddu mut d€ biét
phdi stta 6 nhom nao, thay vi chi ép tong vé dung s6.
Xem dé bai (trang 15).
Loi gidi Nhiém vu 05 — Ty noi suy va gidi thich két qué
a) Qs Ung v6i muc 75% tong tAn s, nén r = 3 - — = 36,75. Muc nay ndm gitia tAn s tich lay 30

trudc nhom [190;195) va 40 dén hét nhom. V1 vay chon nhom 4y, v6i a = 190 mm, F = 30,
f =10, h =5 mm:

36,75 — 30
- .5

Q3,nh()m =190 + 10

= 193,375
~ 193,38 mm.

T 30 dén 36,75 con thi€u 6,75, chiém % = 0,675 tan s0 nhom. Gid st tin s tich 1ty tang déu,
ta 14y 0,675 d0 rong 5 mm, dugc 3,375 mm; cong vao 190 mm dugc 193,375 mm. iy la gia tri udc
lugng tai muc tich 1ty 75%, khong phdi s6 thd tu ctia mot c4 thé.

b) Phép tinh 187,25 dung cho trung vi cia mau ghép nhom va duge dung lam uée lugng. N6
khong khoi phuc trung vi goc 186 mm. Stia cu thanh: “TU bAng nhém nay, trung vi dugc udc
lugng 1 187,25 mm; tinh tryc ti€p trén mau géc cho 186 mm.”

Xem dé bai (trang 20).
Loi gidi Nhiém vu 06 — Stra ciu két luin

a) “Thang 01/2012, hé thong Capital Bikeshare ghi nhin trung binh khoang 3121 lugt thué méi
ngay.” Khong d6i lugt thué thanh ngudi khac nhau.

b) “Thang 01/2023 tai tram Seattle-Tacoma c6 13 ngay dugc ghi lugng gidng thily bing 0 mm;
trong d6 6 ngay c6 ky hiéu vét giang thuy.” Ky hiéu T bac bd cach hi€u ring moi s6 0 déu xac
nhén hoan toan khong c6 gidng thuy.

¢) Chua du can cti. Mot thang tai mot tram chi mé td ding pham vi d6. Muon két luin vé khi
hau lau dai, cAn dit liéu ctia nhiéu nidm, kiém tra xem cich do qua cac nidm c6 so sanh dugc
vGi nhau hay khong va cac tram do c6 dt dé néi vé khu vic mudn xét hay khong. Riéng bang
nay chua du.

Xem dé bai (trang 28).

Luyén tap — Chang 1
Ldi gidi Nhiém vu 07 — Mau Adélie nim 2008

a) Mot quan sat ing v6i mot ca thé Adélie; bién chiéu dai canh bdi, don vi mm; n = 12.

b) Day da sip:

181; 185; 186; 186; 187; 188;
190; 191; 193; 194; 195; 200.
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Téng 2276 mm nén x = % ~ 189,67 mm. Hai vi trf gita 12 6 va 7, mang gia tri 188 va 190, nén

M, = 189 mm.

Trong nhom 12 ca thé Adélie ndm 2008 nay, c6 sdu s6 do nho hon 189 mm va sau sd do 16n hon 189
mm.

Mot 12 186 mm, xudt hién hai 14n; cac gia tri con lai xudt hién mot 1an. Trung vi 189 mm nim gitia

hai gi4 tri chinh gitta cia miu da sdp, khong phai mot chiéu dai bit budc xuit hién trong di lidu.

¢) Trong mau 13 gi4 tri, 185 va 186 déu xudt hién hai lan; cc gia tri khac xudt hién mot 1an. Mau
c6 hai mét 185 va 186 mm. Pay 1a mau da thém mot quan sat, khong phai d6i dap 4n clia mau
12 giatriédyb.
Xem dé bai (trang 30).
Loi gidi Nhiém vu 08 — Tu phén vi khi s6 quan séat thay d6i
a) Goi x; 12 s6 do G vi tri thu i trong day da sip, git du cc s6 do tring nhau. V6i 12 gia tri, nda
dudi gom x; dén x4, nlia trén gém x, dén x,,. Trung vi ciia moi ntra dugc 14y tir hai gia trj gitta
ctia nda ay:

X3+ Xy _ 186 + 186

= = 186;
X +X; 188+ 190
= = = 189;
Q; ) >
X9+ X 193 + 194
Q== 5 10 _ JZ’ = 193,5.

b) Chi xét 11 s6 do diu, khong dua s6 do cudi 195 mm ctia danh sach ban ddu vao mau nay, day
11 gia tri da sdp la

181; 185; 186; 186; 187; 188;
190; 191; 193; 194; 200.

Q, = xg = 188 mm. S3 do G vi tri thi sdu dung dé€ xac dinh trung vi ctia mau 11 gia tri. Ntra dudi
gém nim s6 dung trudc vi tri dy; nlta trén gém nim s6 ding sau. Quan sat thi sdu van thudc mau
ban diu, nhung khong nim trong hai nita dung dé€ tim Q; va Q5. Kétquala Q; = 186, Q; = 193 mm.

¢) Haiy xét hai miu khac nhau. Gidm s6 quan sat 1am thay d6i cac vi tri va c6 thé lam thay déi
céc s6 dic trung; khong thé dung dap 4n ciia mau 11 gia tri thay cho mau 12 gia tri.

d) Méi miu c6 téng 72, nén trung binh bang 9; hai gia tri  gitia 1a 8 va 10, nén trung vi cling
bing 9. Ntra dudi A 1a 2; 4; 6; 8, ntia trén 14 10; 12; 14; 16, cho Q; = 5, Q; = 13. Ntta dudi B 1a
2;8;8;8, nda trén 1a 10;10; 10; 16, cho Q, = 8, Q3 = 10. B c6 sdu gia tri tap trung tai 8 va 10,
con A c6 céc gia tri ting déu tir 2 dén 16. Hai td phan vi cho thay su khac nhau gitta cic nda
mau ma trung binh va trung vi chung chua cho thdy.

Xem dé bai (trang 30).
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Luyén tap — Chang 2

Loi gidi Nhiém vy 09 — Tu 1ap bang

Khoing, mm Tan s6 Trung diém, mm Tan s6 tich lay
[180;185) 1 182,5 1
[185;190) 5 187,5 6
[190;195) 4 192,5 10
[195; 200) 1 197,5 11
[200; 205) 1 202,5 12

190 thuoc [190; 195), 200 thudc [200; 205). Tong tan s6 12 khép ¢d mau.

Bang dém s c4 thé theo tiing khodng chiéu dai canh bai, khong ghi riéng chiéu dai cia tiing c4 thé.
Trung diém chi 12 dai dién ctia khodng. Chi biét khodng chiia mot s6 do thi chua biét s6 do dy chinh
x4c 1a bao nhiéu.

d) Mot cach tao 1a A: 0;0;4;4, B: 3;3;7; 7. Cé hai c6 tan s6 2; 2, nhung trung binh lan lugt bing 2
2.242:6

X N 2. A 2 Y ~ \ A 2 :‘- ~ A 2 .
moi quan sat nam & dau trong khodng; vi thé cung két qua 4 khong thé khoi phuc cd hai trung

va 5. TU hai trung diém 2 va 6, trung binh ghép nhom bing

= 4. Bdng khong con biét

binh khac nhau. C6 nhiéu cip miu khéc cling dung; can kiém diéu kién mdi sd thudc dung
khodng va hai trung binh thuc sy khac nhau.

Xem dé bai (trang 32).

Loi gidi Nhiém vu 10 — Udc lugng trén mau 16n hon

a) Tan so tich 1ty 14n lugt 1a 0; 1; 4; 19; 37; 46; 48; 50; 50. TOng cdc tich tin sd v6i trung diém 1a
- 9600
9600, nén X, pem = o - 192 mm.

b) Cac phép ndi suy:

S6 can tim Mtic tan s6 | Nhom, F f | Keétqua, mm
tichldayr  mm

Q; 12,5 | [185;190) 4 15 187,83

M, =Q, 25 | [190;195) 19 18 191,67

0, 37,5 | [195;200) 37 9 195,28

Chéng han, @€ tim Q,, muc tich liiy cAn dat 12 12,5. Mtic nay nim gitta 4 va 19, nén chon [185; 190).
Can thém 12,5 — 4 = 8,5 trong tong tin s6 15 ctia nhom. Theo gia thiét tich lay ting déu, 14y % do
rong 5 mm roi cong vao 185 mm, dugc Q1 pnem ~ 187,83 mm. Hai phép tinh con lai cing cach: trung

Vl 151 190 + 251_819 . 5; Q3 la 195 + 37,59—37 . 5.

c) Cac nhém déu rong 5 mm. Nhom c6 tan s6 16n nhat duy nhat 1a [190;195), tan s6 18, hai bén
la15vao:

18 — 15
(18 —15)+ (18 —9)
= 191,25 mm.

Mo nhem = 190 +
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d) Cac két qua trén mo ta bang ghép nhém ctia 50 s6 do cAnh boi Adélie ndm 2008. Bang khong
gitl ting chiéu dai. Dung trung diém va ndi suy tao cac s6 dic trung dung d€ udc lugng. Khic
biét véi s6 géc khong tu chiing minh c6 16i tinh toan.

Xem dé bai (trang 32).
Ldi gidi Nhiém vy 11 — D9 rong nhom c6 quyét dinh moi sai khac khong?

a) Céac trung diém 1a 175;185;195; 205:

1-175+18-185
+27-195+4-205

Enh(’)m = 50
9590
- 750

= 191,8 mm.

b) Béng rong 10 mm cho 191,8, cich trung binh goc 191,04 mot lugng 0,76 mm. Bang rong 5 mm
cho 192, cach trung binh géc 0,96 mm. Véi dung 50 s6 do canh boi dang xét, két qua tif nhoém
rong 10 mm gan trung binh g6c hon; cac s6 do khong thay ddi, chi cach chia khodng thay dai.

¢) Phat bi€u “chic chin” 1a sai; chinh mau dang xét 1a mot phan vi du d6i véi s6 trung binh.
Khoang hep hon gitip xac dinh s6 do ndm trong mot pham vi hep hon. Tuy nhién, két qua ude
lugng gén s6 tinh ti mau goc dén dau con phu thudc tiing s6 do ndm § dau trong khoang va
cach chon dau mut cic khoang. Khong ddo thanh quy tic “nhém rong hon luon tét hon”.

Xem dé bai (trang 33).

Luyén tap — Chdng 3

Loi gidi Nhiém vu 12 — Chon s6 cho ban tom tat lugt thué

103137

a) X = ~ 3556,45 lugt/ngay. S6 trung binh phut hgp véi cau héi tdng lugt thué chia déu
cho mdi ngay 1a bao nhiéu, vi tng bing s ngay nhan vdi trung binh chua lam tron.

Co thé viét: “Trong thang 02/2012, Capital Bikeshare ghi nhan trung binh khodng 3556,45 lugt thué
mbi ngdy.”

b) Chon trung vi 3777 lugt moi ngdy. Khi x&p 29 s6 lugt thué tit nhé dén 16n, vi tri chinh gitra 1a
thit 15, va gia tri 6 vi tri dy 1a 3777 lugt. S6 15 1a s6 tha ty trong day da sap, khong phai ngay
15 cia thang; 3777 mdi 1a s6 lugt thué can bao cdo. Trung vi khong dudc tinh bang cach chia
tong, nén khong thé 14y 29 - 3777 d€ khoi phuc tong lugt thué trong thang.

¢) Mau c6 29 gia tri khac nhau; moi gia tri c6 tAn s6 1. Cac tdn s6 bing nhau, nén miu géc khong
c6 mot theo quy udc da hoc. Lugt thué khong phdi ngudi dung khac nhau; mot ngudi ¢ thé
thuc hién nhiéu lugt.

d) Mau giad dinh c6 téng 100 lugt, trung binh 20 lugt mdi ngay va trung vi 12 lugt. Day
10;12;12; 14; 52 da sdp ti nhé dén 16n, nén ngay ding thi ba theo muc st dung cé 12 lugt.
Ngudi viét ban tin chon thong tin nay d€ moé td muc st dung & gitia day. Ngudi phu trach van
hanh can téng 100 lugt va muc chia déu 20 lugt moi ngay.
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BoOn ngay cd tir 10 dén 14 lugt, con mot ngdy c6 52 lugt. Néu chi bao cdo trung vi 12 lugt, ngudi doc
chua biét ngay c6 muc st dung cao nhit va tong lugt ctia cd nim ngay. Ngay c6 52 lugt c6 thé quan
trong ddi véi viéc bd tri phuc vy, dut né khong lam thay déi gia tri & gitta ddy; di liéu nay cling chua
dt d€ suy nhu ciu ctia moi ngay tucng lai.
Xem dé bai (trang 34).
Loi gidi Nhiém vy 13 — Trung binh ctia cic nhém

a) Trung binh nhém ngay lam viéc la % = 3870,15 lugt/ngay. Trung binh nhiing ngay con lai

1a # ~ 2859,33 lugt/ngay.

b) Modi ngay 1a mot quan sat. Trung binh chung:

77403 + 25734

20+9
103137

29
~ 3556,45 lugt/ngay.

X =

Néu dung hai trung binh nhom chua lam tron, nhan chuing 1an lugt véi 20 va 9 sé khdi phuc hai
tdng 77403 va 25734. Cong hai téng roi chia cho 29 cho két qua trén. Con chia doi téng hai trung
binh cho khodng 3364,74 lugt/ngay: cach ay tinh hai trung binh ngang nhau du ching lan lugt dai
dién cho 20 ngay va 9 ngay. Trong ca thang, hai nhém chiém g va % s0 ngay. Nhan tiing trung binh
vGi ding s6 ngady ciia nhom roéi cong lai méi tinh dt dong gop cia tiing ngay vao tong.
¢) CO thé két luan: “Trong dii liéu Capital Bikeshare thang 02/2012, trung binh lugt thué ctia
nhom ngay lam viéc cao hon nhém con lai.” S8 lugt thué con cé thé chiu &nh hudng cta thdi
tiét, sy kién va cac yéu to khac. Riéng bang nay chua cho biét c6 phai vi 1a ngay lam viéc ma s6
lugt thué cao hon hay khong.
Xem dé bai (trang 34).
Loi gidi Nhiém vu 14 — Trung vi bang 0
a) Tongla 2,3 mm nén trung binh % ~ 0,07 mm/ngay. Khi sdp 31 gia tri, gia tri 6 vi tri thi 16
bing 0, nén trung vi bing 0 mm.
b) Sta thanh: “Trung vi bing 0 mm, nhung téng cac gia tri lugng giang thiy dugc ghi trong thang
12 2,3 mm.” Trung vi khong tinh biing tng chia cho ¢d mau, cting khong quyét dinh téng.
c) Co thé viét: “Thang 07/2023 tai tram Seattle-Tacoma c6 30 ngay c6 lugng giang thiy dugc ghi
bing 0 va ngay 24/07 ghi 2,3 mm; trung vi bing 0 mm.” CAu nay git cd hién tugng phd bién va
ngy co gia tri duong. Chi cAn chon nhiing thong tin gitp ngudi doc hi€u dic diém cia thang

dang xét; khong can dua tat cd cac sd dic trung vao mot ciu.

Xem dé bai (trang 35).
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Kiém tra — Chi d6i chiéu sau khi két thic lugt
Ldi gidi Nhiém vu 15 — Poc, tinh va ghép nhém mot mau méi

a) MObi quan sat 1a mot c thé chim canh cut Adélie trong phan di liéu ndm 2009; bién 1a chiéu
dai canh boi, don vi mm, ¢ mau 12.

b) Day da sip:

181; 183; 184; 190; 190; 191;

192; 193; 197; 198; 199; 203.
T6ng 2301 mm nén X = % = 191,75 mm. Goi x; 1a s6 do & vi tri tht i trong day da sip. Mdi niia co
sau gia tri, nén Q, dung x3, x4, con Q5 dung Xg, X1:

_ X3 + X4 184 + 190

Xs + X 191 + 192
M, =0Q, = 62 7 = ; = 191,5;
Xg + X 197 + 198
Q=" = er = 197,5.

Cac két qua mo ta chiéu dai canh boi ciia ding nhom mudi hai ca thé dang xét; don vi 1a mm. M6t 1a
190 mm: gia tri nay xudt hién hai 1an, con mdi gia tri khac xuit hién mot 1an.

¢) Tan s6 cta cic khodng tir [180;185) dén [200;205) 14n lugt 1a 3;0; 5; 3; 1, tdng 12. Khodng
[185;190) khong chua gia tri 190.
Xem dé bai (trang 37).
Loi gidi Nhiém vu 16 — Bang ghép nhom Adélie 2009
a) Tan so tich 1ty 12 0; 1; 5; 16; 35; 47; 51; 51; 52. Tong céc tich tin s6 véi trung diém 1a 10020, nén
_ 10020

Xnhém = T ~ 192,69 mm.

Trung binh nay dugc tinh tir bing ghép nhém ctia 52 s6 do canh bai Adélie ndm 2009.

b) Cac nhom rong h = 5 mm. Trong badng dudi, r 1a mdc tan s6 tich iy can dat; F 1a muc truée
nhom dugc chon, con f 1a tin s6 ctia nhém ay:

S6 can tim r | Nhém, a F f Két qua,

mm mm
Q; 13 | [185;190) 185 5 11 188,64
M, =Q, 26 | [190;195) 190 16 19 192,63
Q3 39 | [195;200) 195 35 12 196,67

Véi trung vi, r = % = 26 ndm gitta muc tich liiy 16 va 35, nén dung [190; 195). Phan con thiéu 1a 10
trong tan s6 nhom 19. Theo gid thiét ting déu, gia tri udc lugng 1a 190 + g -5 ~ 192,63 mm. Tucong

ty, hai ti phin vi dugc tinh bang 185 + % -5va 195+ % - 5.
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¢) Cac nhom rong bang nhau. Nhém [190; 195) c6 tan s6 cao nhit duy nhit 19, hai bén 1a 11 va
12:

19 —-11
(19-11)+(19-12)
~ 192,67 mm.

5

M, nhom = 190 +

d) 210 thudc [210;215), khong thudc [205; 210). Trung vi 6 y b dugc tinh tit mau ghép nhém va 1a
ué6c lugng cho trung vi goc; chi bing nhom khong cho phép khéng dinh bing nhau chinh xac.

Xem dé bai (trang 37).
Ldi gidi Nhiém vu 17 — S6 nao phu hgp véi bao cao?

a) x = 16;‘?75 ~ 5318,55 lugt/ngay. Co thé viét: “Trong thang 03/2012, Capital Bikeshare ghi nhin

trung binh khodng 5318,55 lugt thué moi ngay.” S6 trung binh cho biét tdng lugt thué chia déu
cho mdi ngay 1a bao nhiéu.

b) Chon trung vi 5382 lugt mdi ngay. Trong day 31 s6 lugt thué da sip tit nhé dén 16n, gia tri tha
16 biing 5382; d6 12 s6 lugt thué & vi tri chinh gitta. Y a héi mtc chia déu tdng lugt thué cho 31
ngay, con y b héi gia tri § gitta day da sdp. Vi cach xac dinh khac nhau, hai s6 trd 16i hai cau
héi khac nhau.

¢) Mau c6 31 gia tri khac nhau, mdi gia tri xudt hién mot 1an. Theo quy udc da hoc, mau khong
c6 mot vi cac tin sd déu bing nhau. Chua thé suy ra s6 ngudi dung khac nhau, hodc khing
dinh mot ngay tudng lai s& c6 dung s6 1ugt thué biang trung binh nay. Mot ngudi cé thé thué
nhiéu lugt, con so lugt thué ctia mot ngay tuong lai khong duge xac dinh bdi trung binh thang
da qua. Em chi cdn néu mot diéu chua thé két luin va gidi thich vi sao dit liéu nay chua du.

d) Mot gia tri ting thém 30 phut trong mau 6 gia tri nén trung binh ting % = 5 phut. Trung binh
ban dau bing % ~ 5,83 phut, sau thay d6i bang % ~ 10,83 phut. C4 hai day da sip c6 hai gia
tri & gitta 1a 4 va 5, nén trung vi vin bing 4,5 phut. Téng ting ti 35 1én 65 phut; trung vi gitt
nguyén khong c6 nghia téng gitt nguyén. Khi hoi vé tong thdi gian, phai ghi nhan thay déi nay.

Xem dé bai (trang 38).
Ldi gidi Nhiém vy 18 — Poc mét thang quan tric

a) Trung binh % = 4,9 mm/ngay. Khi sdp mau, gia tri § vi tri thi 1512 0, § vi tri thu 16 12 1,3. Vi
vay

0+1,3

M, = > = 0,65 mm.

Trung binh va trung vi trén mo ta lugng giang thily dugc ghi theo ngay tai tram Seattle-Tacoma
trong thang 11/2023. C6 15 s0 0 trong 30 gia tri khéng 1am trung vi tu ddng biang 0.

b) “Co6 15 ngay co lugng giang thuy dugc ghi bing 0; trong d6 ngay 07/11 c6 ky hiéu vét giang
thay.” Mot s6 0 dugc ghi trong bang chua da dé khing dinh hoan toan khong c6 giang thuy;
can doc ca ky hiéu di kém.
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¢) Mot thang 6 mot tram chua du d€ suy ra xu thé dai han. Can dit liéu ctia nhiéu nam, kiém tra
xem cich do co so sinh dugc gitta cac thdi diém hay khong va cac tram do c¢6 da dé noi vé khu
vuc muon xét hay khong.

Xem dé bai (trang 38).

On lai
Ldi gidi Nhiém vu 19 — Nhiing con sd dang m6 ta diéu gi?
Caul

a) Dai tugng duge do 1a cac chim Chinstrap trong phan trich nim 2007; mdi s6 1 chiéu dai canh
bai, don vi mm. C6 12 gia tri. Day da sp:

178; 188; 192; 193; 193; 194,
195; 196; 197; 197; 198; 198.
b) Téng 1a 2319 mm nén s trung binh bang 193,25 mm. Hai vi tri gitta 1a th( 6 va tht 7, mang
céc gia tri 194 va 195 mm, cho trung vi 194,5 mm. Hai nlta ¢6 siu s6 m6i ntia; Q; = 192,5 mm
va Q3 = 197 mm.
¢) C6bamot 193,197 va 198 mm: mdi gia tri xudt hién hai 1an, con mbi gia tri khac xuit hién
mdt lan. Chi ghi mét mot s€ bo sot hai gia tri cung dat tin s6 16n nhat.
d) Trong 12 quan sat Chinstrap dugc ghi nhan ndm 2007 nay, sdu chiéu dai nhé hon va sau chiéu
dai 16n hon 194,5 mm. Trung vi khong nhat thiét 1a mot chiéu dai da quan sat.

Cau 2

a) Gia tri 195 thuoc [195; 200); trung diém cua [190; 195) 14 192,5 mm.

b) Co hai s6 do nhé hon 190 mm, ndm trong cac khoang ding trudc khodng dang xét. Py la s6
gia tri da dugc dém trudc khi dén khodng tir 190 mm dén du6i 195 mm.

¢) Téng céc tich trung diém véi tan sd 1a 2320:

_ 2320
Xnhém = F ~ 193,33 mm.

Két qud khic 193,25 mm vi mdi gid tri da dugc thay bang trung diém nhom. Sy khac nhau nay khong
tu chiing minh bang sai.

d) Khong thé khoi phuc chinh xdc ting s6 do tit bang. Chdng han, bang chi cho biét ¢6 6 ca thé
trong khodng [195;200), khéng cho biét riéng tiing chiéu dai 195, 196, 197 hay 198 mm nhu
danh sach ban dau.

Cau3

a) Tai tram Seattle-Tacoma, trung binh ctia ba gia tri lugng giang thuy dugc ghi tif ngay 09 dén
ngay 11/03/2023 xap xi 1,63 mm mdi ngdy; tong ba s6 12 4,9 mm.

b) Néu ban chép mit ngay 10/03, trung binh ctia hai s6 con biét 12 0,4 mm. K&t qua nay mo ta hai
gié tri ngay 09 va 11/03, khong phai trung binh cta cd ba ngay.
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c) Khong dongy. SO 0 1a mot gia tri dugc ghi nhin; 6 mat s6 liéu khong cho biét gia tri cia ngay
dy. bién 0 sé tu thém mot thong tin chua biét va 1am sai trung binh ctia ba ngay trong tinh
huong nay.

Cau 4

Tong 1a 30 phut, trung binh 6 phut va trung vi 5 phut. Viét cung cic thdi gian dy bing gidy lam moi
gié tri nhan véi 60, nén téng thanh 1800 gidy. S6 quan sat van 1 5; trung binh bing @ = 360 giay,
dang bang 6 phut. Nhan vé6i s6 duong 60 gi tha tu, nén gia tri gitia thanh 5 - 60 = 300 gidy, dung
bing 5 phut. Thoi gian thyc t€ khong d6i; con s6 va don vi phdi duge d6i cing nhau.

Pap an ty kiém tra — Chon dung cau dia lam

Moi dap 4n dong riéng. Puing md cu chua ty lam; md 16i gidi nhiém vu chinh khong thay cho 1an
lam doc 1ap cau tu kiém.

Dap 4n cau tu kiém 1 — Vi tri va tin sd

trung binh % ~ 5,67; trung vi 5,5; Q; = 4, Q; = 8; mot 4.

Tré lai cAu tu ki€m 1 (trang 44).

DPap 4n cau tu kiém 2 — Ghép nhém

20 thudc [20; 30); ¢ 5 gia tri truGc nhom nay. Tong tich trung di€ém véi tin s6 1a 80, 8 mAiu 6; trung
binh ghép nhém xap xi 13,33.

Tré lai cau ty kiém 2 (trang 44).
Pép 4n cau tu kiém 3 — O thiéu
co 2 gia trj dung dudc, trung binh bang 3. Khong tinh 6 thi€u vao mau sé.
Tré lai cau ty kiém 3 (trang 44).
Xem dé bai (trang 42).
Loi gidi Nhiém vu 20 — Doc dit liéu khi cach trinh bay thay d6i
Caul
Dy da sdp la:
187; 187; 191; 200;
200; 201; 205.
a) Trung vi 1a 200 mm 4 vi tri thi tu.

Nta dudi gom 187;187;191, nén Q; = 187 mm. Nda trén gom 200; 201; 205, nén Q3 = 201 mm.

Hai mot 12 187 va 200 mm: moi gia tri xudt hién hai 14n, con céc gia tri 191, 201, 205 mm déu xudt
hién mot 1an.

b) Hai s6 do 200 mm dting & vi tri thi tu va th ndm. Quan sat thd tu & chinh gitia nén khong
dua vao hai ntra khi tim Q;, Q5. Quan sat thd ndm van thudc niia trén.

Hai c4 thé c6 cung s6 do nhung hai quan sat vin chiém hai vi tri trong miu. Khong dugc bé moi sd
do bing trung vi.
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¢) Co thé viét: “Trong nhom bay ca thé Chinstrap dugc ghi nhan ndm 2008 nay, trung vi chiéu
dai canh boi 1a 200 mm.”

Cau 4y khong cho biét titng chiéu dai. Nhitng miu khac nhau van c6 thé c6 cung trung vi.

Cau 2
a) Tan so tich lay 1an lugt la:
0; 0; 3; 5
10; 14; 16; 18.

Tong cac tich trung di€ém vdi tAn s6 1a 3585. Do do:

— 3585
Xnhém = F ~ 199,17 mm.

b) Céc thong tin dung dé tinh:

S6 can tim Muic tan s6 tich | Khoing, mm | S8 quan sat truéc | Tan s6 cua khoang
lity can dat khoang

Q, 4,5 | [190;195) 3 2

Trung vi 9 | [195;200) 5

Qs 13,5 [200;205) 10 4

Céc khoang rong 5 mm. V6i trung vi, muc tich liy r = 9 ndm gitia 5 va 10, nén chon [195; 200). Trudc
nhém da cé 5, con thiéu 4 trong tan s6 nhom 5; theo gia thiét tich 1y ting déu, lay % do rong 5 mm
roi cong vao 195 mm. Céc td phan vi dugc tinh tuong ty:

45-3
2
= 193,75 mm.

-5

Ql,nhém =190 +

9-5
M, nhem = 195 + 5 5

=199 mm.

13,5-10
Q3 nhom = 200+ —=—— -5

= 204,375
~ 204,38 mm.

c) Cac khodng déu rong 5 mm. Khodng [195;200) la khodng duy nhit c6 tan s6 16n nhat: 5 ca
thé. Hai khodng lién trudc va lién sau c6 tin s6 2 va 4.

5—-2 5
5-2)+(5-4)
= 198,75 mm.

Mo nhom = 195 +
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d) Khong thé khing dinh c6 cd thé dugc do dung 198,75 mm. Pay 1a két qua tinh ti tdn s6 cac
nhom dé uée lugng vi tri cia mot. Bang khong cung cép ting sd do trong khodng.

Co6 thé viét: “Khodng tif 195 mm dén dudi 200 mm c6 nhiéu c4 thé nhit; mét tinh tir bAng nhom 1a
198,75 mm.”
Cau3

a) TOng l1a 44959 lugt thué trong bay ngay:

11977 + 32982
7

~ 6422,71 lugt/ngay.

X =

b) Hai trung binh nhom la 5988,5 va 6596,4 lugt/ngay. Trung binh cong cta chung bang 6292,45
lugt/ngay.

Cong hai trung binh r6i chia t6ng cho 2 14 tinh hai nhoém ngang nhau, du mot nhom c6 hai ngay va
e \ A L1 e 2 5 X e 1 e aa
nhom kia ¢6 ndm ngay. Trong ca tudn, hai nhoém chi€m - va - sO ngay. Muon tinh du ca bay ngay, ta
2-5988,5+5-6596,4 _ 44959
7

khoi phuc téng ctia tiing nhom réi 18y ~ 6422,71 lugt mbi ngay. Cac tich & ti

chinh 1a téng cta ting nhom.

¢) Khong dong y. Mot ngudi cé thé tao ra nhiéu lugt thué, nén téng lugt thué khong cho biét s6
ngudi khac nhau.

C06 thé stia thanh: “Tu ngay 01 dén ngay 07/04/2012, hé thong ghi nhén téng cdng 44959 lugt thué

2

Xe.

Cau 4

Muic tich 1y mot ntta mau la r = % = 12. Tru6c nhom [12;24) dd c6 F = 8, dén hét nhom cé 16,
nén chon nhém nay. Phan can thém la 12 — 8 = 4, chiém % = é tan s6 nhom. Khi gid st tn s6 tich
lay ting déu tir dau trai dén dau phai, cung ti 1 % dugc dung cho do rong 24 — 12 = 12. Trung vi uGc
lugng 1a 12 + % - 12 = 18. Badng khong cho biét vi tri tiing gia tri, nén két qud khong chiing minh
dang bon gia tri gdc trong nhom nhd hon 18. Ti 1é theo do rong 1a hé qua cda gia thiét ting déu,
khong phdi diéu da dugc bang quan sat xac nhan.

Pap an ty kiém tra — Chon dung cau dia lam

Mobi dap an dong riéng. Pung md ciu chua ty 1am; md 16i gidi nhiém vu chinh khong thay cho 1an
lam doc 1ap cau tu kiém.

DPap 4n cau tu kiém 1 — Mau 1é

Q, = 8; ntta duéi 3; 5; 5 cho Q; = 5; nlia trén 9;12; 15 cho Q5 = 12.

Tré lai ciu ty kiém 1 (trang 46).

DPap an cau tu kiém 2 — Bang nhom

¢6 miu 10. Ba mdc tin s 2,5; 5; 7,5 déu dugc ndi suy trong khodng [10; 20), c6 2 quan sat truGe
khoadng va tin s6 6. K&t qué: Q; ~ 10,83, trung vi 15, Q5 = 19,17, mét 15. P& tinh m6t, chon nhém
[10;20) c6 tin s6 6, 16n hon tin s6 2 ctia mbi nhom lién ké. Hai d6 chénh cung bing 6 — 2 = 4, nén
két quala 10 + ﬁ - 10 = 15, dang tai trung di€ém nhom.
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Tré lai ciu ty kiém 2 (trang 46).
DPap 4n cau tu kiém 3 — Gop dit liéu

téng 65, ¢ mau 5, trung binh 13. Trung binh cdng ctia hai trung binh nhém 1a 12,5; két quéa nay
khong tinh dén viéc hai nhom c6 s6 gia tri khac nhau.

Tré lai cau ty kiém 3 (trang 46).

Xem dé bai (trang 45).

Loi gidi Nhiém vu 21 — M6t két luan c6 néi dung diéu di liéu cho biét khong?
Caul

a) SO trung binh:

_ 4754
X = 2—2 ~ 198,08 mm.

Hai vi tri gitia, thf 12 va thd 13, déu mang gia tri 198 mm, nén trung vi bang 198 mm.

C6 sdu mét: 187, 193, 198, 201, 202, 203 mm. Mdi gia tri &y xuat hién hai 1an; mdi gia tri khac chi
xudt hién mot 1an. Vi vy, day 1a trudng hgp nhiéu mét, khong phai moi gia tri khac nhau déu co
cung tan so.

b) Mot cach viét tham khdo: “VG6i 24 c4 thé Chinstrap dugc ghi nhan ndm 2009 ¢ khu vuc quin
ddo Palmer, Nam Cuc, trung binh cdng cda hai chiéu dai canh bdi & gitia day da sap la 198
mm. Céc s6 do trong nhém ndm tif 187 mm dén 212 mm.”

Ngudi viét chon trung vi 198 mm dé ngudi doc biét muic chiéu dai & gitta day da sip. Néu thém sd
nho nhit va s6 16n nhét giap ngudi doc thdy cac ca thé khong cé ciing mot chiéu dai, thay vi hinh
dung cd nhom déu biing 198 mm. Tuy viy, hai cau trén chua cho biét tiing chi€u dai xudt hién bao
nhiéu lan hodc cac s6 do tip trung 6 dau trong khodng tir 187 mm dén 212 mm.

Co thé chon thong tin khac néu gidi thich dugc no giup tra 16i cAu hoi nao. Khi viét, cin gitt dang
nhom chim, nim ghi nhan va don vi; khong bi€én mot s6 dai dién thanh chiéu dai ctia moi cé thé.
¢) Dung s6 trung binh chinh xac nhan v6i 24 sé thu lai tdng 4754 mm. Khong lam tron truée khi
nhin: néu dung 198,08, tich chi bing 4753,92 mm.
d) D liéu chi gom 24 quan sat trong mot dia diém va thoi gian xac dinh, khong dt d€ néi vé moi
chim Chinstrap trén thé gidi. Trung vi ciing khong ndi cc ca thé c6 chiéu dai bing nhau.
Co thé viét: “Trong phan trich 24 c4 thé Chinstrap dugc ghi nhan ndm 2009 nay, trung vi chiéu dai
canh bai 1a 198 mm.”
Cau 2

a) Tong cac tich trung diém véi tin s6 12 4765:

— 4765
Xnhém = T ~ 198,54 mm.

Tan s0 tich lay 1a 3, 8, 14, 20, 22, 24. Mtc tan so tich lay can dat trung vi 1a 12, dugc xac dinh trong
khodng [195;200). Tru6c khodng c6 8 quan sat; khodng c6 6 quan sat va rong 5 mm.
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12 -8

M, nhem = 195 + -5

~ 198,33 mm.

Trung binh mau géc khodng 198,08 mm; trung vi mau goc bing 198 mm. Hai két qua tit bAng nhom
déu khac cac két qud tudng ting ctia mau gac.
b) Nhan xét sai 6 tit “duy nhat”. Hai khodng [195;200) va [200; 205) déu c6 6 c4 thé, cung dat tin
s0 16n nhAt.
¢) Su khac nhau khong tu chiing minh c6 phép tinh sai. Danh sach cho biét chinh xac hai s6 do &
vi tri gitta. Bing nhom chi cho biét bao nhiéu s6 do thudc mdi khodng, khong giti vi tri chinh
x4c cta tting s6 do bén trong khodng. Trung vi tinh ti bing nhém vi thé 12 két qua udc lugng.

Cau3

a) Tong sdu gia tri dugc ghi 1 4,6 mm:

X = 4—86 ~ 0,77 mm.

Day da sip 14 0; 0; 0; 0; 1; 3,6, nén trung vi bing 0 mm.

b) Khong dong y. Cac ngay 19, 21 va 24/03 c6 s6 0 kém T, tiic vAn ghi nhén vét giang thiy. Bé cot

ghi chu da lam mat thong tin ay.

C6 thé noi bang c6 bon gia tri lugng gidang thiy dugc ghi bang 0; khong thé tit d6 déi thanh bén ngay
hoan toan khong c6 gidng thuy.

¢) CO thé viét: “Tai tram Seattle-Tacoma, trung binh ctia sdu gia tri lugng gidng thiy dudc ghi tu

ngay 19 dén ngay 24/03/2023 x4p xi 0,77 mm mdi ngay.”

Két qua dugc tinh tir cac s6 da ghi. Nhiing lugng rat nhé dugc ghi bing 0 kém T khong dudc khoi
phuc thanh lugng nudc cu thé trong phép tinh. Vi vay, khong goi két qua nay 1a trung binh thuc t&€
chinh xac tuyét déi.
Cau 4
Tong bing 48, nén trung binh bang 6. Hai gia tri § gitia 1a 2 va 10, nén trung vi ciing bing 6. Khong
c6 quan sat nao gitta 2 va 10. Vi thé€ déi sang trung vi van khong cho thay hai cum. C6 thé viét: “Bon
quan sat nim & 1-2, bdn quan sat § 10-11; trung binh va trung vi cung bing 6, 6 khodng trong gitta
hai cum.” P6i chiing nay bac b tit “ctt” trong phat biéu; lwa chon phu thudc cau héi va cach dit liéu
phéan bo.
Pap an tu ki€ém tra — Chon dung cau di lam
Mbi dap 4n dong riéng. Puing md cAu chua ty 1am; md 16i gidi nhiém vu chinh khong thay cho 1an
lam doc 1ap cau ty ki€m.
DPap 4n cau tu kiém 1 — Chon s8 dai dién
trung binh 4,5, trung vi 4. Bon gia tri khac nhau 1a 1, 3, 5, 9 déu xuat hién hai 1an; theo quy uéc da
hoc, mau khong c6 mét. Viéc cac s6 déu 1dp lai khong @ dé két luAn maiu c6 mot. Trung vi 4 khong
xudt hién trong mau.
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Tré lai ciu ty kiém 1 (trang 50).
DPap an cau ty kiém 2 — Bang nhom

¢6 mau 12, tong cac tich trung diém véi tan s6 1a 240, nén trung binh ghép nhom bing 20. PE tim
trung vi, muc tich Iy can dat 1a r = 6. Nhom [10; 20) c6 F = 2, f = 4, nén muc 6 dat 6 cudi nhom.
Theo noi suy tang déu, trung vi udc lugng 1a 10 + % - 10 = 20. Hai khoadng déng nhat la [10; 20) va
[20; 30). Chua biét tiing gi tri trong cac khodng nén chua xac dinh chinh xac trung binh mau géc.

Tré lai cau ty kiém 2 (trang 50).
DP4ap an cau tu kiém 3 — Ghi chu sd do

trung binh cia ba s6 dugc ghi bang 0,8 mm. Ngay ¢ 0 kém T van ghi nhén vét gidng thiy, nén khong
thé€ goi ca hai ngay ghi 0 12 hoan toan khong c6 gidng thuy.

Tré lai cau ty ki€ém 3 (trang 50).
Xem dé bai (trang 48).

On nén
Loi gidi Nhiém vu 22 — Tu kiém tra phép tinh cd ban

a) Tong 4 + 6 + 8 + 10 = 28, trung binh %8 = 7. Ta chia cho bén vi dang duing d0 bon gia tri ca

bang.
b) Hai gia tri 16n hon 713 8 va 10, chiém % = 50%. Nhu vay, mot nda so gia tri trong bdng 16n hon
ngudng da cho.

c) Con ba gia tri 4; 6; 8, trung binh 13—8 = 6. Py la trung binh ctia ba gia tri da ghi. Chua biét gia
tri § 6 cudi nén chua thé tinh trung binh ctia dd bon 6; khong coi 6 trong 1a mot gia tri bing 0.
Xem dé bai (trang 51).
Loi gidi Nhiém vu 23 — Tu kiém tra cach doc khodng

a) Day da sdp: 9;10;14;15;15. Day van c¢6 nim gi4 tri, gobm ca hai 1an xudt hién cia s6 15.

b) Xép ting gia tri: 9 thudc [5; 10); 10 va 14 thudc [10; 15); ca hai gia tri 15 thudc [15;20). Vi thé
tan s0 1an lugt 1a 1;2; 2, c6 tong 5, dtng bing ¢d mau. Kiém tong giup phat hién mot sé sai sot,
nhung van phai kiém ting gia tri thudc dung khodng: t6ng ding chua loai trit khd nidng bd sot
mot gia tri va dém 13p gia tri khac.

Xem dé bai (trang 51).
Loi gidi Nhiém vy 24 — Ty tinh trung binh ctia hai nhém

a) Tong thdi gian chd 124 - 5+ 6 - 10 = 80 phut. Chia cho téng 4 + 6 = 10 khach dugc trung binh
8 phut. TG s6 cOng thoi gian cua d mudi khach, miu s6 d€m chinh mudi khach dy.

b) Trung binh cOng cta hai trung binh 1a 7,5 phut, khong bing 8 phut. Néu méi nhoém ciing c6
n > 0 khach va trung binh 1an lugt a, b, trung binh chung la %nnb = %b. Vi vay céach chia
do6i dang khi hai nhém cé cling 8. V6i ¢ khac nhau nhung hai trung binh béng nhau, hai

cach ciing trung két qua; khong suy ngugc “chia doi ra dung” thanh “hai nhom cung c5”.

Xem dé bai (trang 52).
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Loi gidi Nhiém vy 25 — Tu chon nhém va noi suy
a) Tan sd tich lay 1a 3;13; 20. P6i v6i trung vi, r = 10 ndm sau 3 va trude 13, nén chon [8;16):

F =3, f =10, d6 rong 8 phut. Gia st tin so tich 1ty ting déu trong nhom, ta cd

10-3
M, =8+

-8 = 13,6 phut.
ba6i véi Qs, r = % = 15 ndm sau 13 va trudc 20, nén phdai d6i sang nhom [16;24): F = 13, f = 7,
do6 rong 8 phut. V6i cung gia thi€t ndi suy,

15-13
7

12
8= 78 ~ 18,29 phut.

Q3=16+

b) Khong thé khing dinh. Bang giit s6 khach trong mdi khodng, khong gitt tiing thdi gian. Néu ba
khach chd 1 phut, mudi khach ché 9 phut va bdy khach chd 17 phut, bang vAn nhu dé nhung
hai gia tri 6 gitta déu bing 9 phut. Trung vi mau géc khi d6 1a 9 phut, khac 13,6 phut. Két qua
noi suy phu thudc gié thiét, khong khoi phuc chinh xac mau goc.

Xem dé bai (trang 53).

Stra 16i — Padi chiéu dung y da tu lam
Ldi gidi Nhiém vu 26 — Tu 1am v6i mau Gentoo nhé

a) n = 12. Day da sip:

208; 208; 208; 210; 213; 216;
217; 219; 220; 220; 222; 225.

b) Téng 2586 mm nén x = 215,5 mm. Goi x; 12 s6 do 6 vi tri thu i trong ddy da sdp. Hai vi tri gitta
cda toan mau 13 6, 7; m6i nlra c6 sdu gia tri:

X3 +X4 _ 208 + 210

Q== 5 = 200;
+ 216 + 217
M, =0Q, = all 5 7 = ; = 216,5;
Xg + X 220 + 220
Q3 = 9 2 10 = 2 = 220

Céac két qua mo ta chiéu dai canh boi ctia mudi hai cd thé Gentoo dang xét, c6 don vi mm. Mt 1a 208
mm: gia tri ndy xudt hién ba 14n, 220 mm xuét hién hai 1an, con mdi gia tri khac xudt hién mot 1an.

¢) Chidung 11 s6 do diu, khong dua s6 do cudi 217 mm ctia danh sach ban dau vao mau nay.
Sau khi sip x€p mau 11 gia tri, trung vi 1a gia tri & vi tri thi 6, bing 216 mm. P€ tim hai ta
phén vi con lai bang trung vi cda hai nia, niia dugi gom nam s6 diing trudc vi tri tha 6, nta
trén gobm nim s dung sau. Quan sat thit 6 vin thudoc miu va da dugc dung dé tim Q,; trung vi
clia nia dudi 1a 208, ctia ndia trén 1a 220. Vay Q; = 208, Q, = 216, Q; = 220 mm.

d) Mbi miu c6 téng 18, trung binh 3 va trung vi 3. A ¢6 ntta dudi 0;2;2, nlta trén 4;4; 6, nén
Q; = 2, Q3 = 4. B ¢ nia dudi 0; 0; 3, nla trén 3; 6; 6, nén Q, = 0, Q3 = 6. Cac gid tri trong moi
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nta khac nhau; hai t& phin vi phdn anh sy khac nhau 4y du trung binh, trung vi va hai gia tri
dau, cudi bing nhau.

Xem dé bai (trang 57).

Loi gidi Nhiém vu 27 — Tu kiém tra ghép nhom va noi suy

a) VGiriéng 12 gia tri, tAn s6 theo bdy khodng tii [200; 205) dén [230;235) 14 0; 1; 4; 2; 3; 2; 0. Tong
béng 12. Hai m6t goc 1a 210 va 220 mm: moi gia tri xudt hién ba 1an, 225 mm xuét hién hai
14n, con moi gia tri khac xudt hién mot 1an.

b) Trung diém cua [215;220) 1a 217,5 mm. Bang chi cho biét bdy c4 thé c6 chiéu dai canh boi
thugc khodng dy, khong cho biét tiing s6 do; vi vdy khong thé néi cd by s6 do déu bing trung
diém.

¢) V6i toan bo 34 gia tri, tAn s8 tich ldy 1a 0;4;10; 17; 28; 31; 34. Tong céc tich tin s6 véi trung
diém 1a 7455:

— 7455
Xnhém = 3—4 ~ 219,26 mm.

8,5—4
Ql,nh(’)m =210+ -5
= 213,75 mm;
17 —-10
M, nhom = 215 + -5
= 220 mm;
25,5 —-17
Qsnhom = 220 + =+ 5
~ 223,86 mm.

Mdc tan so tich liiy can dat cho trungvilar = % = 17, dung bing muc dén hét nhom [215;220).

V6i nhom nay, phan tin s6 can thém la 17 — 10 = 7, bang toan bd tin s6 nhom, nén 14y dt do rong 5
mm va dugc 220 mm. Nhém ké tiép [220;225) 6 F = 17, f = 11, cho 220 + —~ . 5 = 220 mm. Hai

11
nhom ké déu c6 tan s6 dudng nén hai cach cho cuing bién; khong d€m mot quan sat vao hai nhom.

d) Cac nhom réng déu 5 mm; nhom [220;225) ¢6 tan s6 16n nhat duy nhat 11:

11-7 5
(11-7)+ (11 =3)
~ 221,67 mm.

Mo,nh(’)m = 220 +

Két qua nay mo td mau ghép nhom ctia 34 s6 do canh bai, dugc ndi suy ti bang; khong chiing minh
c6 mdt quan sat mang dung gia tri ay.
Xem dé bai (trang 57).
Ldi gidi Nhiém vu 28 — Pém gia tri, tinh trung binh va gidi han két luan
a) C6 44 dong, v6i 43 s6 do chiéu dai dung dugc va mot 6 thi€u. Dong cé 6 thiéu van ghi mot ca
thé, nhung khong cung cép s6 do canh bai dé dua vao phép tinh. O thiéu khong phii mot phép
do bing 0.
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b) Trung binh hai phan lan lugt 1a % = 218,75 mm va % ~ 218,13 mm. Trung binh chung:

4375 + 5017

20+ 23
9392

43
~ 218,42 mm.

X =

Dung hai trung binh chua 1am tron, nhan 14n lugt véi 20 va 23 sé khoi phuc téng 4375 va 5017 mm.
Cong hai tong roi chia cho 43 sd do cho trung binh chung. Khong dung 24 cho phan sau vi c6 mot
0 thiéu. Ciing khong chia doi tong hai trung binh: hai phin chi€ém % va % s6 do, khong phai moi
phan mot ntla.

c) “Trong 43 gia tri hgp 1€ cta phan trich Gentoo 2009, chi€u dai canh bdi trung binh khodng
218,42 mm.” Trung binh khéng 1am moi quan sat bing nhau va khéng tu mé rong pham vi ra
moi ca thé Gentoo.

d) Bon gia tri 212, 221, 224, 228 mm khac nhau va déu xuit hién mot 14n. Céc tn s6 déu bing 1,
nén mau khong c6 mét theo quy udc da hoc.

e) Mau gia dinh ban diu c6 téng 35, trung binh 7 phut va trung vi 6 phut. Sau khi ting gia tri
cudi thém 25, tng 12 60, trung binh 12 phut, trung vi vin 6 phut. Cau hdi vé ngudi G gitta dung
trung vi; cAu héi vé téng dung tong hoic tich ¢ mau véi trung binh chua lam tron. Gia tri 36
12 mot quan sat da dudc dé cho; mudn loai phdi ¢6 cin ctt vé sai dit liéu hoic thay d6i pham vi,
khong phdi vi né lam muic chia déu ting.

Xem dé bai (trang 58).
Loi gidi Nhiém vu 29 — Poc ky hiéu T

a) Tong cAc gia tri da ghi 1a 2,3 mm. Trung binh ? ~ 0,77 mm/ngay. Day sip 14 0;0; 2,3, nén
trung vi bing 0 mm.

b) Khong. Ngay 10/02 c6 ky hiéu T, cho biét vét giang thiy. C6 thé viét: “Trong ba ngay tai tram
Seattle-Tacoma dang xét, hai ngay c6 lugng gidng thiy dugc ghi bang 0; riéng ngay 10/02 dugc
gin ky hiéu vét giang thiy.” Khong x6a ky hiéu khi dién giai.

¢) Trung vi bing 0 vi gia tri G gitia day 0; 0; 2,3 12 0. Tong van bing 2,3 mm vi phép cong tinh ca
lugng gidng thily duong ctia ngay 09/02. Mudn mod ta cd ndm, can dif liéu ctia cac ngay con lai;

ba ngay nay chua du dé két luan cho ca ndm.

Xem dé bai (trang 59).

Nguén va cach dung dixlieu
Muc nay cho biét kién thtic todn dua vao tai liéu nao, so liéu dén tir ddu va ZO Math da chon, trinh

bay s6 liéu ra sao. Em c6 thé dung cac lién két dé tra cach ghi s6 do hodc doc thém; khong cin hoc
thudc tén tac gid, ma cot hay ma tram.
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Tai liéu todan hoc

« Toan 10, Tap mdt — K€t néi tri thiic véi cudc sdng, Nha xuit bdn Gido duc Viét Nam, Bai
13, trang 78-81: trung binh, trung vi, t& phan vi vd mot cia mau chua ghép nhom.

« Toan 11, Tap mdt — K€t ndi tri thiic véi cudc sdng, Nha xuit bin Gido duc Viét Nam, Bai
8, trang 58-60; Bai 9, trang 62-66: miu ghép nhém, cac s6 dic trung va diéu kién ap dung.

+ Chuong trinh gido duc phé thong mén Toan 2018, Bd Gido duc va Pao tao, trang 85 va
101-102: yéu cau tinh, gidi thich y nghia va st dung céc s6 dic trung cia mau khong ghép
nhom va ghép nhom, phan 16p 10 va 16p 11.

« Toan 10 — Sach gido vién, Két ndi tri thic véi cudc song, Nha xuit ban Gido duc Viét
Nam, trang 142-145: y nghia, cach lua chon cac s6 dic trung, huéng dan day mét va 16i gidi
lién quan.

« Toan 11 — Sach gido vién, K&t nai tri thdc véi cudc sé6ng, Nha xuat ban Gido duc Viét
Nam, trang 103-105: cach din dit vé mét ghép nhom, gidi thich két qué va phan biét nhom
chtta mét véi gia tri tinh dugc.

« Bai tap Toan 10, Tap mot — K&t ndi tri thiic vGi cudc song, Nha xuit ban Gido duc Viét
Nam, trang 75, 77, 126: phan nhic kién thic vé mot, bai 5.10 va 16i giai.

« Bai tap Toan 11, Tap mdt — K€t nai tri thiic véi cudc song, Nha xuit ban Gido duc Viét
Nam, trang 48, 50-52, 128-129: quy tic mét ghép nhom, cac bai 3.8, 3.15, 3.20-3.21, 3.25 va 15i
gidi.

Chuong trinh x4c dinh yéu cau can dat; sach gido khoa cung cap cin cui vé dinh nghia, quy tic va
cong thtc; sach gido vién cung cip gdi y v€ y nghia va cach dan dit. Cac bo dit liéu dudi diy cung
cip s6 do, don vi va pham vi quan sat.

Loi gidng, nhiém vu, 16i gidi va hinh minh hoa do ZO Math bién soan; khong sao chép bai tap hodc
hinh sach.

Luu y vé dinh nghia va quy uéc mat. Toan 10, TAp mot, bd Két ndi tri thuic v6i cudc sdng, trang 81, dinh
nghia mat theo tin s6 16n nhit va néu quy udc khong cd mét khi cac gia tri xudt hién véi tan s6 nhu nhau. Véi
mau c6 nhiéu gid tri khac nhau, cin doc cd dinh nghia 1an quy udc nay: viéc cac gid tri déu 13p lai chua da dé
két luan c6 mét.

Néu mau chi c6 mot gid tri khac nhau, cAn phan biét diéu dém dudgc véi cach goi tén: chdng han, trong 5; 5; 5,
chic chin gia tri 5 xuét hién ba 1an. Viéc goi d6 1a “mat” hay ap dung 16i quy uGc “cac tdn s6 nhu nhau” can
dugc lam rd trong dinh nghia ma dé st dung; khong suy ra mot quy tic mdi chi tif cdch dé€m. Trang sach néu
trén khong gidi thich riéng trudng hgp nay.

V6i mau ghép nhom, cong thitc ¢ Toan 11, TAp mot, trang 66, 4p dung cho cdc nhom cuing do rong; sich ciing
néu quy udc khong cé mot khi tat cd tdn s6 nhom bang nhau. Khi cé nhiéu nhéom cung dat tan s6 16n nhat, xét
tirng nhom cung tin s6 ctia hai nhom lién ké: néu mau s khéc 0 thi tinh va d6i chi€u cac két qué; néu mau s
bang 0 thi ghi rd cong thiic khong xac dinh ¢ nhom d6. Hai nhom ké c6 thé cho cung mot gid tri tai bién, nhu
vi du trong phan mot ghép nhom (trang 20). Khong suy s6 gid tri mat tir s6 nhom co tn so 16n nhat va khong
tu dung cong thtic cho cac nhom khac do rong.
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Palmer Penguins

bay 12 bo di liéu vé chim canh cut dugc nghién cttu & khu vuc quan ddo Palmer, Nam Cuc. Adélie,
Chinstrap va Gentoo 1a tén ba loai c6 trong bang. Cac bai tap st dung chiéu dai canh boi — phan canh
c6 dang mai cheo giup chim boi — do bidng mm; trong bang gdc, cot nay mang tén flipper_length_mm.
Mbi dong ghi thong tin mot ca thé.

Trang d liéu va mo ta bién - Tép bang s6 liéu CSV - CCO 1.0.

Ghi cong Allison Horst, Alison Hill, Kristen Gorman. D liéu goc do Kristen Gorman va chuong
trinh nghién cttu sinh thai dai han tai tram Palmer (Palmer Station LTER) cung cap; trang nguén
dan t6i cac bo dit liéu luu tai Environmental Data Initiative (EDI). Nghién c(fu lién quan: Gorman,
Williams va Fraser (2014), Ecological Sexual Dimorphism and Environmental Variability within a
Community of Antarctic Penguins.

ZO Math chon cic s do canh bai theo loai va nim nghién cttu dé 1ap bai hoc. O thiéu van dudc giit
trong ho sd; khi tinh véi chiéu dai canh bai, chi dung cac 6 cé s6 do phu hgp, khong thay 6 thi€u
bing 0. Cac bang ghép nhém dugce 1ap ti nhitng s do ay; két qua gan dung chi lam tron 6 budc cuoi.
Nhiing nhém nho dung trong bai dugc chon dé hoc thao téc, khong phai mau 14y ngau nhién dé dai
dién cho toan bo loai.

Bike Sharing

B0 di liéu nay ghi s6 lugt thué xe dap cda hé thong Capital Bikeshare tai Hoa Ky trong cdc nim
2011-2012. Mot lugt thué 1a mot 1an st dung dich vy, khéng phai mét ngudi dung khac nhau. UCI
Machine Learning Repository la kho luu trit va gidi thiéu bo dit liéu, dugc lién két duéi day.
Fanaee-T, H. va Gama, J., Bike Sharing — UCI Machine Learning Repository, DOI dit liéu, CC BY
4.0.

ZO Math dung tép day.csv, trong d6 mdi dong ting v6i mot ngay, chon cac cot ngy, s6 lugt thué va
thong tin cho biét ngay d6 c6 phai ngay 1am viéc hay khong; trich theo thang, tinh tong va cc s6 dic
trung, dich nhan sang tiéng Viét. Khong thay cac gia tri quan sat. Viéc ghi cong khong ham y tac gia
hoac UCI bdo trg hoc liéu.

Dit lieu mo td mot hé théng thué xe va giai doan cu thé. Khong dung lugt thué d€ suy truc ti€p s6
ngudi khac nhau, ning luc phuc vu cin ¢6 ¢ moi thdi diém hodc nguyén nhan cta su khéc biét.

NOAA/NCEI

NOAA 1a Cd quan Qudn ly Khi quyén va Pai ducng Qudc gia Hoa Ky; NCEI 14 Trung tdm Thong tin
Moi trudng Quoc gia thudc NOAA. BO GHCN-Daily tdp hgp s6 liéu khi tugng theo ngay. Cac sd liéu
dudc st dung & day ghi lugng gidang thuy tai tram san bay Seattle-Tacoma, bang Washington, Hoa
Ky; USW00024233 1a ma giup tim dung tram trong nguon.

Menne va cdng su, GHCN-Daily, Version 3, gidi thich c4c cot va ky hiéu trong dit liéu, thong tin tram
USW00024233.

PRCP la mi cot lugng giang thily: nu6c tit mua, tuyét... duge quy d6i thanh lugng nude tuong duong.
Cac s0 liéu dugc chon thudc nam 2023, dugc 14y theo hé mét va trinh bay bang mm. Ky hiéu T cho
biét vét giang thuy — mot lugng rat nho chua thé hién bing s6 do duong ¢ do chinh xac dang dung.
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ZO Math git cac ky hiéu di kém s6 do. Tong va trung binh dugc tinh t& nhiing con s6 da ghi; khong
tu dat mot lugng nudc cu thé thay cho T. Khi dién gii két qud, van phai doc ky hiéu nay, khong coi
moi ngay ghi 0 1a hoan toan khong co gidng thuy.

Chinh sach dit liéu md cia NCEI phan biét dit liéu chinh phi Hoa Ky thudc pham vi cong cong vé6i
dit liéu bén tht ba co6 thé c6 diéu kién riéng. Khong suy ring moi dit liéu trén NCEI déu mang CCO.
Hoc liéu chi st dung phéan di liéu tram Hoa Ky da néu, khong st dung logo hodc anh ctia cd quan.
Céc ngudn dit liéu dugc truy cap ngay 22/10/2026. Khi dién giai s6 liéu, cin gitt dang don vi, mau va
thdi diém quan sat.
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