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Bat ddu

Mot phép tinh dao ham dung chua chic trd 16i dang cau héi thuc t€. Em con cin biét minh dang
tinh dai lugng nao, nhiing gia tri nao dugc phép chon va vi sao phuong an cudi cting tét hon cac
phuong an con lai.

G6i nay giup em di t 16i vin va hinh minh hoa dén m6 hinh mat bi€n, giai bai todn réi kiém tra két
luan trong bdi cadnh. Cac so liéu dudi day 1a tinh hudng gia dinh phuc vu hoc toan, khéng phai
dit liéu khdo sat thuc té. Hinh phdi canh gitip hinh dung; d kién chinh xac ndm trong d€ va nhan
kich thudc, khong suy s6 do bang mit.

Hoc xong, em can lam dugc gi?

Muc tiéu Viéc em cdn lam dugc

Xac dinh dai lugng Noi ro bién, don vi, dai lugng cin tim; phan biét doanh thu, téng chi phi,
chi phi trung binh va 1gi nhuan.

Hiéu y nghia dao ham Phan biét téc do thay d6i trung binh va ttc thdi; dién gii van tdc, gia tdc,
don vi; phan biét chi phi bién vdi muc tang chinh xac.

Lap mo6 hinh mot bién Tu di kién, 1ap quan hé, chon bién, viét ham muc tiéu va xac dinh cac gia
tri dugc phép cta bién.

Chting minh t6i uu Dung bién thién hodc so sanh du Ging vién phu hgp; ki€m bién va sy dat
dugc.

Chon phuong an rdi rac X 1i diéu kién nguyén hodc budc lua chon cho phép; so gia tri thuc,
khong lam tron may méc.

Kiém tra két luan Tré 16i dtng dai lugng, don vi va pham vi; nhan ra khi déi gid thiét phai
xét lai mo hinh.

Tién quyét va cach chon diém vao

Em cin bién ddi bi€u thuc don gidn, tinh dao ham va doc ddu dao ham. Céng thtic hinh hoc can
thié€t dugc nhic tai ché. Phuong phap xét gia tri 16n nhét, nhd nhat cé trong goi da hoc.

Co6 thé vao Bai hoc (trang 3), Luyén tap (trang 12), Kiém tra (trang 15) hodc On lai (trang 17) theo
nhu cau. Thu tu nay ggi y cach tra doc, khong budc em hoan thanh tiing khu vuc méi dugc sang khu
vuc khéac. Néu da chuén bj hodc du tu tin, em dugc bit ddu Kiém tra; sy ty tin chua phai bdng ching
da hiéu.

Gitt bai ban dau trudc khi tra. Ngoai lugt Ki€m tra, em c6 thé goi hé trg khi cin roi tré lai chd dang
lam. Trong lugt Ki€m tra, lam doc 1ap dén khi két thuc; sau d6 mdéi xem 16i gidi hodc nhan trg giup.

Khi cén M3 phéan nao? Sau dé lam gi?
Vuéng dao ham, ddu hoic | On nén (trang 19) Nhiém vu viia ding
diéu kién cta bién
Chua 6 sai 6 dau Stra 16i (trang 20) Diém dung da goi hd trg
Gitt bdng ching, hen kiém | Nhat ki (trang 25) Muc dang hoc
lai
ba ty'lam va can d6i chi€u | Loi gidi (md trén trang hoc bé tuong ting
liéu)
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Khi ndo hodn tat lugt chinh?

Dai chiéu sdu muc tiéu v6i bang bing chiing sau Kiém tra (trang 15). Muc tiéu c6 16i thiét yéu hodc
thiéu giai thich van ghi chua xdc nhén, du nhiéu dap s6 khac dung. Bai lam c6 trg giup gitp em hoc;
muon xac nhan ty lam cadn mot nhiém vu phtt hgp chua xem d€ hoac 16i gidi. Khi dd bing chiing
cho lugt chinh, ghi ngay hoan tit va hen ba lugt On lai. Chi ghi kha nidng duy tri khi c6 két qua thuc
sau khodng tré.

Bai hoc

Cau hoi dan duong

Lam thé nao chuyén mot tinh huéng thanh ham sé trén dung tap dugc phép, dung dao ham dé
trd 101 cAu hoi dit ra, r6i kiém tra két ludn trong béi canh?

Hay tht noi bing 16i: diéu gi dudc thay ddi, di€u gi phdi giti va dai lugng nao can t6t nhat. Mo
hinh chi dung dugc trong nhiing diéu kién nhat dinh.

Khai dong

Tu lam ba nhiém vu ngin d€ chon phan cin hoc. Chua cin gidi bai t6i uu hoan chinh.

Nhiém vu 01 — Can téi da dai lugng ndo?

Ban x sdn phdm, doanh thu R(x) va téng chi phi C(x) cung tinh bdng nghin déng. Mudn 1gi nhuin
16n nhét thi cin t6i uu bi€u thiic ndo? Néu G(x) 1a chi phi trung binh mot sdn phidm, quan hé gitia
G(x)va C(x)la gi khi x > 0?

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 02 — Tinh dudc nhung cé lam dudc khong?

Cét bon hinh vuéng canh x cm 6 bon goc tdim bia vuéng canh 24 cm ro6i gdp thanh hop khong nap.
Mot ban nhan cd x = 0 va x = 12 vi biéu thic x(24 — 2x)? van tinh dugc. Em c6 dong y khong? Viét
diéu kién dé c6 hop véi ba kich thuéc duong.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 03 — M6t phuong trinh da dia chua?

Mot ban gidi F'(x) = 0 dudc x = 5 r6i két luan “chon x = 5 1a t6t nhat”. Em can bi€t thém nhiing gi?
Néu diéu kién ctia bién, dai lugng can téi uu va cdn cud so sanh véi cdc phucong an khac.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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DPiém dirng 01 — Chon ché cén lam rd

Vudéng Nhiém vu 01: doc muc 1.1 (trang 4), lam Nhiém vu 05. Vuéng Nhiém vu 02: doc muc 2.1
(trang 6), lam Nhiém vu 06. Vuéng Nhiém vu 03: doc muc 3 (trang 9), 1am Nhiém vu 08. Pung Khdi
dong chi xac nhan thao tdic md dau. Néu cau dudc chi dinh da xem rdi, dung dé hoc ti€p nhung
khong ghi 12 bing chiing mdi.

1. Pai lugng dang xét va téc do6 thay doi

1.1. Poc tén va dan vi trudc khi chon cong thirc
Ggi méG 01 — Ban nhiéu hon c6 chic 1ii nhiéu hon?

Thit tra 18i trude khi doc ti€p. Mot phudng an c6 doanh thu 16n hon nhung téng chi phi cting 16n
hon. Hai nhin xét 4y da du chon phuong 4n c6 1gi nhuén 16n hon chua?

Chua dt. Can so sanh phan doanh thu con lai sau khi trit tong chi phi:

P(x) = R(x) — C(x).
Néu G(x) 1a chi phi trung binh mot sdn phdm va x > 0, thi

G(x) = @, C(x) = xG(x).

Néu x do bang nghin sadn phidm thi x = 2 nghia 1a 2000 sin phdm. Khong thay s6 sin phdm thuc
vao cong thic truée khi kiém don vi ctia bién.

Nguon d6i chiéu vé doanh thu, chi phi va Igi nhudn: Sach gido khoa Toan 12, tap mot, bo Két ndi tri thuc véi
cudc séng, Bai 5, trang 38-40. Chi phi trung binh dan lai goi Gi tri 16n nhit va gia tri nhé nhit, muc 5.1.
1.2. Thay dé&i trén mot khodng va tai mot thdi diém

Gdi mé 02 — Cung noi vé chuyén dong nhung khac cau héi

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

“Trong mot gidy viia qua, do cao ting trung binh bao nhiéu mét moéi gidy?” va “Pung luc nay, vat
dang di 1én nhanh bao nhiéu?” cé phai luon cho cting mét s6 khong?

Cau thu nhit xét mot khodng, cAu tht hai xét mot thoi diém. V6i a < b, téc do thay d6i trung binh
cua f trén [a; b] 12

f(b) - f(a)
b—a -

Néu f c6 dao ham tai a, t6c d6 thay d6i tic thdgi 1a

fla+h) - f(a)
: :

f'(@) = lim

bon vi dao ham 1a don vi dai lugng chia cho don vi bién. Néu s(t) 1a toa do theo mét, ¢ theo gidy, thi
van téc v(t) = §'(t) c6 don vi m/s; gia téc a(t) = v'(t) = s"(t) c6 don vi m/s?. Van t6c c6 ddu theo
chiéu chon; téc d6 chuyén dong 1a |u(t)|, khong c6 “toc do Am”,
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Nguon doi chiu: Chuong trinh gido duc phé thong mon Toan 2018, trang 95-96; Sach gido khoa Toan 12, tip
mot, bo K&t ndi tri thiic véi cude séng, Bai 5, trang 33-34.

Vi du 01 — Cao nhat va di 1én nhanh nhat

Cho h(t) = 20t — 5t> mét v6i 0 < t < 4 gidy. T6c do thay d6i trung binh trén [0;1] 1a h-hO) _ 45
m/s. Van toc v(t) = 20 — 10t, nén v(1) = 10 m/s. Hai s6 khac nhau vi trd 16i hai cau héi khac nhau.

Vén toc duong trude t = 2, bang 0 tai t = 2, 4m sau ¢t = 2 trong khodng thdi gian dang xét. o cao
tdng roi gidm, dat 16n nhat A(2) = 20 m. Van tdc 16n nhat lai 12 v(0) = 20 m/s; tai diém cao nhit, van
téc biing 0. Gia t6c khong d6i bing —10 m/s?.

Nhiém vu 04 — Dai lugng va thgi diém
Cho toa do s(t) = t> + 2t mét, 0 < t < 3 gidy. Tinh van téc trung binh trén [0; 2], van t6c va gia téc tai
t = 2. Vi sao khong thé 1dy s(2) lam van tdc tai thoi diém do?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

1.3. Chi phi bién va murc tdng chinh xdc

Ggi mé 03 — Thém mdt san phaim

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Biét C’(50) da du biét chinh xac C(51) — C(50) chua?

DPao ham mo ta t6c do thay d6i ttic thoi cia mo hinh lién tuc. Chi phi bién tai muc san lugng x 1a
C’(x). Khi dung dé udc lugng chi phi thém mot sén phdm, thudng viét

C(x+1)—C(x)~ C'(x).
DPay khong phai dang thtic dung v6i moi ham. Néu cidn mic ting chinh xdc, tinh hiéu hai gia tri. Do
chinh x4c ctia x4p xi cAn dugc ki€m khi tinh huéng doi hoi.

Ngubn ddi chiéu: Sach gido khoa Toan 12, tdp mot, bd KEt noi tri thiic véi cudc song, Bai 5, trang 34-35 va bai
1.27, trang 41.

Vi du 02 — Gan nhau nhung khéng bing nhau

Cho C(x) = 0,02x? + 4x + 100 nghin dong, x 12 s6 sdn phdm; dung mo hinh bién thuc d€ tinh dao
ham. Ta ¢6 C’'(x) = 0,04x + 4, nén C’(50) = 6 nghin d6ng/sdn pham. Mit khac,

C(51) — C(50) = 0,02(51% — 50%) + 4 = 6,02

nghin dong. X4p xi thap hon mtc tang chinh xac 0,02 nghin dong.
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Nhiém vu 05 — Don vi quyét dinh cach thay sé

T6ng chi phi C(x) = 2x? + 30x + 100 triéu dong, trong d6 x do bdng nghin sdn phdm. Viét chi phi
trung binh theo triéu dong trén mot nghin san phdm; tinh chi phi trung binh mot san phdm khi sdn
xudt 2 000 sdn phdm. Vi sao khong thay x = 2 000?

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

2. Tu tinh huéng dén ham mdt bién

2.1. Chon bién, dung réng budc va giir diing diéu kién clia bién
Ggi mé 04 — Mot thay d6i kéo theo nhiing thay d6i nao?
Th trd 16i trude khi doc tiép.

Nhin hinh dudi. Khi ting canh phin cit, chiéu cao hop ting. Hai kich thudc day c6 gitt nguyén
khong? Chi t6i da chiéu cao c6 1am thé tich 16n nhat khong?

Cat bon goc

30cm | ! Day i

30 cm
Nét dut: dudng gip

Gap thanh hdp khong nip

30 — 2x 0—2x

Hinh 01 — Cung mot bién quyét dinh phan cit, chi€u cao va hai kich thudc day. Phoi cdnh khong
dung @€ do do dai.
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Tang phan cit lam hop cao hon nhung day nho di. V6i tdm bia vudng canh 30 cm, chon x cm 1a
canh hinh vuong cit  m6i goc. Chiéu cao hop 1a x, canh day 1a 30 — 2x. Diéu kién vatli la x > 0 va
30—2x > 0, tlic 0 < x < 15.

V(x) = x(30 — 2x)?, 0<x<15.
ba thtc tinh dugc véi moi s6 thuc, nhung moé hinh hép chi nhan (0; 15). Hai dau mut cho hinh suy
bién, khong phai hop co ba kich thuéc duong.
Vi du 03 — D3i bién nhung giit cung tinh hudng
Co thé chon a cm 1a canh day. Canh cit bing 3oT—a, diéukién 0 < a < 30 va

5,30—a

V(a)=a 5

Hai bi€u thuic khac nhau vi bién biéu thi dai lugng khac nhau. Quan hé a = 30 — 2x chuyén mdi
phuong 4n hgp 1€ tif cach chon nay sang cach chon kia. Khong so truc tiép s6 do a véi x dé két luan
hai m6 hinh mau thuln.

Nguoén ddi chi€u vé quy trinh chon bién va di€u kién ctia bién: Sach gido khoa Todn 12, tap mot, bo Két ndi tri
thuc v6i cudc sdng, Bai 5, trang 36-37; mo hinh cét hop tai Bai 2, trang 17. DT kién trong vi du do ZO Math
bién soan.

Nhiém vu 06 — Tam bia khéng con vudng

T4m bia ch@t nhit co kich thudc 24 cm va 18 cm. C4t moi goc mot hinh vudng canh x cm rdi gip
thanh hop khong ndp. Lap ham thé tich va diéu kién cta x, chua can t6i uu. Vi sao phai xét diéu
kién tir cd hai kich thu6c tAm bia?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

2.2. Tu gid bdn véa sé lugng dén Igi nhudn
Ggi mé 05 — D kién hay gia thiét thém?
Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Chi bi€t mot 1an gidm gid 1am s6 ngudi mua tang, em c6 dugc két luan moi 1an gidm sau déu ting
cung mdt s6 ngusi mua khong?

Khoéng. Quan hé iy chi dung dugc khi dé cung cap hodc chdp nhan moé hinh nhu vay trong mot
khodng xac dinh. Can no6i ré quan hé gid-lugng nao dang dugc gid dinh.
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= ~

Gia ban

B I I p

S6 lugng vé chi minh hoa boi cdnh

Hinh 02 — Gia ban, s6 lugng du kién va chi phi la cac dai lugng khac nhau; hinh khong cung cip di
liéu doanh s6.

Vi du 04 — Tu 1ap ham 1¢gi nhuin

Mot quiy du kién ban 100 sin phdm/ngay & gia 50 nghin dong/sdn phdm. Trong pham vi gidm
gia khong qua 20 nghin dong, mo hinh gid dinh méi 14n gidm 1 nghin dong sé ban thém 5 sidn
phdm/ngay. Chi phi mdi sdn phdm 14 10 nghin d6ng; chi phi ¢§ dinh 400 nghin dong/ngay. Gia chi
dugc gidm theo cac muc nguyén nghin dong.

Chon k 1a s6 1an gidm 1 nghin dong. Khi dé

k €{0;1;...;20}, p(k)=50-k, q(k)=100+ 5k.

Doanh thu va téng chi phi theo nghin déng/ngay la

R(k) = (50 — k)(100 + 5k),  C(k) = 10(100 + 5k) + 400.

Do do

P(k) = (40 — k)(100 + 5k) — 400 = 3600 + 100k — 5k>.

Xét ham cting cong thuc véi bién thuc trén [0; 20]: P'(k) = 100 — 10k. Ham ting dén k = 10, roi
gidm. Vi 10 cting 12 mdt lua chon nguyén dugc phép, 1gi nhuan 16n nhat 1a 4100 nghin dong/ngay,
tai gia 40 nghin dong/sadn phdm va s6 lugng du kién 150 san pham/ngay.

Khong chi bao “k = 10”: ngudi thuc hién can gia ban va 1gi nhuén. Két luan phu thudc quan hé
gia-lugng da gid dinh, khong chiing minh khach hang that mua dung so lugng ay.

Ngudn d6i chiéu: Sach gido khoa Toan 12, tAp mdt, bd Két ndi tri thiic véi cude séng, Bai 5, trang 38-40. SO liéu
va gi6i han lya chon do ZO Math bién soan.
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Nhiém vu 07 — Céng sudt thém mdt réng budc
Gilt m6 hinh Vi du 04 nhung quiy chi cung tng t6i da 130 sin phdm/ngay. Xac dinh lai tap gia tri
dugc phép ctia k va gia ban cho 1¢i nhuan 16n nhét. C6 thé git ngay k = 10 khong?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

3. Chiing minh phudng dn t6t nhat

Ggi mé 06 — Tim ung vién khac véi xét du

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Hai bai c6 cung cong thuic nhung tap gia tri dugc phép khac nhau c6 nhat thiét cho cuing phuong an
t6i vu khong? Néu mot ham tién gin mot miic ma khong bao gid nhan mc 4y, co thé goi do 1a gia
tri nhé nhat khong?

Tép gia tri dugc phép ctia bién 1a mdt phan cda bai todn. Pao ham gitp xét bién thién; két luin con
phai kiém bién va su dat dugc. V6i ham lién tuc trén doan déng va chi ¢6 hitu han diém bén trong
ma dao ham bdng 0 hoiic khong ton tai, ta so sdnh gia tri ham tai hai ddu mut va tat ca cac diém bén
trong dy. V6i tap dang xét 13 khodng md hodc khong bi chdn, khong tu dung cach “thé hai dau mat”
nhu v6i doan dong.

Xem phuong phap gia tri 16n nhat, nhé nhat khi can. Hay ty hdi: nhiing gia tri nao cta bién dugc
phép, vi sao da xét du, c6 phuong 4n nao dat gia tri két luan khong?

Nguon d6i chi€u: Sach gido khoa Toan 12, tdp mdt, bo Két noi tri thic voi cudc song, Bai 2, trang 15-19; quy
trinh van dung tai Bai 5, trang 36-37.

Vi du 05 — Hoan tit bai toan chiéc hop
V6i V(x) = x(30 — 2x)? trén (0; 15):

V'(x) = 900 — 240x + 12x% = 12(x — 5)(x — 15).

DPao ham duong trén (0; 5), Am trén (5;15). Vi thé tich tdng réi gidm trén toan khodng gia tri dugc
phép, n6 dat 16n nhat tai x = 5. Hop cao 5 cm, ddy vuong canh 20 cm, thé tich 2000 cm3. Khong cin
nhén cac dau mut suy bién lam phudng an.

Vi du 06 — C6 muic tién t6i nhung khong cé phuong an dat

Cho chi phi trung binh A(x) =2 + % x>1.TacoA(x) = —% < 0,A(x)>2v6imoix >1,va

lim A(x) = 2.

X—>+00
Khong c6 sédn lugng hitu han dugc phép nao cho A(x) = 2, nén khong cé chi phi trung binh nhé
nhit trén [1; +00). Néu thém cong suit x < 6, tap gia tri 1a [1; 6] va chi phi trung binh nhé nhat 1a
A(6) = 4. Hai tap gia tri tao hai bai toan khac nhau. D&i chiéu dién gidi mo hinh trong bai Khao sat
khi can.
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Nhiém vu 08 — Gidi han clia mét két luéin
ChoB(x) =3+ %, X > 2. M6t ban viét “chi phi nhé nhat 1a 3”. Stta két luan. Néu thém x < 9, két
qud thay ddi thé nao?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

4. Khi chi dugc chon nhitng gid tri rdi rac
Ggi méG 07 — Gan nhit theo bién c6 chic tot nhat?
Th tra 16i trudc khi doc tiép.
Nghiém t6i vu lién tuc ndm gitia hai s6 nguyén. Khodng cach t6i nghiém co6 phai dai lugng dang can
toi uu khong?
Khong. Can so gia tri hAm muc tiéu tai phuong an dugc phép. Néu da chiing minh ham gidm roi
tdng va diém ddi chiéu nim gitta hai s6 nguyén lién tiép déu kha thi, hai s6 d6 1a ting vién cho gia tri
nhd nhat trén tap cac gia tri nguyén lién ti€p dang xét. Néu thiéu di€u kién nay hodc c6 rang budc
loai ting vién, phdi xac dinh lai tip so sanh. Khong dung quy tic hai s6 ké cho moi bai toan nguyén.
Vi du 07 — Lam tron cho phuong an kém hon
Chon s6 16 n € {1;2;... ; 6}, téng chi phi 10n? + 61 triéu dong. Chi phi trung binh mot 16 1a

61

F(n) =10n + —.

n

Ham cung coéng thdc véi bién thuc x > 0co F'(x) = 10 — %, gidm dén ,/ % ~ 2,47 r6i ting. So hai
X
ung vién 2 va 3:
101 151 101 151 1

F2)=—, FQ3)=——, ——-—==->0.
) 2 3) 3 2 3 6>

Chon 316 du1 2 gan nghiém lién tuc hon. Bién thién chiing minh cac s6 nguyén con lai khong tot
haon hai ting vién nay.

Ngudn doi chi€u vé diéu kién bién nguyén: goi Gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat, muc 5.1; boi cdnh s6 lugng
va gia thué doi chi€u Sach gido khoa Todn 12, tap mdt, bd Két ndi tri thiic v6i cudc sdng, Bai 5, trang 38-41.
Ham bién thuc 1a cong cu phu, khong bién s6 sdn ph4m nguyén thanh dai lugng lién tuc.

Nhiém vu 09 — Mot ting vién bi loai

Trong Vi du 07, néu chi dugc chon s6 16 chin thi tdp dugc phép 1a gi? Phuong an t6i uu c6 con 1a 3
khong? So sanh du hodc dung bién thién dé gidi thich viéc loai bét.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 10


https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g05/index.html?r1-view=loi-giai#lg-08
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g05/index.html?r1-view=loi-giai#lg-09
https://zomath.vn

ZO Math - Ung dung dao ham trong thuc tién Bdn hoc va bai tép, khong IGi gidi

5. Tra két quad vé tinh huéng

Ggi mé 08 — Pap s6 nao ngudi héi can?

Th trd 16i trude khi doc tiép.

Trong bai hop, “dap s6 5” va “thé€ tich 16n nhit 2000 cm?, khi cit canh 5 cm, tao day canh 20 cm va
chiéu cao 5 cm” khéac nhau & diéu gi?

Cau sau cho phép thuc hién va kiém phuong dn. Két luan cin dai lugng dudc héi, phuong an, don vi
va di€u kién ap dung. Thé lai vao rang budc ban dau. Néu mo hinh bd qua mdt yéu to, noéi ré6 pham
vi thay vi bién két qué todn thanh cam két thuc té.

Vi du 08 — D3i gia thiét phai xét lai mé hinh

K&t qua chiéc hop b qua do day va mép dan. Néu thiét ké can mép dan, khong git ngay cong thiic
x(30 — 2x)? khi kich thudc day da d6i. Phai xac dinh lai thi€t ké va rang buoc r6i méi t6i uu. Két qué
clt dang cho mo hinh cti nhung chua chitng minh phuong 4n mdi.

Nhiém vu 10 — Tra vé dung kich thuéc

Mot khu dat chit nhit tua tudng, chi rao ba canh bing 30 m hang rao. Chon x 1a canh vuong goéc
tudng; mot 16i gidi da chiing minh x = 7,5 cho dién tich 16n nhat 112,5 m2. Viét két luan ddy da va
kiém canh con lai. Néu rao ca canh sat tudng, co6 gitt ngay két luan cti khong?

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Khép lai bai hoc

Tu gidi thich vi sao chon ham nay, tap gia tri nay va cac ing vién nay; két luin c6 nghia gi trong tinh
huéng. Lam dung ngay sau vi du chua chiing minh em tu chon dugc phuong phap trong boi canh
mdGi. Dung Luyén tap hodc bit ddu Kiém tra khi thay phu hgp.
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Luyén tap

Ty lam trudc khi xem 16i gidi. C6 thé dung hd trg theo nhu ciu; ghi phan dugc gitup dé khong 14n véi
phan tu 1am. Khong lay dap so dung thay gidi thich di€u kién cta bién va su toi uu.

Chdng Trong tam luyén tap Nhiém vu va Diém dirng

Lap mo6 hinh Bién, rang budc, ham muc tiéu Nhiém vu 11 (trang 12)-12
(trang 13); Piém ding 02
(trang 13)

bai lugng va dao ham Chi phi trung binh; van t6c, gia toc Nhiém vu 13 (trang 13)-14
(trang 13); Piém dung 03
(trang 13)

Ki€m phuong an biéu kién nguyén, su dat dugc, giéi han = Nhiém vu 15 (trang 14)-16
(trang 14); Piém dung 04
(trang 14)

Chdng 1 — Lap mé hinh tir tinh huéng

Nhiém vu 11 — Khu tréng cdy sat tudng

Dung 48 m hang rao cho ba canh khu dat hinh ch@ nhat; canh thi tu dya vao tudng dua dai, khong
can rao. Bo qua bé day hang rao. Chon kich thudc dé€ dién tich 16n nhét. Tu chon bién, 1ap diéu kién
cda bién, hAm muc tiéu, chiing minh r6i kiém téng chiéu dai hang rao.

Tudng — khong rao canh nay

Hinh 03 — Canbh sat tudng khong dung hang rao. Phéi cdnh khong thé hién ti 1é ctia phuong an t6i
uu.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)
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Nhiém vu 12 — Gid bdn thay déi theo néc

O gia 40 nghin déng/san pham, du kién ban 80 san phdm/ngay. Mbi 1an giam 2 nghin déng, s6
ban du kién tdng 10 sdn phdm/ngay. M6 hinh 4p dung t6i da 8 1an gidm. Chi phi bién déi 12 nghin
doéng/san pham; chi phi c6 dinh 240 nghin déng/ngay. S6 1an gidm nguyén. Tim gia ban cho 1gi
nhuén 16n nhAt, néu s6 lugng va 1gi nhuén tuong ing.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Diém dirng 02 — Kiém mé hinh trudc ddp so

Nhiém vu 11: kiém quan hé ba canh, diéu kién cac kich thuGc duong, bién thién va kich thuée trd
vé. Nhiém vu 12: kiém budc gia, lugng, téng chi phi, diéu kién bi€n nhan gia tri nguyén va don vi.
Sai quan hé hoic di€u kién ctia bién: xem muc 2 (trang 6), dung phin m6 hinh ctia Nhiém vu 24
(trang 22) néu chua xem dé€ hodc 16i gidi. Sai phudng phap t6i vu: muc 3 (trang 9). Sai nguyén: Nhiém
vu 25 (trang 22). Cau hinh hoc khong x4ac nhan riéng 16i 1ap quan hé gid-lugng; néu thiéu cau phu
hgp chua xem dé hodc 16i gidi, ghi chua xac nhan. Sau ho trg trd vé day, kiém cac tiéu chi con thiéu.

Chang 2 — Dai lugng va dao ham
Nhiém vu 13 — Téng chi phi va chi phi trung binh

San lugng thuc x € [10;40] tdn/ngay c6 tong chi phi C(x) = %xz + 8x + 200 triéu dong/ngay. Tim
sdn lugng cho chi phi trung binh mot tdn nhé nhat. Néu don vi ctia ham dang t6i vu va vi sao khong
t6i thi€u hda ngay C(x).

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 14 — Toa dd, vén téc, gia téc

Cho s(t) = £3 — 3t + 4t mét trén 0 < t < 3 gidy. Tinh van t6c trung binh trén [1;2], vAn téc va gia téc
tai t = 2. Toa d6 c6 gidm trong khodng dang xét khong? Gidi thich bing dao ham, khong chi thi vai
thai diém.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

DPiém dirng 03 — Gidi thich y nghia

Nhiém vu 13 can dung dai lugng, don vi; Nhiém vu 14 can phan biét trung binh/ttc thdi va giai
thich diu trén ca khodng thoi gian dang xét. Sai dai lugng: trd lai muc 1.1 (trang 4). Sai y nghia dao
ham: muc 1.2 (trang 4), r6i phan dao ham cta Nhiém vu 24 (trang 22) néu chua xem dé hodc 10i gidi.
Cau chi phi khong xdc nhan ddy du riéng chuyén dong; gitt ghi chu d6 va xin cAu méi dang noi dung
khi cin. Khong 1am tru6e cau On lai dé 14p phan thiéu.
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Chang 3 — Phucng an va gigi han

Nhiém vu 15 — Chi phi trén mét 16
Chon n € {1;2; ...; 8} 16, tdng chi phi 8n? + 50 triéu dong. Tim s6 16 cho chi phi trung binh mot 16
nhd nhét. Gidi thich da xét da ting vién, tra 16i bing s6 16 va chi phi trung binh.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 16 — Thém céng sudt thi két luan déi

Chi phi trung binh A(x) = 4 + 2 trieu dong/tan, x > 2 tdn/ngay. Bao cdo viét “tang mai san lugng
X

dé dat chi phi thap nhit 4 triéu dong/tdn”. Chi ra phan sai. Khi cong sudt 1a 8 tdn/ngdy, tim phuong

an t6i vu va gidi han cda két luan.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Diém dirng 04 — Xét dli va cé diém dat

Nhiém vu 15 sai: xem muc 4 (trang 10), dung y nguyén ctia Nhiém vu 25 (trang 22). Nhiém vu 16 sai:
xem muc 3 (trang 9), dung y su dat dugc ctia Nhiém vu 25. Chi dung y chua xem dé hodc 15i gidi va
dung 16i. Néu da doc cd 15i giai, cac y d6 khong con dung dé kiém tra viéc ty lam 14n dau. Hét cau
phu hgp: ghi chua xac nhan, nhd gido vién giao cau khac; khong déi tén cau cii thanh bai mdi.
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Kiém tra

DPugc bit ddu khi da chudn bi ho#c du tu tin, ké ca chua c6 bai Luyén tap. Danh khodng 75 phut
cho mét lugt lién tuc, tu luc, khong chia dgt. Py 1a thdi lugng dé xuit cia goi, khong phai cdu
hinh dé thi quéc gia. C6 thé dung may tinh d€ tinh todn; van trinh bay quan hé, diéu kién cta bién
va cin cu toi vu. Két thuc lugt, gitt bai ban dau trude khi tra hodc nhén trg giap. Dung tiéu chi theo
muc tiéu, khong dung téng diém che phan thiéu.

Nhiém vu 17 — Hop tir tdm bia chir nhat

T4m bia 32 cm va 20 cm. Cit mbi goc hinh vuong canh x cm, gdp thanh hop khéng nép, bo qua do
day va mép dan. Tim cich cét cho thé tich 16n nhit. Ldp mé hinh, chiing minh va néu da ba kich
thuéc hop.

Nhiém vu 18 — Poc bdo cdo chi phi

Téng chi phi C(x) = %xz + 5x + 80 nghin dong, x 12 s6 sén phdm; m6 hinh bién thuc dung dé tinh
dao ham.

1. Tinh chi phi trung binh mdt sdn phdm tai x = 20 va chi phi bién tai mtic 4y, ghi don vi.
2. Tinh chinh x4c chi phi tdng khi sdn lugng ti 20 1én 21, so vdi chi phi bién.
3. Stra ciu “C’(20) 1a téng chi phi khi 1am 20 sdn phdm”.

Nhiém vu 19 — Gid bdn va gidi han cung ing

O gia 60 nghin déng/san pham, du kién ban 60 san pham/ngay. Trong pham vi khong qua 12 lan
gidm, moi 14n gidm 2 nghin déng 1am s6 lugng du kién ting 5 sdn phdm/ngay. Chi phi mbi sén phim
20 nghin dong, chi phi c6 dinh 300 nghin dong/ngay. S6 1an gidm nguyén; ctta hang chi dap ung t6i
da 75 sdn phdm/ngay. Chon gid ban, s6 lugng va 1¢i nhuén t6i vu theo mo hinh. Gidi thich tac dong
cta gidi han cung ting.

Nhiém vu 20 — Hai cdch hiéu nhé nhét

1. Chon n € {1;2;...;7}16; chi phi trung binh F(n) = 6n + 2 triéu dong/16. Tim lya chon t6i uu,
chiing minh xét da. !

2. Mo hinh khéc: B(x) = 3 + L triéu dong/tan, x > 1 tdn/ngay, chua gisi han cong suat. Co chi
phi trung binh nhé nhat kh)(i)ng? Néu diéu chua thé két luan vé thuc t€ tit mo hinh nay.

Diém dirng 05 — Sau khi két thuc lugt Kiém tra

Ghi ngay, muic hé trg, giti bai gc roi d6i chiéu tiing bai: Xem 15i gidi (m4 trén trang hoc liéu) cia
Nhiém vu 17; Xem 16i gidi (md trén trang hoc li¢u) cia Nhiém vu 18; Xem 18i gidi (md trén trang hoc
liéu) ctia Nhiém vu 19; Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu) ctia Nhiém vu 20.

Muc tiéu can kiém Bai lam cdn déi chiéu Biéu hién can cé

bai lugng, don vi Nhiém vy 18 (trang 15),19 Khong 14n t6ng/trung binh/bién/Igi
(trang 15) nhuin; don vi dung

Y nghia dao ham Nhiém vu 18 (trang 15).2-3 Phén biét xdp xi v6i muc ting chinh xac
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Muc tiéu cén kiém
Lap mo hinh, diéu

kién

Chdng minh t6i uu

Lua chon rdi rac

K&t luan

Néu con vudng:

Bdi lam cén dai chiéu
Nhiém vu 17 (trang 15),19
(trang 15)

Nhiém vu 17 (trang 15),19
(trang 15),20 (trang 15).2
Nhiém vu 19 (trang 15),20
(trang 15).1

Nhiém vu 17 (trang 15),19
(trang 15),20 (trang 15).2

Bdn hoc va bai tép, khong IGi gidi

Biéu hién can cé

Quan hé, diéu kién, budc gid va cong suit
dung

Xét da, dung bién va sy dat dugc

Tap gia tri nguyén dung, du Ung vién va
so gié tri

bung doi tugng, don vi, rang budc, giéi
han

bai lugng, don vi: Muc 1; Nhiém vu 27.1 hoic 26 theo 16i.
Y nghia dao ham: Muc 1.2-1.3; Nhiém vu 27.1.

+ Lap mo hinh, diéu kién: Muc 2; Nhiém vu 26; 16i riéng gia-lugng cian cdu méi phu hgp.

« Lua chon rdi rac: Muc 4; Nhiém vu 27.2.

Két ludn: Muc 5; Nhiém vu 26-27 theo y.

Chting minh t6i vu: Muc 3; Nhiém vu 26; khong dat dugc can cau riéng phu hgp.

Lugt nay khong truc ti€p kiém van téc va gia téc. Cin biing ching ty [am Nhiém vu 14 khi chua

¢6 trg giup; néu da xem dé hoidc 15i gidi, ghi phan chuyén dong chua xac nhan va xin cau méi. Nhiém

vu 23 danh cho On lai, khong kéo 1én 1am trudc. Bai stta chi xdc nhan phan da kiém, khong thay

mot lugt Kiém tra doc 1ap mdi. Pt bing ching lugt chinh thi ghi ngay va hen cac lugt sau.

On thi Todn THPT 2027

zomath.vn


https://zomath.vn

ZO Math - Ung dung dao ham trong thuc tién Bdn hoc va bai tép, khong IGi gidi

On lai
Hen tif ngay hoan tat lugt chinh: sau khodng 2-3 ngay, 7 ngay, 3-4 tuin. Ghi ngay hen va ngay

thuc 1am, khodng tré thuc néu ddi lich. Pay 1a cach t6 chic cia khoa, khong phdi cam két hiéu qua
cho moi ngudi. Khong doc trude dé lugt sau d€ 1am du bai lugt trude.

Théi diém 6n Nhiém vu cén tulam Piém dirng

Sau khodng 2-3 ngay Nhiém vu 21 — B€ day vuong khong nip Diém dung 06 (trang 18)
(trang 17)

Sau khodng 7 ngay Nhiém vu 22 — Gi4 thué chd ban hang Diém dung 07 (trang 18)
(trang 18)

Sau khoadng 3-4 tuan Nhiém vu 23 — Lén cao va di 1én nhanh Diém dung 08 (trang 18)
(trang 18)

Lugt 1 — Giir thé tich, giam vat liéu

Nhiém vu 21 — BE ddy vudng khdng ndp

Bé& khong nip, ddy vuong, thé tich 32 dm3. B6 qua do day, hao hut; day va thanh cung gia vat lieu
trén don vi dién tich. Tim kich thu6c dung it vt liéu nhit. Néu day dat hon thanh thi cé git ngay
ham muc tiéu ctt khong?

Khong cé nédp

Hinh 04 — VAt liéu gom mot ddy va bon thanh.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 17


https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g05/index.html?r1-view=loi-giai#lg-21
https://zomath.vn

ZO Math - Ung dung dao ham trong thuc tién Bdn hoc va bai tép, khong IGi gidi

Diém dirng 06 — Sau khodng tré thir nhat

Kiém quan hé thé tich, dién tich, diéu kién cta bién, t6i vu va gia thiét gia vat liéu. Sai: xem muc
2-3-5 theo buéc; dung Nhiém vu 28 (trang 24) néu dung phan cin xac nhan va chua xem dé hodc 16i
gidi. Bai nay khong do riéng cong thitic dién tich bé; 16i § phan dy can cau hinh hoc khac. Pung mot
bai khong x4c nhan moi muc tiéu.

Lugt 2 — T6i wu cé thé & bién

Nhiém vu 22 — Gid thué ché ban hang

C6 12 chd cho thug; gia 100 nghin dong/chd/ngay thi thué hét. Méi 1an ting 5 nghin déng lam gidm
dung mot chd dudc thué theo mo hinh. Cho phép k € {0;1;...; 11} 1an ting. Mdi chd dugc thué c
chi phi 20 nghin dong/ngay; chi phi c6 dinh 100 nghin dong/ngay. Tim Igi nhudn 16n nhat, gidi thich
vi sao van tim dudc phucng an t6i uu khi khong c6 gia tri dudc phép nao l1am dao ham bing 0.

Xem 16i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Piém dirng 07 — Khong ép diing thao tdc quen

Kiém tap gia tri, ham 1gi nhuan, ddu dao ham, gia thué va sg cho trd vé. Sai m6 hinh/bién: xem muc
2-3, dung Nhiém vu 28 (trang 24) néu chua dung. Pa xem dé hodc 16i gidi thi ghi can cAu mdi. Lugt
nay khong kiém tdc do thay ddi hay moi bai toan trén khodng md.

Lugt 3 — Pai ludng va toc dd thay d6i

Nhiém vu 23 — Lén cao va di lén nhanh

Cho h(t) = 12t — t> mét, 0 < t < 12 gidy. Tinh t6c d6 thay ddi trung binh trén [2; 4], van t6c va gia téc
tai t = 4, thoi diém do cao 16n nhét. Co thé ndi vat di 1én nhanh nhait & thdi diém cao nhit khong?
Hiéu di 1én nhanh bing van tdc theo chiéu di 1én.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Piém dirng 08 — Ghi ding diéu da duy tri

Tach trung binh, van tdc ttic thoi, gia téc va do cao 16n nhat. Néu con 1an, xem muc 1.2, dung Nhiém
vu 29.1 (trang 24) néu chua xem dé hoic 16i gidi. Lugt nay chi kiém mot s6 bi€u hién vé y nghia dao
ham; két qué chua cho biét em duy tri dugc tit cd muc tiéu ctia goi sau khodng tré. Ghi bing chiing
thuc, phan chua kiém va quyét dinh tiép theo.
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On nén
Chon dung thao tac dang vudng; khong can hoc tit ca trudc khi trd lai bai. Nguon chung dudi day co

gidi thich va cau tu kiém. Hoan thanh mot cAu nén chua xac nhan dugc cd muc tiéu 1ap mé hinh
ctia géi nay.

Khi em vudng Nguén va viéc lam sau dé

Piéu kién cia biéu thic Tap x4c dinh. Ty kiém sau d6: Nhiém vu 06
néu chua xem dé hojc 16i gidi. Tré lai: Muc
2 hodc bai da dung.

Tinh dao ham Pao ham co ban. Ty ki€m sau d6: Nhiém

vu 04 néu chua xem dé hoic 15i gidi. Tré lai:
Muc 1 hodc bai dang lam.

Poc ddu dé két luan bién thién D4u va bang bién thién. Ty ki€ém sau do:
Gidi thich ddu trong Nhiém vu 13. Tré lai:
Muc 3.

Pai lugng, téng va trung binh Mo hinh va don vi. Ty kiém sau d6: Nhiém

vu 05 néu chua xem dé hoic 15i gidi. Tré lai:
Muc 1.1 hodc 2.2.

Chon gia tri nguyén Rang budc nguyén. Tu kiém sau d6: Nhiém
vu 09 néu chua xem dé hoic 15i gidi. Tré lai:
Muc 4.

Gidi han va su dat dugc budng tiém can — Bai hoc va Gi4 tri 16n

nhét va gid tri nhé nhit — Bai hoc. Ty kiém
sau d6: Nhiém vu 08 néu chua xem dé hoic
16i gidi. Tré lai: Muc 3.

Céc dich nay 1a ngudn da co; phan nhiém vu § goi nay ki€ém viéc van dung sau khi doc. Néu da xem
cau hodc 10i giai, ghi rd va dung tuyén Stra 16i thich hgp; khong gid mot cau cii thanh cAu méi.
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Sta 10i

Giti bai ban dau. Chi ra budc dau tién chua cé cin cd; gitt phan dung, gidi thich va sta budc dy. Sau
do ty lam nhiém vu phut hgp chua xem dé hoic 16i gidi trudc d6. Néu gido vién da dung ciu nay

A

trén 16p, n6 khong con 1a cau xac nhidn mdi ctia em. Hét cAu pht hgp thi ghi “chua xac nhan” va xin

cau khac; khong 14y cau On lai ctia lugt sau dé 14p thiéu.

Nut thdt nhan thic va cdch thdo gé

Céc biéu hién sau gidp em tu nhan ra chd cin lam rd, khong dung d€ gan nhin ning luc hay danh
de.

Nut thdt nhan | Biéu hién dé nhdm | Cau hdi va cdch thdo gd Tu kiém tra

thuc

Chon dai Ldy doanh thu thay | “Dé€ hoi gi, don vi gi?” Viét tén Sau Luyén tap: Nhiém

lugng 1gi nhuén; téng thay | trudc cong thic; xem 1.1 (trang 4) | vu 24.2 (trang 22); Sau
trung binh Kiém tra: Nhiém vu

27.1 (trang 23); Sau On
lai: Nhiém vu 28.1

(trang 24) vé 1gi nhuén.
Khong thay cacy cho
nhau néu khéc 16i.
Pon vi cia Thay s6 sdn phdm “Mot don vi bién 1a bao nhiéu?” Nhiém vu 05 (trang 6)
bién vao bién nghin sdn | DEi don vi trude khi thé; xem 1.1 | kiém tryc ti€p quy mo
phidm (trang 4) nghin sdn phdm. Néu

da xem dé hodc 15i gidi,
cac bai stta khong du
thay thé riéng 16i quy
mo: cAn cAu mai.

Trung Dung dao ham cho = “Trén khodng hay tai thdi diém?” | Sau Luyén tp: Nhiém
binh/tdc thai muc tang chinh xdc | Xem 1.2 (trang 4) vu 24.2 (trang 22); Sau
trén khodng Kiém tra: Nhiém vu

27.1 (trang 23); Sau On
lai: Nhiém vu 29.1

(trang 24).
bai lugng va Liy do caolam vAn | “Pang doc gia tri hay t6c do thay Nhiém vu 14 (trang 13)
toc do toc; 1an van toc/gia | d6i?” Xem 1.2 (trang 4) néu chua gip; Sau On
toc lai Nhiém vu 29.1

(trang 24). Cau chi phi
khong xac nhan tron
phan chuyén dong.

Chi phi bién Viét dao ham bdng | “Chinh x4c hay xdp xi?” Tinh ca Sau Luyén tap Nhiém
hiéu hitu han hai d€ déi chiéu; xem 1.3 (trang 5) | vu 24.2 (trang 22); Sau
Kiém tra Nhiém vu
27.1 (trang 23). Sau On
lai néu da xem hét dé
hodc 16i giai, cAn cau
mdi dang chi phi.

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 20


https://zomath.vn

ZO Math - Ung dung dao ham trong thuc tién

Nt thdt nhan
thiuc

bai lugng phu
thudc

Tap xac dinh
cua biéu thiic
va céc gia tri
thuc hién dugc

Quan hé chua
c6 cdn cu

Ung vién va t6i
uu toan tap
dang xét

Mic tién tGi va
muc dat

Nghiém lién
tuc va chon
nguyén

bap s6 va két
luan

Biéu hién dé nhdm

Téng chiéu cao
nhung git nguyén
day

Nhan kich thuéc
khong ducng hodc
VUGt cong suit

Ty gid dinh
gia-lugng luon
tuyén tinh

Gidi dao ham béing
khoéng roi diing

Goi gidi han 1a gia
tri nhé nhat

Lam tron thay so gia
tri

B4o bién phy, quén
don vi, ngoai suy

Céu héiva cach thdo gé

“Piéu gi budc ddi theo?” Dung
rang budc; xem 2.1 (trang 6)

“Tinh dudc nhung lam dudc
khong?” Xem 2.1 (trang 6), 2.2
(trang 7)

“D kién nao cho phép viét?” Chi
dung quan hé dugc cho; xem 2.2
(trang 7)

“Pad loai moi phuong an khéc
chua?” Xem 3 (trang 9)

“C6 diém dugc phép nao dat dung
muic d6?” Xem 3 (trang 9)

“Pang t6i vu khodng cach hay ham
muc tiéu?” Xem 4 (trang 10)

“Ngudi héi can thyc hién gi?” Thé
lai rang budc; xem 5 (trang 11)

Bdn hoc va bai tép, khong IGi gidi

Tukiém tra

Sau Luyén tap Nhiém
vu 24.1 (trang 22); Sau
Kiém tra Nhiém vu 26
(trang 22); 16i riéng cit
hop can ciu cit hop
md&i néu Nhiém vu 06
(trang 7) da xem dé
hodc 16i gidi.

Sau Luyén tap Nhiém
vu 24.1 (trang 22); Sau
Ki€m tra Nhiém vu 26
(trang 22); Sau On lai
Nhiém vu 28.1

(trang 24).

Sau On lai Nhiém vu
28.1 (trang 24), gdbm
ciu vé gidi han. Sau
Luyén tap/Kiém can
cau mdi riéng néu 16i
nay chua dugc do.
Sau Luyén tap Nhiém
vu 24.1 (trang 22); Sau
Kiém tra Nhiém vu 26
(trang 22); Sau On lai
Nhiém vu 28.1

(trang 24).

Sau Luyén tap Nhiém
vu 25.2 (trang 22); Sau
On lai Nhiém vu 28.2
(trang 24). Sau Kiém tra
cin ciu phu hgp chua
xem dé hogc 10i gidi,
khong dung trudc
Nhiém vu 28 (trang 24).

Sau Luyén tap Nhiém
vu 25.1 (trang 22); Sau
Kiém tra Nhiém vu
27.2 (trang 23); Sau On
lai Nhiém vu 29.2
(trang 24).

Cac bai Nhiém vu 24
(trang 22)-29 theo nglt
canh; phai doc phan két
ludn, khong chi dap so.

Chon bai theo noi phat hién duéi day; mdi y chi xdc nhan phan biét ma né thuc sy yéu cau.
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Sau Luyén tap

Nhiém vu 24 — Quan hé va muc thay déi
1. Dung 36 m rao ba canh mdt hinh chi nhit tua tudng. Lap mo6 hinh dién tich, di€u kién ctia
bién va tim kich thudc tot nhit. Néu gid thi€t cia hinh.
2. Cho téng chi phi C(x) = %xz + 2x + 60 nghin dong. Tai 10 sdn pham, tinh t6ng chi phi, chi
phi trung binh, chi phi bién va mtc ting chinh xac khi 1am thém mot sin phdm; phan biét
don vi va nghia.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 25 — Nguyén va su dat dugc

1. Chi phi trung binh F(n) = 5n + A triéu dong/16, n € {1;2;...;6}. Tim t6i uu va kiém xem lam
n
tron nghiém lién tuc c6 cho dung khong.
2. ChoA(x) =7+ %, x > 2. Co gia tri nhé nhat khong? Néu gidi han thém x < 8 thi sao?
Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Sau khi tu 1am va déi chiéu, quay vé Diém dung 02 (trang 13), 03 (trang 13) hoic 04 (trang 14) da goi
hé trg. Chi ghi xac nhan cho y dung va tu luc, khong chiing nhén cé ching.

Sau Kiém tra

Nhiém vu 26 — Thém mét vach ngan

Mot khu dat chit nhat dya vao tudng dugc chia thanh hai 6 bing mét hang rao bén trong vudéng goc
tudng. Tong hang rao cho ba canh ngoai va mot vich ngin 1a 60 m; khong rao canh sat tudng. Tim
kich thu6c ngoai cho tdng dién tich 16n nhit. Vi sao khong dung ngay quan hé rao ba canh ctia bai
khong cé vach ngin?
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Tudng — khong rao canh nay

Hinh 05 — Véach ngin 1am thay d6i rang budc, dut hinh ngoai van 1a chit nhat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 27 — Chi phi bién va lua chon nguyén

1. Cho C(x) = ixz + 6x + 40 nghin dong. Tinh chi phi bién tai x = 8, muc ting chinh xac tu 8
1én 9, tdng va trung binh tai 8; dién giai.
2. Cho F(n) =3n+ D triéu dong/10, n € {1;2; ... ;6}. Tim chi phi trung binh nhé nhéit; ching
n
minh da xét da ting vién.
Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
Quay vé Piém diing 05 (trang 15), gitt két qua lugt Kiém tra goc riéng két qua sau stta. Chua c6 ciu
mdGi do dung 16i thi ghi chua xac nhan; khong stia két qua géc thanh dat.
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Sau On lai

Nhiém vu 28 — Cdng sudt va gidi han méd hinh

1. O gia 30 nghin déng/san pham, du kién ban 40 san phdm/ngay. Méi 1an gidm 1 nghin d6ng
lam ting 4 sén phdm/ngay theo mo hinh, t6i da 10 14n gidm nguyén. Chi phi mdi sdn phidm 10
nghin déng, chi phi cd dinh 80 nghin déng/ngay; cong sudt 56 sén phdm/ngay. Chon gia, lugng
va 1gi nhuan t6i uu. Néu quan hé gia-lugng thuc khac gia thiét thi két ludn nao can xem lai?

2. ChoA(x) =2+ ?, x > 1. Sta két luan “nho nhat bing 2” va chi ra diéu thi€u néu mudn

khuyén nghi mot san lugng cu thé.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 29 — Tu phdn biét va tu chon

1. Cho s(t) = 2t% + t mét, 0 < t < 3 gidy. Tinh van t6c trung binh trén [1; 2], van t6c va gia toc tai
t = 2, gidi thich su khac nhau.

2. Chi phi trung binh F(n) = n + % triéu dong/10, n € {1;2;...;8}. Tim lya chon t6i uu va giai
thich.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Quay vé Piém dung 06 (trang 18), 07 (trang 18) hodc 08 (trang 18) da goi. Ghi ngay, khoang tré va
cau da gip. Ciu stia diing ngay sau xem lai chua chiing minh sy duy tri sau mot khodng tré méi.
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Nhat ki

Dung mau Nhat ki hoc tdp chung du 14 trudng (trang 25). Sao mau trong ra gidy hodc cong cu ghi
chu. Khong cin ghi mot ban Nhat ki cho méi cau hoic mbi Piém dung; dung khi cin git 16i, bing
chiing, muc ho trg va hen kiém lai. Vi du trong nguén chung dugc ghi ro 1a gia 1ap, khong phai dit
liéu hoc sinh cta goéi nay.

Ghi bai ban dau va phan sau stia riéng nhau. Néu chua cd cau phtt hgp chua xem dé hoic 16i gidi, ghi

chua xac nhan. Chi ghi két qué sau khoédng tré€ khi da thuc sy tu lam. Khong ty dién trudc da dat.

Sao chép mau tréng nay ra gidy hodc cong cu ghi chi. Khong c6 6 nao dudc dién sin “da dat”.

Trudng Em ghi
Ngay-gio

Géi / muc tiéu

Nguon phat hién

Bai lam ban dau

Mtic ho trg ban dau
Bing chiing quan sat
Phan loai

M3 16i hoidc ma Nén
Hanh dong

Bai khic phuc méi
Trang thai sau stfa
Hen On lai

K&t qua sau khoang tré
Quyét dinh tiép theo

Vi du gia 1ap — khong phai két qua that cia mét hoc sinh. Vi du dung moét bai cua Pon diéu va
cuc tri € minh hoa cach ghi; khi dung mau & géi khéc, ghi dung bai ctia goi dang hoc, khong phai
lam thém bai trong vi du nay.

Trudng Vi du ghi

Ngay-gid 10/10/2026, 19:40

Goi / muc tiéu Don diéu va cuc tri / xét ddu hai phia dé két luan cuc tri

Nguon phat hién Diém dung 01, nhiém vu 13 ctia Luyén tap

Bai lam ban dau Két luan “g cé cuc tri tai —1vig'(-1) =0

Muc hd trg ban dau Tu lam, chua xem 16i gidi

Bing chuing quan sat Pi c6 g'(x) = —(x + 1)? nhung bé qua ddu am & ca hai phia ctia —1

Phan loai L6i muc tiéu

M3 16i hodc ma Nén Coi dao ham bing 0 1a du d€ ¢ cuc tri

Hanh dong Xem lai trudng hgp dao ham khong ddi ddu; sta két luan va néu ddu
hai phia
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Trudng Vi du ghi

Bai khic phuc méi Nhiém vu 38 ctia Stia 16i sau Luyén tap, chua xem dé/ddp an trudc do;
tu lam ti b'(x) = —(x — 1)%, két luan nghich bién trén R va khong c6
cuc tri tai 1, giai thich bang ddu

Trang thai sau stia Da x4c nhan dung 16i nay trong lugdt; chua chiing nhan ca ching hoidc
do bén

Hen On lai Chua hen ba lugt toan goi vi chua hoan tit lugt chinh; ki€ém riéng 16i
nay & budi hoc ké tiép

K&t qua sau khoang tré Chua kiém; chi ghi két qua khi thuc sy tu 1am sau khoadng tré

Quyét dinh tiép theo Quay vé Diém dung 01, kiém céc tiéu chi con lai trude khi sang ching
2

Néu bai khic phuc con sai, xem lai ding phian nén hodc muc hoc theo nguyén nhan; chua danh
d4u 16i da sta. Néu ty lam bai phu hgp chua gip trude dé va gidi thich dung, ghi “da xac nhan 16i
nay trong lugt” réi quay vé ndi da goi ho trg. Khong coi két qua cia mot bai 1a chiing nhén ca ching
hodc ca gdi. Néu khong con bai xdc nhan phtt hgp chua gip trudc dé, ghi muc tiéu chua xac nhan.
Hen céc lugt On lai toan goéi tif ngay hoan tit lugt chinh; 1an kiém riéng mot 16i vira stia dudc ghi
riéng. Chi ghi d¢ bén khi c6 két qua thuc té sau khodng tré.
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Nguén va pham vi déi chiéu

+ Chuong trinh gido duc phé thong mon Toan 2018, Bo Gido duc va Dao tao: tr.95-96 vé dao
ham, van toc, gia toc; tr.106-107 vé ting dung dao ham, gia tri 16n nhat, nhé nhat trén tap dang
xét va ung dung thuc tién.

+ Todn 12 — Tap Mot, K€t ndi tri thic véi cudc sdng, ban miu thang 1-2024 da diang ky ctia
du an: Bai 2 tr.15-19; Bai 5 tr.33-41. Pinh nghia va quy trinh dugc d6i chiéu & cic chu thich tai
chd; s liéu, 16i vin bai tdp ¢ day do ZO Math bién soan, khong chép bai nguyén vin.

« Cac goi Bon diéu va cuc tri, Gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhit, Pudng tiém cin, Khdo sat sy
bién thién va vé d6 thi 1a nguén dan lai trong khoa.

« Hinh minh hoa gitp hinh dung tinh hudng; nhan hinh khong thay dit kién dé. Hinh quay
hang chi 1a bdi cAnh. Chua c6 bdng chiing quan sat hoc sinh d€ khing dinh tin suit cac hiéu
sai hodc hiéu qué cta cach thao ga.
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HOC TIEP CUNG ZO MATH

Chon diéu em
muon hoc tiép.

Em cé thé bdt ddu véi mot ndi dung dang hoc, muén 6n lai
hodc con vudng khi tu gidi bai.
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