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Bat ddu

Hoc liéu “Pudng tiém can” giup em dung gidi han d€ xac dinh tiém cin dung, ngang va xién cta
d6 thi ham s6. Em sé tap xét dung tap xac dinh, phan biét cac phia tién t6i va dung giGi han d€ giai
thich hinh vé. V6i bai toan thuc té, két ludn phéi phut hgp véi di€u kién va don vi ma mo hinh da
cho. Bai Kiém tra danh gia muc tiéu ctia hoc liéu, khong mo phdng cdu truc dé thi t6t nghiép.

Mot di€m bi loai khdi tap xac dinh c6 luon tao ra tiém cin diing khong? D6 thi da cit mot dudng
thdng con co thé tién sat dudng &y G rat xa khong? Hai dau cia ciing mot do thi co thé tién sat hai
duong khac nhau khong?

Hoc xong, em can lam dugc gi?

Sau khi hoc va ty 1am, em cin co6 thé:

Muc tiéu Viéc em cdn lam dugc

Gitt tdp xac dinh va phan | Gilt dung tap xac dinh; phan biét gia trj tai mot diém véi hanh vi clia ham

biét giéi han véi gid tri s6 khi bién tién gin diém dy.

Tim tiém can ngang Xét riéng hai dau vo cuc, néu phudng trinh va huéng tuong ting; khong
dém trung dudng.

Tim tiém can ddng Dung it nhit mot giGi han mdt phia vo cuc hgp 16; gitt ding dau va phia.

Tim tiém can xién Tim du phuong trinh dudng thdng, ki€ém phan chénh l1&ch ti€n vé 0 &
huéng dang xét va ndi két qua véi hinh.

No6i dit kién v6i hinh N6i cong thtic, di kién gisi han va nhanh d6 thi; gidi thich vi sao do thi

¢6 thé cit duong tiém can.
Dién gidi m6 hinh Chon két luan vira da di kién va dién gii két qua trong mo hinh dugc
cho, dung diéu kién va don vi.

Panh gia va stta 1ap luan Gitt phan dang, stta dung 1i do; khi cin xac nhan sau stia, tu 1am ciu phu
hgp con chua xem 16i gidi.

Tién quyét

Em cén bién d6i dudc phan thuc, xét ddu don gidn va doc ki hiéu giéi han. Cac nhiém vu Khéi dong
(mé trén trang hoc liéu) giap em ty ki€ém bdn thao tic nén nay trude khi vao phan hoc. Néu thi€u
thao tic nao, dung ding phan On nén (md trén trang hoc liéu) dugc din trong bai. Pao ham khong
bét budc trong cac nhiém vu chinh.

Nhanh Phoi hgp (md trén trang hoc liéu) can kién thiic vé gia tri 16n nhit, nho nhat trén tip dang
xét. Nhanh Chuyén giao (md trén trang hoc liéu) cdn doc dudc gidi han chtta cin va tri tuyét dai.
Hai nhanh 1a lya chon thém.

Cach hoc

Chuén bj gidy dé giit bai ty 1am va ghi i do cho ting két luan. Ty tra 15i trudc khi mé phan déi chiéu.
Em c6 thé chia Bai hoc va Luyén tap thanh nhiéu budi; riéng mot lugt Kiém tra phéi thuc hién lién
tuc theo huéng dan cta phin dy. Khéi dong chi khdo sat mot s6 thao tic nén, khong kiém hét tién
quyét hodc ching nhan dat ca goi.
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Né&u can hoc ti dau, lam Khéi dong (md trén trang hoc liéu), réi doc Gidi han mé td hanh vi ctia
ham s6 (mg trén trang hoc liéu). G mbi muc kién thtc, thit trd 16i Ggi mé trude khi doc phan gidi
thich; Ggi mé khong thay nhiém vu cu6i m6i muc. Cau Nhiém vu trong Bai hoc c¢6 16i gidi riéng.

Chon ngi bat dau

« Can hoc hodc nhd lai khai niém: vao Bai hoc (mdg trén trang hoc liéu).

« Da hiéu va mudn ty 1am: vao Luyén tap (md trén trang hoc liéu).

« Pa chudn bi ki hodc dl tu tin: ¢ thé vao Kiém tra (md trén trang hoc liéu), ké ca chua lam cac
phan trudc.

« Pén ngay hen: chon lugt 8 On lai (m& trén trang hoc liéu).

Do 1a cac diém vao theo nhu ciu. Viéc bé qua mot phan khong tu cho bi€t em da 1am cha phén &y.

Bdn dé hoc

Bai hoc (md trén trang hoc liéu) — Luyén tap (md trén trang hoc liéu) — Kiém tra (md trén trang
hoc liéu) — On lai (mé trén trang hoc liéu)

Day 1a tién trinh dugc khuyén nghi va th tu tra doc. Em dudc chon diém vao, di t6i hodc quay lai
theo nhu cau; khong phai hoan tat 1an lugt moi phan méi dugc vao phan ti€p theo. Phan bé qua
khong tu dugc xem 1a da dat. On lai thuc hién theo ngay hen.

On nén, L&i giai, Stra 16i vd Nhat ki 1a cac hd trg dudc goi khi cin, theo bang dudi. Sau hd trg, tré vé
dung nhiém vy hodc Piém dung dang vudng.

Khi can hé trg

Khi cén Mé phén ndo? Sau dé lam gi?

Nhd lai mot khai niém cia | BPing muc trong Bai hoc (m§ | Trd vé cau dang vudng

g6i trén trang hoc liéu)

BG6 sung cach doc gi6i han = Pung phan On nén (mé trén Ty lam ciu nén roi trd vé bai goc
hoic bién ddi trang hoc liéu)

Ddi chiéu hodc sta bai da | Loi giai (md trén trang hoc Kiém dung phan con sai bing cau phu
lam lieu), roi Stia 16i (trang 5) néu | hgp chua xem dap an

can
Luu quyét dinh hodc noi Nhét ki (md trén trang hoc Ghi dii kién da c6, khong can ghi sau
tiép tuc liu) moi thao tac

Gitl bai tu 1am trudc khi mé trg gitap; khi d6i chiéu, xem cd 1i do va két ludn. Néu da nhan trg giup,
ghi riéng phan 1am dugc sau do. Cau da xem dap an dung dé hoc lai, khong tinh 1 14n ty [am méi.
Riéng trong mot lugt Kiém tra, em phai ty luc hoan toan. Néu cAn md Bai hoc, On nén, Stra 16i hodc
Loi gidi @€ trg giup, hay két thac lugt va gitt bai ban dau trudc. Néu vao thing mot phan hé trg, chon
ciu hoidc hoat dong em muon trd ve.
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Khi ndo hodn tat lugt chinh?

Hoan tat lugt chinh khi bai lam tu luc cho thdy em dap Gng cac muc tiéu thi€t yéu va nhiing 16i cdn
trg viéc hoc ti€p da dugc ki€m lai bdng cau phu hgp chua gip trude do. Dung bang sau Kiém tra (md
trén trang hoc liéu) d€ xem tiing muc tiéu, khong chi d€m dap s6 dung. Néu chua c6 cAu méi phu
hgp hodc con sai sau ho trg, ghi ro phan chua x4c nhan va ti€p tuc phan doc 1ap da nén.

Khi hoan tit, ghi ngay gdéc va hen On lai sau khoang 2-3 ngay, 7 ngay va 3-4 tudn. Em c6 thé hoc
ti€p ndi dung pht hgp trong khi chd lich 6n; két qua lam dudc ngay sau hoc chua cho biét em con
nhd sau nhiéu ngay.
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Sta 10i

Gitt bai ban dau va chi ra bu6c chua dung trude khi chon ciu. Poc lai dinh nghia hodc vi du d€ hiéu
cach stra, roi tu 1am bai kiém tra lai tudng ung tru6c khi mé dap an. Bai da gdp trudc do co thé dung
dé on cach 1am, nhung khong dudc tinh 1a mot bai méi d€ ty kiém tra. Néu mot nhiém vu c6 nhiéu
y, két qua ctia mbi y chi cho biét phin kién thic ma y do kiém tra. Sau khi d6i chi€u, ghi phan tu
lam dugc va phan con vudng khi cin luu két qud; quay lai bai hodc Piém diing da dua em dén day.
Néu khong con bai phit hgp chua gip trude do, xem hudng dan khi hét bai mdi (trang 15).

Chon bai theo ddu hiéu

Modi dong duéi day chi ra mot diéu cAn phan biét d€ hiéu bai vitng hon. Déi chiéu véi bai lam cia
em, tht trd 13i cAu hoi r6i xem lai phan hoc duge dan khi cin. Chon dung bai va dung y theo ndi
phat hién; néu dang hoc Bai hoc, ¢ thé dung nhom Sau Luyén tap. Chi tu ki€m tra bing bai phu

hgp chua gip trude do; trong lugt Kiém tra phéi két thuc lugt trude khi dung hé trg.

NGt thdt nhan

thuc

Piém bi loai va
tiém can dung

D4u va huéng
clia gidi han
mot phia

Hai dau vo cuc
va s6 dudng
tiém can ngang
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Biéu hién dé nham

Thiy miu bing 0 rdi
két ludn co tiém cin
diing; sau rut gon lai
thém diém da loai.

Gan hai phia trai
d&u mot cach may
moc hodc nham diu
vO cuc.

Chi xét mot dau,
hodc dém hai gidi
han bang nhau
thanh hai dudng
khac nhau.

Céu héi va cach thdo gé

Giéi han tai diém bi loai 12 hitu
han hay v6 cuc? Gid tap xac dinh
ban dau va xét giGi han theo phia
dugc phép; diém bi loai chua du dé
két luan tiém can. Xem lai kién
thuc (md trén trang hoc liéu).

T va mau mang dau gi ¢ moi
phia? Xét ddu biéu thuic 6 tiing
phia, k€ c& khi mau co liy thua
chin. Xem lai kién thtic (md trén
trang hoc liéu).

Méi dau dudgc phép xét cho
dudng ngang nao? Ghi riéng
hudng va gidi han; hai két qua
trung nhau chi xac dinh mot
dudng ngang. Xem lai kién thtic
(m4 trén trang hoc liéu).
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Tu kiém tra

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 35 - Gia tri tai moc
va hanh vi 1an cin
(trang 9). Sau Ki€ém
tra: Nhiém vu 40 -
Phan biét hitu han va
vO cuc (y a) (trang 11).
Sau On lai: Nhiém vu
44 - On lai tap x4c dinh,
phia va hai dau (y a)
(trang 13).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 36 - Dau 6 hai phia
(trang 9). Sau Kiém
tra: Nhiém vu 40 -
Phan biét htu han va
vo cuc (y b) (trang 11).
Sau On lai: Nhiém vu
44 - On lai tap x4c dinh,
phia va hai dau (y b)
(trang 13).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 37 — Hai dau va mot
giao diém (y a)

(trang 9). Sau Kiém
tra: Nhiém vu 41 -
Khong nham gidi han
v6i giao diém (y a)
(trang 11). Sau On lai:
Nhiém vu 44 - On lai
tap xac dinh, phia va
hai dau (y ¢) (trang 13).
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Nt thdt nhan
thiuc

Phan thuong,
phan du va gisi
han ctia hiéu

Giao diém hitu
han va hanh vi
3 vo cuc

Mic tién tGi va
muc dat dugc

Cong thiic mé
rong va pham
vi m6 hinh
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Biéu hién dé nhdm

BO hing sd cia
thudng, chia sai
hodc chi tim hé s
gobc.

Bac tiém cin ngang
vi do thi cit dudng
do.

DPoc mtic gidi han
thanh gia tri ma moé
hinh dat tai mot
thoi diém.

Dung thdi gian, sdn
lugng hodc hudng
tién khong dugec mo
hinh cho phép.

Céu héiva cach thdo gé

Hiéu giita ham s6 va ca duong
thing du kién co ti€n vé 0
khéng? Kiém phép chia bing
phép nhan, gitt phan du va kiém
gi6i han cua hiéu khi x - —c0
hodc x — +oo theo phia dang xét.
Xem lai kién thtic (mg trén trang
hoc liéu).

Giao diém ¢ mét vi tri hitu han
c6 phu dinh giéi han § xa
khong? Ki€m riéng gidi han va
phudng trinh giao diém; hai cau

héi c6 thé cung c6 cau trd 16i dang.

Xem lai kién thuc (md trén trang
hoc liéu).

C6 gia tri bién nao thoda diéu
kién 1am ham s6 bing miic dé
khong? Gidi ciu hdi vé su dat
dudc trong tap dugc phép; gidi han

khong thay cho gié tri tai mot diém.

Xem lai kién thuic (md trén trang
hoc liéu).

Nhiing gia tri ctia bién dang
dung c6 nim trong diéu kién dé
bai khong? Gift tap dang xét va
don vi; khong gan tiém can cho
phia ma d6 thi cia mo6 hinh khong
thé tién t6i. Xem lai kién thiic (mé
trén trang hoc liéu).

zomath.vn

Stra 16i

Tukiém tra

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 38 - Git hing s6 va
gitt diéu kién ctia mo
hinh (y a) (trang 10).
Sau Kiém tra: Nhiém
vu 42 — Xac nhan
dudng xién va y nghia
mo hinh (y a)

(trang 12). Sau On lai:
Nhiém vu 45 - On lai
phén du va cach dién
gidi (y a) (trang 14).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 37 - Hai dau va mot
giao diém (y b)

(trang 9). Sau Kiém
tra: Nhiém vu 41 -
Khong nham gidi han
véi giao diém (y b)
(trang 11). Sau On lai:
Nhiém vu 45 - On lai
phan du va cach dién
gidi (y b) (trang 14).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 38 - Gilt hing s0 va
gitl diéu kién ctia mo
hinh (y b) (trang 10).
Sau Kiém tra: Nhiém
vy 42 — Xac nhan
dudng xién va y nghia
mo hinh (y b)

(trang 12). Sau On lai:
Nhiém vu 45 - On lai
phan du va cach dién
gidi (y c) (trang 14).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 38 - Gilt hing s6 va
gitt diéu kién ctia mo
hinh (y b) (trang 10).
Sau Kiém tra: Nhiém
vu 42 — Xac nhan
dudng xién va y nghia
mo hinh (y b)

(trang 12). Sau On lai:
Nhiém vu 45 - On lai
phéin du va cach dién
gidi (y c) (trang 14).
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Nt thdt nhan
thiuc

Mot phia vo
cuc va hai phia
khéac nhau

Gid tri gan tai
mdc va hanh vi
lan cin

Duong thing
tiém can va s6
gidi han

Hinh minh
hoa va cdn ct
két luan

Biéu hién dé nhdm

Dung phia c6 gidi
han hitu han dé bac
tiém can diing do
phia con lai tao ra.

Dung diém kin dugc
gan tai moc dé bac
tiém can dung.

Chi ghi mot s6 hodc
doc sai huéng cia
dudng xién trén
hinh.

Chi nhin nét vé dé
doan tiém can hodc
b6 ca phan dung khi
chtta 1ap luén.

Céu héiva cach thdo gé

Co it nhiat mét phia dugc phép
xét cho gidi han v6 cuc khong?
DPoc riéng tiing nhanh; khong yéu
ciu hai phia déu vo cuc hoic phai
trai ddu. Xem lai kién thic (mé
trén trang hoc liéu).

Thay riéng gia trj tai méc co
lam d6i hanh vi 6 gin méc
khong? Phan biét gia tri tai diém
va giéi han mot phia. Xem lai kién
thuc (md trén trang hoc liéu).

Pa viét phuong trinh dudng
thing va chi dung nhanh, dung
huéng chwa? Phan biét dudng
dung, ngang, xién; két luin bing
dtr kién gi6i han, dung hinh dé€ doi
chiéu. Xem lai kién thtic (md trén
trang hoc liéu).

Dii kién giéi han nao ching
minh tiing két luan? Git nhiing
budc cé cédn ci; stia dung budc
thiéu di€u kién hodc doc qua di
kién. Xem lai kién thtic (md trén
trang hoc liéu).

Stra 16i

Tukiém tra

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 39 - Budng dung va
dudng xién tu hai
nhanh (trang 10). Sau
Kiém tra: Nhiém vu
43 - Piém hé va nhanh
bén kia (trang 12). Sau
On lai: Nhiém vu 46 -
Piém kin va hai nhanh
khac nhau (trang 14).
Sau Luyén tap: Nhiém
vu 35,y b (trang 9). Sau
Kiém tra: c6 thé dung
cung y b néu thuc sy
chua gip trude do; néu
da gdp, chua co bai mdi
tuong ung. Sau On lai:
Nhiém vu 46,y b
(trang 14).

Sau Luyén tap: Nhi¢m
vu 39 - budng diing va
dudng xién tu hai
nhanh (trang 10). Sau
Kiém tra: Nhiém vu
43 - Piém hé va nhanh
bén kia (trang 12). Sau
On lai: Nhiém vu 46 -
Piém kin va hai nhanh
khac nhau (trang 14).
Sau Luyén tap: Nhiém
vu 39 - budng diing va
dudng xién tu hai
nhanh (trang 10). Sau
Kiém tra: Nhiém vu
43 - Piém hé va nhanh
bén kia (trang 12). Sau
On lai: Nhiém vu 46 -
Piém kin va hai nhanh
khac nhau (trang 14).

Riéng 16i dung mat gia tri dugc gan tai mdoc d€ bac tiém can ding, trong Bai hoc hodc Luyén tap hay
tu 1am y b chua giip trude do ctia Nhiém vu 35 - Gia tri tai méc va hanh vi 1an cén (trang 9). Néu 16i
dudc phat hién sau Ki€m tra, van c6 thé dung y ay khi thuc su chua gip trude do vi n6 thuéc nhom
trude; néu da gip trude do thi ghi chua xac nhan. Sau On lai, dung y b chua giip truéc d6 ctia Nhiém
vu 46 — Piém kin va hai nhanh khéc nhau (trang 14). Khong 14y viéc 1am dang cau vé diém bi loai
thay cho tinh hudng gia tri da dugc gan riéng.

Céc cau doc hinh ctia ba nhém 1a ba nhiém vu riéng. Dung ding nhém theo ndi phat hién; khong
dung s6m bai Kiém tra, On lai ho#ic Stra 16i ctia giai doan sau dé 14p cho thi€u. Mot cAu da gip khong
trd thanh cau mdéi sau nhiéu ngay. Néu cau ciia nhom pht hgp da gap trude do hodc con sai, dung
huéng dan khi hét cAu méi (trang 15).
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Doc 16i dé€ biét can xem lai gi

Pi€m loai chwa phai tiém can. Xem Vi du 01 (md trén trang hoc liéu); rat gon khong thém
diém vao tap xac dinh. Sau do tu lam ciu vé diém bi loai trong bang.

D&u vo cuc dén tir ddu biéu thiic. Xem nén mot phia (md trén trang hoc liéu), kiém ti va
mau trude khi két ludn. Mau binh phudng c6 thé 1am hai phia cung ddu.

Hai dau 1a hai cau héi. Xem muc 2 (mg trén trang hoc liéu); ghi tich +oco va —oco. Chi xét
hudng tap xac dinh cho phép; trung két qua thi chi c6 mot dudng ngang.

Thudng chua da néu chia sai hoidc bé hiang sé. Kiém tra phép chia bing phép nhan § nén
bién déi (md trén trang hoc liéu), rdi kiém tra gidi han ctia hiéu véi cd ax + b theo muc 4 (mé
trén trang hoc liéu).

Giao diém hitu han khong bac giéi han & xa. Xem lai dinh nghia ngang; phai kiém gigi
han va gidi phudng trinh giao di€ém, khong chi nhin hinh.

Giii diéu kién ctia mé hinh. Xem Vi du 07 (m4 trén trang hoc liéu). Chi xét giéi han ma cac
gia tri ctia bién thoa diéu kién dé bai cho phép. Mudn két luAn mot mutic dudc dat, kiém tra
xem c6 gi4 tri nao ctia bién thda diéu kién d€ ham s6 bing mc &y hay khong.

Sau madi 16i, tu héi: “Tap xac dinh c6 cho phép huéng nay khong?”, “GiGi han nao quyét dinh két

luén?”, “Minh dang gitt phan ding nao0?”, “Cau mdi vira lam thuc sy xac nhan di€u gi?”. Nhitng cu

héi ay giup dung dung gidi thich phia trén.

Néu 16i dugc phat hién ngay trong Bai hoc, em ciing c6 thé dung cau stta phut hgp chua gip trudc do

¢ nhom Sau Luyén tap va tré vé cAu Bai hoc dang vuéng; khong cin chd 1am Kiém tra mdéi dudc sta.
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Sau Luyén tap

Nhiém vu 35 — Gid tri tai méc vé hanh vi lan cén
Dung khi: rut gon 1am mét diém bi loai (y a), hodc dung gia tri tai mdc dé bac tiém can ding (y b).
2_
a) Véiu(x) = x—‘;g, ghi tp x4c dinh, tinh giGi han tai 7 va kiém x = 7 ¢4 1a tiém can ding khong.
o
Co thé gan u(7) = 14 sau rat gon khong?

b) Ham v x4c dinh trén R, ¢6 v(—1) = 4 va lim,_,_;- v(x) = —oco. M0t ban noi: “Piém (—1;4)
thudc do thi, nén x = —1 khong thé 1 tiém can ding.” Hay gitt phan dung, chi budc sai va viét
lai két luan c6 cidn cu. D kién c6 quyét dinh gidi han phai tai —1 khong?

Tiéu chi xdc nhén: y a it tip xac dinh va phan biét giéi han hitu han véi gia tri tai diém bj loai; y b
gitt diém trén do6 thi, dung gidi han trai vo cuc va khong suy thém vé phia phai. M6i y chi xdc nhan
tinh huéng ma y dy kiém.

Sau d6i chiéu: néu y a con sai, xem Gi6i han va gia tri (md trén trang hoc liéu) hodc Bién d6i phan
thiic (mg trén trang hoc liéu) tuy nguyén nhan; néu y b con sai, xem Tiém can diing (md trén trang
hoc liéu) hodc Gidi han mot phia (md trén trang hoc liéu). Sau d6, dung huéng dan chung ctia phan
Stia 16i (trang 5) d€ ghi két qud va quay vé bai dang lam. C6 thé quay lai Diém diing 02 (md trén trang
hoc liéu), Diém diing 03 (mé trén trang hoc liéu) hoic cau Bai hoc dang 1am trudc khi mé ho trg.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

Nhiém vu 36 — Déu & hai phia

Dung khi: nham d4u hodc phia.

Tinh hai giéi han mdt phia ctia v(x) = —xi_6 tai 6. Néu tiém can dung va giai thich dau.

Tiéu chi xdc nhén: gidi thich ddu ti/mau & tiung phia va dung dang dinh nghia dudng dtng.

Xem lai khi can: Néu con sai, xem lai phan lién quan (m4 trén trang hoc liéu). Quay lai: Piém
diing 02 (md trén trang hoc liéu), Pi€ém diing 03 (md trén trang hoc liéu) hodc cdu Bai hoc da goi.

Xem 10i gidi (md trén trang hoc liéu).

Nhiém vu 37 — Hai ddu va mét giao diém
Dung khi: bé mot ddu hodc cho ring d6 thi khong thé cit tiém can.

a) Biét gidi han cia f bdng —6 § +oo va 4 3 —oo. Ghi hai tiém can ngang theo hudng.

b) VGig(x) =2+ ;2—:, chiing minh mot tiém can ngang va tim giao diém ctia d6 thi véi no.
Tiéu chi xac nhén: y a ghi dudng theo tiing dau; y b c6 giGi han, giao diém va li do khong mau
thuln.

Xem lai khi can: Néu con sai, xem lai phan lién quan (md trén trang hoc liéu). Quay lai: Piém
diing 02 (md trén trang hoc liéu), Pi€ém diing 03 (md trén trang hoc liéu) hodc cdu Bai hoc da goi.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).
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Nhiém vu 38 — Giir hdng s6 va giit diéu kién ctia mé hinh
Dung khi: thi€u hé s6 tu do hoic bd diéu kién ctia m6 hinh.

X24+4x+9
x+1
b) V6i mo hinh gia dinh a(t) = 8 + t1+—05, trong d6 ¢ > 0 tinh bing gid va a(¢) tinh bing d6 C, hay
tinh gi6i han khi t — 400 va gidi thich y nghia. C6 thdi diém nao trong mé hinh dé a(t) = 8

a) Tim tiém cdn xién cua f(x) = kiém bing giGi han hiéu.

khong? Pudng t = —5 c6 phdi 1a tiém cin ding cia d6 thi trong mé hinh nay khong? Vi sao?
Tiéu chi xac nhan: y a kiém phép chia va giéi han hiéu; y b gitt diéu kién ctia bién, don vi va xét su
dat dugc.

Xem lai khi can: Néu sai y a, xem Bién ddi phan thiic (mé trén trang hoc liéu) d€ ki€ém phép chia
va Tiém can xién (m§ trén trang hoc liéu) d€ ki€m tra gidi han cia hiéu; néu sai y b, xem Tap dang
xét va béi cdnh (m4 trén trang hoc liéu). Quay lai: Piém dung 02 (m4 trén trang hoc liéu), Piém
dirng 03 (md trén trang hoc liéu) hodc cau Bai hoc da goi.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu).

Nhiém vu 39 — budng dirng va dudng xién ti hai nhanh
Dung khi: doc nhim nhéanh, huéng dudng xién hodc dung diém hé dé bac dudng ding.

Ham f xac dinh trén R \ {—2}, lién tuc trén tiing khodng cua tip xac dinh. Hinh di kem di kién
chinh x4c:

lim f(x) =3, lim f(x) = —o0,
X——00 X—>—2-

Jim f(x) =1, [f(x) —(=x—2)] =0.

lim
X—>+00

)
/ —_
~

Hinh 1
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a) Viét cic tiém cn suy ra ti dif kién; chi ding nhanh va huéng trén hinh. O dau phai, nhanh
ti€n gan dudng xién di 1én hay di xuong? Néu giéi han hiéu 1am can cu.
b) Mot ban dung di€ém hd (—2;1) d€ bac tiém can diing tai mdc. Chi ra budc sai; giGi han phai
httu han c6 quyét dinh gi6i han trai khong?
Tiéu chi xac nhan: chi dung dudng ngang & dau trai, dudng diing ti phia trai va dudng xién di
xuéng & dau phai; gitt gii han ting phia, ki€ém gidi han hiéu va khong gan gia tri § diém hd. Néu chi
doc dang ngang/dung, chua xac nhan phan doc hinh xién.

Xem lai khi can: Néu nhim nhanh hoic phia tao dudng dting, xem Tiém cin ding (md trén trang
hoc liéu) va Gigi han mot phia (md trén trang hoc liéu); néu nham dudng xién, xem Tiém cin xién
(mg trén trang hoc liéu). Quay lai: Diém dung 02 (md trén trang hoc liéu), Piém diing 03 (m4 trén
trang hoc liéu) hodc cau Bai hoc da goi.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

Sau Kiém tra

Nhiém vu 40 — Phan biét hitu han va vé cuc
Dung khi: 1an diém bij loai, gii han hitu han va vo cuc.
2 N A 2 '3 e T Y N v z
a) Xét riéng moc 8 cho p(x) = x—24 v6i tap xac dinh gdm tat cd cac gia tri lam cong thic co
o
nghia; két luan vé gia tri tai diém va dudng ding.

, e ey k3 — 3
b) Tinh hai gi6i han ctia q(x) = (x+2)2

tai —2, roi két luan dudng dung.

Tiéu chi xac nhan: x li riéng tiing ham; y a git tip x4c dinh, y b gidi thich d4u miu binh phucng.
Xem lai khi can: Néu sai y a, xem GiGi han va gia tri (md trén trang hoc liéu); néu sai y b, xem GiGi
han mot phia (mé trén trang hoc liéu) va Tiém can diing (md trén trang hoc liéu). Quay lai: Diém
ding 04 (md trén trang hoc liéu).

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

Nhiém vu 41 — Khéng nhéim gidi han véi giao diém
Dung khi: bé mot ddu hodc nham giao diém vdi gidi han & xa.

a) Biét gidi han cta f bing 6 § + 00 va —7 § —o0. Ghi cac dudng ngang.

b) Véig(x) =-3+ xz;:;’ kiém y = —3 14 tiém c4n ngang va tim giao diém ctia d6 thi véi no; gidi

X
thich vi sao hai két qua cung dung.

Tiéu chi xac nhan: xét du hai ddu 6y a; c6 gisi han va giao diém hgp 1€ 3y b.
Xem lai khi can: Néu con sai, xem lai phan lién quan (m4 trén trang hoc liéu). Quay lai: Piém
ding 04 (md trén trang hoc liéu).

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu).
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Nhiém vu 42 — Xdc nhan dudng xién va y nghia mé hinh

Dung khi: chon sai phan tuyén tinh hodc ngoai suy vugt tip dang xét.

2x%-3x+6

a) Tim tiém cdn xién cua f(x) = ; kiém bdng giGi han cda hiéu.

b) M6t mo hinh gid dinh b(t) = 7 + t1+—46, v6i b tinh biing mg L=}, chi dudc cho trong 30 phut dau:
0 <t < 30. Mot ban két luan “d6 thi mo hinh cé tiém can ngang b = 7 khi t — +00”. K€t luan
dy c6 theo dugc tir diéu kién chi xét 0 < t < 30 khong? Néu bd sung gié thiét dung cung céng
thuc cho moi ¢ > 0, hdy néu muc tién t6i va ki€ém viéc dat muc dy trong mé hinh mé rong.
Tiéu chi xdc nhan: y a kiém tra gi6i han cta hiéu; y b phan biét doan dang xét véi gia thi€t ma rong
dudc bd sung.

Xem lai khi can: Néu sai y a, xem Bién ddi phan thtic (md trén trang hoc liéu) va Tiém cén xién
(m4 trén trang hoc liéu); néu sai y b, xem Tap dang xét va boi cdnh (m4 trén trang hoc liéu). Quay
lai: Diém dung 04 (mé trén trang hoc liéu).

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).
Nhiém vu 43 — Diém hg va nhanh bén kia
Dung khi: nhdm nhanh, huéng dudng xién hoic vai tro diém hé.

Hinh sau thugc mét ham xac dinh trén R \ {3}, lién tuc trén tiing khodng ctia tap xac dinh. Cac dit
kién chinh xac di kém la

lim f(x) =2, lim f(x) = -1, lim f(x) = +o0,
X—>—00 xX—>3- x—3+

xgrfm[f(x) —(=x+4)]=0.

y
2
| 3 X .
h) _1 \o 4
(3;-1)
Hinh 2

a) Viét cac tiém can suy ra tif d@ kién. Trén hinh, chi nhanh va huéng tuong Gng véi tting dudng;
v6i dau phdi, chi r6 nhanh dang ti€n gan mot dudng xién di 1én hay di xuong.
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b) Gidi thich diém hd trén nhanh trai noi gi vé giGi han trai va gia trj tai mdc. Thong tin dy c6 bac
dudc tiém can dung ti phia phdi khong?
¢) Kiém nhan dinh “C6 diém hé nén khong thé c6 tiém can ding § cung hoanh do”.
Tiéu chi xac nhan: ndi ding mai giéi han v6i phan hinh tuong ung, gidi thich vi sao mot phia du.
Xem lai khi can: Néu con sai, xem lai phan lién quan (m4 trén trang hoc liéu). Quay lai: Piém
diing 04 (md trén trang hoc liéu).

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

Sau On lai

Nhiém vu 44 — On lai tép xdc dinh, phia va hai déu

Dung khi: tai dién 16i tap xac dinh, ddu hoic bo dau vo cuc.

x2-81

a) Xétmoc 9 cha u(x) = — tap xac dinh, gidi han, gia tri tai diém va dudng ddng.
o
b) Tinh hai gi6i han ctia v(x) = i tai —4, két ludn dudng ding.
X

c) Mot ham c6 gidi han 8 § +o0 va —9 6 —oco0. Ghi dudng ngang theo huéng.
Tiéu chi xac nhan: d6i chiéu tung y; khong 14y ding mot y 1am xac nhan cac y con lai.
Xem lai khi can: Néu sai y a, xem Gidi han va gia tri (md trén trang hoc liéu); néu sai y b, xem Gigi
han mot phia (md trén trang hoc liéu) va Tiém can ding (m4 trén trang hoc liéu); néu sai y ¢, xem
Gidi han & vo cuc (md trén trang hoc liéu) va Tiém can ngang (md trén trang hoc liéu). Quay lai:
Diém diing 05 (md trén trang hoc liéu), Piém ding 06 (md trén trang hoc liéu) hodc Piém dung 07
(m4 trén trang hoc liéu) da goi.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu).
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Nhiém vu 45 — On lqi phan du va cdch dién gidi
Dung khi: quén ki€m phan du, giao diém ho#c ddu phan du trong mo hinh.

. A A ‘A 5 3x2-2x47 .. Ny . > A
a) Tim tiém cén xién cta f(x) = ———, kiém bing giGi han cta hiéu.

X

b) Véig(x) =4+ %27, tim tiém cin ngang va giao diém ctia d6 thj v6i dudng dy.
X

¢) Trong md hinh gia dinh ¢(t) = 3 — t1+—67, véi c tinh bing mg L~! va ¢t > 0 tinh bing gid, néu muc
tién tGi va viéc dat muc dy. Co thé tu giGi han bang 3 ma két luan ¢(¢) > 3 khong? Ki€m vai tro
ctia moc —7.
Tiéu chi xdc nhan: phan biét ba muc tiéu; dién giai dung viéc tién gan tu phia nao va viéc dat muc.
Xem lai khi can: Néu sai y a, xem Bién d6i phan thtic (md trén trang hoc liéu) va Tiém cén xién
(md trén trang hoc liéu); néu sai y b, xem Tiém can ngang (m4 trén trang hoc liéu), ddc biét Vi du 04;
néu sai y ¢, xem Tap dang xét va bdi cdnh (md trén trang hoc liéu). Quay lai: Piém diing 05 (md trén
trang hoc liéu), Piém diing 06 (md trén trang hoc liéu) hoic Pi€ém diing 07 (md trén trang hoc liéu)
da goi.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

Nhiém vu 46 — Diém kin véa hai nhdnh khdc nhau
Dung khi: nhim diém kin v6i gidi han hodc 4p mot ddu cho ca hai dau.

Ham g xac dinh trén R, lién tuc trén mdi khodng (—oo; 1) va (1; +00), c6 g(1) = 2. Dit kién chinh xac
kém hinh la

Jim [g0) —(x=2)1=0,  lim g(x) = —oo,

lim g(x) =1, lim g(x) = 4.
x—1t X—>+00
1y (@2
4
2| &
< 1 \\\ x\
N 1 \\\\\ 7
(1)
Hinh 3
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a) Néu céc tiém cén, chi nhanh va hudng tuong ting. Khong ap két qua cta dau trai cho dau phai.
b) Phan biét diém kin (1;2), diém hé (1;1) va gidi han trai. Viéc g(1) dugc xac dinh c6 bac dugc
tiém can dung khong?

c¢) Chi tur dt kién tiém can, c6 xac dinh duy nhat toan bo do thi khong? Néu gidi han cda két ludn.

Tiéu chi xdc nhan: doc dung cd hai nhanh, tach gia tri tai moc khéi giéi han va khong suy duy
nhat do thi.

Xem lai khi can: Néu con sai, xem lai phan lién quan (md trén trang hoc liéu). Quay lai: Piém
diting 05 (mé trén trang hoc liéu), Pi€ém ding 06 (md trén trang hoc liéu) hodc Pi€ém ding 07 (mé
trén trang hoc liéu) da goi.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu).

Sau céu xdc nhan va khi hét bai méi

Néu tu lam dung va gidi thich dugc, ghi “da xac nhin muc tiéu nay trong lugt”, roi tré vé nhiém vu
hodc diém dung da goi ho trg. Két qua dy khong d6i diém Kiém tra ban diu va chua chiing nhin kha
ndng sau nhiéu ngay.

Néu da xem dap an, cau tré thanh tai nguyén hoc. Chi chon cau/y khac cung muc tiéu chua gip
truGe do trong nhdm ctia giai doan dang hoc hodc nhom trude néu pht hgp; gitt dung naoi quay ve.
Khong 14y cau cta giai doan sau d€ dung s6m, khong coi d6i s6 bai 1a 1am bai méi. Mot cau chi tinh
tiém can khong thay cho viéc chi va gidi thich dung cdc nhanh trén hinh.

Néu cac cau phu hgp déu da gip truée d6 hodc em van chua lam dugc, ghi rd chua c6 da bing
chiing méi d€ xac nhan muc tiéu nay. Trd lai doan hoc hodc nén ding nguyén nhén; luu yéu cdu
b6 sung cau phu hgp khi trao déi vé bai hoc. Em c6 thé ti€p tuc muc tiéu doc 14p da da nén. Khong
tu danh d4u hoan tit, khong phdi tu tim mot cAu chua dugc ki€ém rdi coi 1a da dat.

Néu vao thdng mot thé hd trg ma chua c6 bai dang 1am, hay chon Bai hoc (mé trén trang hoc liéu),
Luyén tap (md trén trang hoc liéu) hodc lugt On lai (m4 trén trang hoc liéu) phut hgp. Cac lién két
Diém dung 02 (mg trén trang hoc liéu), Piém dung 03 (mé trén trang hoc liéu) va Sau Kiém tra (md
trén trang hoc liéu) gitip em vé dung di€ém da chon; khong c6 mot diém quay vé ¢d dinh cho tit ca
ngudi hoc.
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Ngudn

+ Chudng trinh gido duc pho thong mon Toan 2018, trang 106: yéu cdu vé hinh dnh tiém cin
ngang, ding, xién va quan hé véi khdo sat do thi.

« Toan 12, tdp mot, Két noi tri thiic v6i cudc séng, Bai 3, trang 20-25: ddi chiéu dinh nghia va
phuong phap cc ban. Bdn PDF tham khdo tuong ting trang 22-27.

« Cac goi Don diéu va cuc tri va Gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ZO Math: mach tap xac
dinh, biéu dién va sy dat dugc. Nhat ki va tai nguyén nén chung dugc dan tai ndi stt dung.

Céc nhiém vy, dii kién s6 va mo6 hinh gid dinh trong hoc liéu dugc bién soan cho géi nay. Hinh dugc
dung tir cong thuic cia tirng hinh; hinh trong cu doc d6 thi di cung di kién giéi han dé c6 cin ca
két luan chinh xac. G6i khong khdng dinh tan suit xudt hién cia tiém can trong dé thi 2027.
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