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Bat ddu

Hoc liéu “Pudng tiém can” giup em dung gidi han d€ xac dinh tiém cin dung, ngang va xién cta
d6 thi ham s6. Em sé tap xét dung tap xac dinh, phan biét cac phia tién t6i va dung giGi han d€ giai
thich hinh vé. V6i bai toan thuc té, két ludn phéi phut hgp véi di€u kién va don vi ma mo hinh da
cho. Bai Kiém tra danh gia muc tiéu ctia hoc liéu, khong mo phdng cdu truc dé thi t6t nghiép.

Mot di€m bi loai khdi tap xac dinh c6 luon tao ra tiém cin diing khong? D6 thi da cit mot dudng
thdng con co thé tién sat dudng &y G rat xa khong? Hai dau cia ciing mot do thi co thé tién sat hai
duong khac nhau khong?

Hoc xong, em can lam dugc gi?

Sau khi hoc va ty 1am, em cin co6 thé:

Muc tiéu Viéc em cdn lam dugc

Gitt tdp xac dinh va phan | Gilt dung tap xac dinh; phan biét gia trj tai mot diém véi hanh vi clia ham

biét giéi han véi gid tri s6 khi bién tién gin diém 4y.

Tim tiém can ngang Xét riéng hai dau vo cuc, néu phudng trinh va huéng tuong ting; khong
dém trung dudng.

Tim tiém can ddng Dung it nhit mot giGi han mdt phia vo cuc hgp 1€; gitt ding dau va phia.

Tim tiém can xién Tim du phuong trinh dudng thdng, ki€ém phan chénh l&ch ti€n vé 0 &
huéng dang xét va ndi két qua véi hinh.

Noi di kién véi hinh N6i cong thtic, di kién gidi han va nhanh d6 thi; gidi thich vi sao d6 thi

c6 thé cit duong tiém can.
Dién gidi m6 hinh Chon két luan vira da dt kién va dién gii két qua trong mo hinh dugc
cho, dung di€u kién va don vi.

Panh gia va stta 1ap luan Gitt phan dang, stta dung 1i do; khi cin xac nhan sau stia, tu 1am ciu phu
hgp con chua xem 16i giai.

Tién quyét

Em cin bién d6i dugc phan thic, xét ddu don gidn va doc ki hiéu giéi han. Cac nhiém vu Khéi dong
(mé trén trang hoc liéu) giap em ty ki€ém bdn thao tic nén nay trude khi vao phan hoc. Néu thi€u
thao tic nao, dung dang phan On nén (md trén trang hoc liéu) dugc dan trong bai. Pao ham khong
bit budc trong cac nhiém vu chinh.

Nhanh Phéi hgp (trang 9) can kién thidc vé gia tri 16n nhit, nhé nhit trén tap dang xét. Nhanh
Chuyén giao (trang 9) cAn doc dugc gidi han chita cin va tri tuyét d6i. Hai nhanh 1a lya chon thém.

Cach hoc

Chuén bi gidy dé gil bai tu 1am va ghi li do cho tiing két luan. Ty trd 18i trudc khi m& phan déi chiéu.
Em c6 thé€ chia Bai hoc va Luyén tip thanh nhiéu budi; riéng mot lugt Ki€m tra phdi thuc hién lién
tuc theo huéng dan ctia phan dy. Khéi dong chi khao sat mot s6 thao tac nén, khong ki€ém hét tién
quyé€t hodc ching nhéan dat ca goi.

Néu can hoc tif dau, lam Khéi dong (md trén trang hoc liéu), r6i doc Gidi han mé td hanh vi cia
ham s6 (md trén trang hoc liéu). G méi muc kién thtic, thi tra 16i Ggi mé trudc khi doc phan gidi
thich; Ggi mé khong thay nhiém vu cu6i mo6i muc. CAu Nhiém vu trong Bai hoc ¢ 16i gidi riéng.
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Chon nai bat dau

« Can hoc hodc nhd lai khai niém: vao Bai hoc (m4 trén trang hoc liéu).

+ Da hiéu va mudn tu 1am: vao Luyén tap (trang 5).

« Da chudn bi ki hodc du tu tin: c6 thé vao Kiém tra (md trén trang hoc liéu), ké ca chua lam cac
phan trudc.

Dén ngay hen: chon Iugt § On lai (mé trén trang hoc liéu).

D06 1a cac diém vao theo nhu ciu. Viéc bé qua mot phan khong tu cho biét em da 1am chu phén &y.

Bdn dé hoc

Bai hoc (md trén trang hoc liéu) — Luyén tap (trang 5) — Kiém tra (m4 trén trang hoc liéu) — On
lai (md trén trang hoc liéu)

Day 1a tién trinh dugc khuyén nghi va tht tu tra doc. Em dudc chon diém vao, di t6i hodc quay lai
theo nhu cau; khong phai hoan tat 1an lugt moi phan méi dugc vao phan ti€p theo. Phan bd qua
khong ty dugc xem 1a da dat. On lai thuc hién theo ngay hen.

On nén, Ldi gidi, Stra 16i va Nhat ki 1a cac hd trg dudc goi khi cin, theo bing dudi. Sau hd trg, trd vé
dung nhiém vy hodc Piém dung dang vudng.

Khi can hé trg

Khi cén M3 phéan nao? Sau dé lam gi?

Nhd lai mot khai niém cia | BPing muc trong Bai hoc (mé | Tré vé cdu dang vudng

g6i trén trang hoc liéu)

B6 sung cach doc giGi han | Pung phan On nén (md trén | Ty lam ciu nén rdi tré vé bai géc
hoic bién déi trang hoc liéu)

Dai chiéu hodc stta bai da | Loi gidi (md trén trang hoc Kiém dung phén con sai bing cau phu
lam liéu), roi Stra 16i (md trén trang | hgp chua xem dap an

hoc liéu) néu can
Luu quyét dinh hoic ndi Nhat ki (md trén trang hoc Ghi di kién da co, khong cin ghi sau
tiép tuc liéu) moi thao tac

Gitl bai tu 1am trudc khi md trg gitap; khi d6i chiéu, xem cd 1i do va két ludn. Néu da nhan trg giup,
ghi riéng phan lam dugc sau d6. Cau da xem dap an dung d€ hoc lai, khong tinh 1a 14n ty 1am méi.
Riéng trong mot lugt Ki€m tra, em phai ty luc hoan toan. Néu cAn md Bai hoc, On nén, Stra 16i hodc
Loi gidi @€ trg giup, hay két thuc lugt va gilt bai ban ddu trudc. Néu vao thing mot phan hé trg, chon
ciu hodc hoat dong em mudn tré vé.
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Khi ndo hodn tat lugt chinh?

Hoan tat lugt chinh khi bai lam tu luc cho thdy em dap Gng cac muc tiéu thi€t yéu va nhiing 16i cdn
trg viéc hoc ti€p da dugc ki€m lai bdng cau phu hgp chua gip trude do. Dung bang sau Kiém tra (md
trén trang hoc liéu) d€ xem tiing muc tiéu, khong chi d€m dap s6 dung. Néu chua c6 cAu méi phu
hgp hodc con sai sau ho trg, ghi ro phan chua x4c nhan va ti€p tuc phan doc 1ap da nén.

Khi hoan tit, ghi ngay gdéc va hen On lai sau khoang 2-3 ngay, 7 ngay va 3-4 tudn. Em c6 thé hoc
ti€p ndi dung pht hgp trong khi chd lich 6n; két qua lam dudc ngay sau hoc chua cho biét em con
nhd sau nhiéu ngay.
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Luyén tap

Hay ty 1am truéc khi md 16i gidi. Khi vuéng, xac dinh em chua hiéu khai niém hay chua lam dugc
thao tac nén, roi chon dung phan ho trg cAn md. Viéc xem lai khong bit em phai hoc lai tir dau. Git
bai ban dau d€ thay phan nao da ty lam dugc.

Chdng Trong tam luyén tap Nhiém vu va Diém dirng
Tap xac dinh, huéng va Git tap xac dinh; xét ding phia; phdn | Nhiém vu 11-15; Diém diing
ngang/dung biét dudng ngang véi dudng ding 02 (trang 6)
Phén du, hinh va mo6 hinh | Kiém dudng xién; doc ding nhanh; gitt | Nhiém vu 16-20; Piém diing
diéu kién cta bién va don vi cia mo 03 (trang 8)
hinh

Néu chua lam dudc thao tdc nén, mé dung thé On nén va tu 1am cau cta thé trudc khi tré vé. Néu da
hiéu kién thic nhung 1ap luan chua ddang, gitt bai ban diu, tim budc sai ro6i dung huéng dan trong
Stra 16i (md trén trang hoc liéu). Trén ban in c6 16i giai, tra dang tén nhém va s6 nhiém vu; trén man
hinh, dung lién két ctia cau dang lam.

Chdng 1 — Tap xdc dinh, hudng va cdac dudng ngang/diing

Muc tiéu: giti diém loai sau rut gon; xét dung phia va titng dau vo cuc; giai thich dugc diéu kién tiém
can dung. Lam cic nhiém vu 11-15 r6i déi chiéu tai Piém dung 02.

Nhiém vu 11 — Tir giéi han dén dudng théng

Cho ham f xac dinh trén R \ {1}, lién tuc trén tiing khodng ctia tap xac dinh, c6

lim f(x)= lim f(x)=2, lim f(x)=—-oc0, lim f(x)= +4oo0.
X——00 X—>+00 x—>1- x—1+
Viét cic tiém cin ngang va ding ctia do6 thi. M6i két luin cin kém di kién quyét dinh. Hai gi6i han
& vo cuc cho mot hay hai dudng ngang?

Xem 161 gidi (md trén trang hoc liéu). Néu can, xem lai ding phan dang vuéng (m4 trén trang hoc
liéu), roi trd lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 12 — Tim tap xdc dinh trudc khi tinh

5x+2

Tim cac tiém can ngang, ding cua f(x) = Ghi tap x4c dinh va tinh giéi han mot phia tai di€ém

. . x=3 "
bi loai.

Xem 1061 gidi (md trén trang hoc liéu). Néu can, xem lai ding phan dang vuéng (mé trén trang hoc
liéu), roi trd lai nhiém vu nay.
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Nhiém vu 13 — M6t diém hé

2— N ¢ 2 7 .7 . \ A pa 7 ~ o R A .
Cho u(x) = x—: vdi tap xac dinh gom tat ca cdc gia tri lam cong thuc c6 nghia. Kiém nhan dinh
—

“x = 31atiém can ding”. Néu rut gon dugc u(x) = x + 3, em cé dugc vi€t u(3) = 6 khong? Bai nay
chi yéu cau xét moc x = 3.

Xem 10i gidi (md trén trang hoc liéu). Néu can, xem lai dung phan dang vuéng (md trén trang hoc
liéu), roi trd lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 14 — Chi c6 mot phia dé tién gdn

Cho f(x) = ﬁ trén D = (4; +o0). Tim tiém cin ngang, diing cta do thi. Giai thich vi sao khong
P

phai xét x — 4™,

Xem 10i gidi (md trén trang hoc liéu). Néu can, xem lai dung phan dang vuéng (md trén trang hoc

liéu), roi trd lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 15 — Khéng bé sét dau trdi

Cho lim,_, , o, f(x) = 7valim,_ _, f(x) = —2. Viét cac dudng tiém cin ngang va ghi dudng nao
Uing v6i dau trai, ddu phai. Co thé chi tir hai dit kién nay két luan ring d6 thi khong co tiém can ding
khong?

Xem 10i gidi (md trén trang hoc liéu). Néu can, xem lai dung phan dang vuéng (md trén trang hoc
liéu), roi trd lai nhiém vu nay.

DPiém dirng 02

Xem 10i gidi (md trén trang hoc liéu) réi d6i chi€u bai lam. Kiém ba diéu: em gitt tip xac dinh &
nhiém vu 13-14; ghi dung dudng/hudng 6 nhiém vu 11-12 va 05; hiéu vi sao mot phia @t trong
nhiém vu 14.

+ Néu cd két luan va li do déu dung, em c6 thé sang ching 2 hodc chon hoat dong phu hgp khéc.
« Néu nhim diém loai, goi Nhiém vu 35 ctia Stra 16i sau Luyén tip (md trén trang hoc liéu).
« Néu nham dau/phia, xem nén gidi han mot phia (md trén trang hoc liéu), ro6i dung Nhiém vu
36 cua Stia 16i sau Luyén tap (m6 trén trang hoc liéu) néu cau chua gip trude do.
+ Néu bd s6t ddu trai, xem lai muc 2 va dung Nhiém vu 37(a) ctia Stra 16i sau Luyén tap (md trén
trang hoc liéu).
Sau ho trg, trg lai Piém diing nay va kiém dung tiéu chi con thi€u. Bai da xem 16i gidi vin dung dé
hoc, nhung khong tinh 1a két qua ty 1am mot bai moi. Khong can vao tat cd nhanh khi da dat.
Néu con vudng tap xac dinh hodc giGi han mot phia, chua ghi da dat phan dy. Em van c6 thé lam
phan doc 1ap ma minh dd nén; phan can thao tac dang thi€u phai dugc hoc lai trude khi két luan da
lam chti. Khi cu xac nhin pht hgp da gip trude do hodc con sai, dung quy tac khi hét cau méi (md
trén trang hoc liéu); khong 14y dé Kiém tra hodc On lai d€ luyén truéc.
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Chéng 2 — Phan du, hinh dé thi va mé hinh

Muc tiéu: tim da duong xién; ki€m két luan bing giGi han; ndi dit kién vé6i hinh; dién gidi dang diéu
kién cda bién. S6 nhiém vu ti€p tuc tif ching trudc.

Nhiém vu 16 — Thuong va phén du

X243x+7

x+2
va cong phan du; sau do6 kiém giGi han ctia hiéu véi ducng xién.

Tim céc tiém can dung, xién cta f(x) = Kiém phép chia bing cich 1dy mau nhan véi thuong

Xem 10i gidi (md trén trang hoc liéu). Néu can, xem lai dung phan dang vuéng (md trén trang hoc
liéu), roi trd lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 17 — Dlitng bd mat hé sé tu do

2_
Mot ban néi do thi g(x) = .

nhan dinh nay, tim dudng xién dutng va chi rd gidi han nao bac dudng y = 2x.

c6 tiém cin xién y = 2x vi “ti s6 hé s6 cao nhit bing 2”. Hay kiém

Xem 16 gidi (md trén trang hoc liéu). Néu can, xem lai ding phan dang vuéng (mé trén trang hoc
liéu), roi trd lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 18 — Cat ma van tién sat

Cho f(x) =3+ xz;:l Chting minh y = 3 1 tiém c&n ngang, réi tim giao di€ém ctia d6 thi véi y = 3.
x ~

Két qua c6é mau thuan véi dinh nghia khong?

Xem 16 gidi (md trén trang hoc liéu). Néu can, xem lai ding phan dang vuéng (mé trén trang hoc
liéu), roi trd lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 19 — M6t hinh, ba hanh vi

Hinh sau biéu dién mot ham x4c dinh trén R \ {2} va lién tuc trén titng khodng ctia tip xac dinh.
Hinh di kém céc di kién chinh x4c:

[f(x)—2x+1)] =0.

im f(x)=-1, lim f(x)=4, lim f(x)=—co,

lim
X——00 X—>+00
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A

Hinh 1

a) Néu cdc tiém can suy ra tir di kién va chi vi tri/huéng tuong ing trén hinh.
b) Mot ban bac x = 214 tiém can ddng vi gidi han trai bing 4. Ban 4y sai § dau?
¢) Gidi thich vi sao khong dung mot doan d6 thi nhin “gin thng” trong 4nh d€ thay phép kiém
gidi han.
Xem 16 gidi (md trén trang hoc liéu). Néu can, xem lai ding phan dang vuéng (mé trén trang hoc
liéu), roi trd lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 20 — Nhiét do trong mo hinh
Mot md hinh gia dinh cho nhiét 6 sau ¢ gi 1a h(t) = 6 + % (°C), t > 0.

a) Néu tiém cin ngang va y nghia trong mo hinh.

b) Co6 thoi diém hitu han nao nhiét do dung bing 6 °C khong?

¢) Mot ban dung mau ¢ + 2 dé goi t = —2 1a tiém can ding ctia d6 thi mo hinh. Hay kiém cach
két luan ay.

Xem 15i gidi (md trén trang hoc liéu). Néu cin, xem lai dting phan dang vuéng (md trén trang hoc
liéu), roi trd lai nhiém vu nay.

Piém dirng 03

D3i chi€u nhiém vu 16-20. Em cin ki€ém phan du 6 06-07, hiéu giao di€ém trong 08, ndi ding ca ba
hanh vi & 09 va git di€u kién ctia bién va don vi trong 10.

« Thiéu phin du hodc hé s6 tu do: Bién déi phan thiic (md trén trang hoc liéu), réi Nhiém vu
38(a) ctia Stra 16i sau Luyén tip (md trén trang hoc liéu).

« Cho ring d6 thi khong dudc cit tiém can: xem lai dinh nghia, r6i Nhiém vu 37(b) ctia Stra 16i
sau Luyén tdp (md trén trang hoc liéu).

« Dién giai vugt tap dang xét hodic nham muc dat dugc: muc 5, réi Nhiém vu 38(b) ctia Stra 16i
sau Luyén tap (mg trén trang hoc liéu).
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« Néu nham cach doc hinh 6 nhiém vu 19, xem lai cAch noi dit kién v6i tling nhanh é muc 5.
Khi can tu ki€ém lai bing hinh khéc, dung Nhiém vu 39 ctia Stra 16i sau Luyén tap (md trén
trang hoc liéu) néu chua gip truge do, roi trg vé Pi€ém diing nay. Khong dung mot ciu & nhiéu
noi nhu thé do 1a nhiéu 1an x4c nhan khac nhau.

Khi da chudn bj ki hodc dt tu tin, em c6 thé lam Kiém tra hodc chon nhanh tu chon dudi day. Quyén
bit dau khong c6 nghia cac muc tiéu con vuéng da dat. Néu chua c6 cau méi phtt hgp hodc con sai,
ghi ré muc tiéu chua xac nhan va xem lai dang phan; chi dung két qua cda phan da tu lam dudc.
Khoéng bit 1am hai nhanh thém dé dugc vao Kiém tra.

Phéi hop — lua chon thém

Nhiém vu 21 — Tiém can va gia tri khong dat

Chon bai nay néu em da hoc gia tri 16n nhat va nhé nhat hodc ¢6 nén tuong Gng. Vi C(x) = 2 + xi+1
trén x > 0, hay tim GTLN, GTNN néu c6 va gidi thich quan hé véi tiém can ngang.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu). Néu can, xem lai dung phan dang vuéng (md trén trang hoc
liéu), roi trd lai nhiém vu nay.

Chuyén giao — lva chon thém

Nhiém vu 22 — Hai dudng xién khac nhau

¢ phan nén. V6i f(x) = vV x2 + 9, hay kiém
y=x08+ocovay = —x 3G —oo bing cich nhan lién hgp. Cé dugc ldy mot dusng lam dap an cho cd
hai dau khong?

Chon bai nay néu em doc dugc gidi han cidn vayx2 = |x

Xem 13i gidi (md trén trang hoc liéu). Néu cin, xem lai dting phan dang vuéng (md trén trang hoc
liéu), roi trd lai nhiém vu nay.
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Ngudn

+ Chudng trinh gido duc pho thong mon Toan 2018, trang 106: yéu cdu vé hinh dnh tiém cin
ngang, ding, xién va quan hé véi khdo sat do thi.

« Toan 12, tdp mot, Két noi tri thiic v6i cudc séng, Bai 3, trang 20-25: ddi chiéu dinh nghia va
phuong phap cc ban. Bdn PDF tham khdo tuong ting trang 22-27.

« Cac goi Don diéu va cuc tri va Gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ZO Math: mach tap xac
dinh, biéu dién va sy dat dugc. Nhat ki va tai nguyén nén chung dugc dan tai ndi stt dung.

Céc nhiém vy, dii kién s6 va mo6 hinh gid dinh trong hoc liéu dugc bién soan cho géi nay. Hinh dugc
dung tir cong thuic cia tirng hinh; hinh trong cu doc d6 thi di cung di kién giéi han dé c6 cin ca
két luan chinh xac. G6i khong khdng dinh tan suit xudt hién cia tiém can trong dé thi 2027.
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Chon diéu em
muon hoc tiép.

Em cé thé bdt ddu véi mot ndi dung dang hoc, muén 6n lai
hodc con vudng khi tu gidi bai.

Mé hoc liéu

clakhdéa hoc
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