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Bat ddu

Hoc liéu “Pudng tiém can” giup em dung gidi han d€ xac dinh tiém cin dung, ngang va xién cta
d6 thi ham s6. Em sé tap xét dung tap xac dinh, phan biét cac phia tién t6i va dung giGi han d€ giai
thich hinh vé. V6i bai toan thuc té, két ludn phéi phut hgp véi di€u kién va don vi ma mo hinh da
cho. Bai Kiém tra danh gia muc tiéu ctia hoc liéu, khong mo phdng cdu truc dé thi t6t nghiép.

Mot di€m bi loai khdi tap xac dinh c6 luon tao ra tiém cin diing khong? D6 thi da cit mot dudng
thdng con co thé tién sat dudng &y G rat xa khong? Hai dau cia ciing mot do thi co thé tién sat hai
duong khac nhau khong?

Hoc xong, em can lam dugc gi?

Sau khi hoc va ty 1am, em cin co6 thé:

Muc tiéu Viéc em cdn lam dugc

Gitt tdp xac dinh va phan | Gilt dung tap xac dinh; phan biét gia trj tai mot diém véi hanh vi clia ham

biét giéi han véi gid tri s6 khi bién tién gin diém dy.

Tim tiém can ngang Xét riéng hai dau vo cuc, néu phudng trinh va huéng tuong ting; khong
dém trung dudng.

Tim tiém can ddng Dung it nhit mot giGi han mdt phia vo cuc hgp 16; gitt ding dau va phia.

Tim tiém can xién Tim du phuong trinh dudng thdng, ki€ém phan chénh l1&ch ti€n vé 0 &
huéng dang xét va ndi két qua véi hinh.

No6i dit kién v6i hinh N6i cong thtic, di kién gisi han va nhanh d6 thi; gidi thich vi sao do thi

¢6 thé cit duong tiém can.
Dién gidi m6 hinh Chon két luan vira da di kién va dién gii két qua trong mo hinh dugc
cho, dung diéu kién va don vi.

Panh gia va stta 1ap luan Gitt phan dang, stta dung 1i do; khi cin xac nhan sau stia, tu 1am ciu phu
hgp con chua xem 16i gidi.

Tién quyét

Em cén bién d6i dudc phan thuc, xét ddu don gidn va doc ki hiéu giéi han. Cac nhiém vu Khéi dong
(mé trén trang hoc liéu) giap em ty ki€ém bdn thao tic nén nay trude khi vao phan hoc. Néu thi€u
thao tic nao, dung ding phan On nén (md trén trang hoc liéu) dugc din trong bai. Pao ham khong
bét budc trong cac nhiém vu chinh.

Nhanh Phoi hgp (md trén trang hoc liéu) can kién thiic vé gia tri 16n nhit, nho nhat trén tip dang
xét. Nhanh Chuyén giao (md trén trang hoc liéu) cdn doc dudc gidi han chtta cin va tri tuyét dai.
Hai nhanh 1a lya chon thém.

Cach hoc

Chuén bj gidy dé giit bai ty 1am va ghi i do cho ting két luan. Ty tra 15i trudc khi mé phan déi chiéu.
Em c6 thé chia Bai hoc va Luyén tap thanh nhiéu budi; riéng mot lugt Kiém tra phéi thuc hién lién
tuc theo huéng dan cta phin dy. Khéi dong chi khdo sat mot s6 thao tic nén, khong kiém hét tién
quyét hodc ching nhan dat ca goi.
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Né&u can hoc ti dau, lam Khéi dong (md trén trang hoc liéu), réi doc Gidi han mé td hanh vi ctia
ham s6 (mg trén trang hoc liéu). G mbi muc kién thtc, thit trd 16i Ggi mé trude khi doc phan gidi
thich; Ggi mé khong thay nhiém vu cu6i m6i muc. Cau Nhiém vu trong Bai hoc c¢6 16i gidi riéng.

Chon ngi bat dau

« Can hoc hodc nhd lai khai niém: vao Bai hoc (mdg trén trang hoc liéu).

« Da hiéu va mudn ty 1am: vao Luyén tap (md trén trang hoc liéu).

« Pa chudn bi ki ho#c du tu tin: c6 thé vao Kiém tra (trang 5), k€ cd chua lam cac phan trudc.
« Pén ngay hen: chon lugt 6 On lai (md trén trang hoc liéu).

Do 1a cac diém vao theo nhu ciu. Viéc bé qua mot phan khong tu cho bi€t em da 1am cha phén &y.

Bdn d6 hoc

Bai hoc (md trén trang hoc liéu) — Luyén tap (md trén trang hoc liéu) — Kiém tra (trang 5) - On
lai (mg trén trang hoc liéu)

Day 1a tién trinh dugc khuyén nghi va tht tu tra doc. Em dudc chon diém vao, di t6i hodc quay lai
theo nhu cau; khong phai hoan tat 1an lugt moi phan mdéi dugc vao phan tiép theo. Phan bd qua
khong tu dugc xem 1a da dat. On lai thyc hién theo ngdy hen.

On nén, Ldi gidi, Stra 16i va Nhat ki 1a cac hd trg dudc goi khi cin, theo bing dudi. Sau hd trg, trd vé
dung nhiém vu hoic Piém diing dang vudéng.

Khi cén hé trg

Khi cén Mé phén ndo? Sau dé lam gi?

Nhd lai mot khai niém cia | BPing muc trong Bai hoc (md | Trd vé cau dang vudng

goi trén trang hoc liéu)

B6 sung cach doc giGi han | Pung phan On nén (mé trén Ty lam ciu nén roi trd vé bai goc
hoic bién ddi trang hoc liéu)

Dai chiéu hodc sta bai da | Loi gidi (md trén trang hoc Ki€m dung phan con sai bang cu phu
lam liéu), réi Stra 16i (md6 trén trang = hgp chua xem dap an

hoc liéu) néu can
Luu quyét dinh hodc nai Nhat ki (md trén trang hoc Ghi dit kién da cd, khong can ghi sau
tiép tuc liéu) moi thao tac

Gilt bai tu 1am trudc khi mé trg giap; khi d6i chi€u, xem cd 1i do va két ludn. Néu da nhan trg giup,
ghi riéng phan 1am dugc sau d6. Cau da xem dap an dung dé hoc lai, khong tinh 1a 14n ty [am méi.
Riéng trong mot lugt Kiém tra, em phai tu luc hoan toan. Néu cAn md Bai hoc, On nén, Stra 16i hodc
Loi giai dé trg giup, hay két thac lugt va gitt bai ban diu trudc. Néu vao thing mot phan hé trg, chon
ciu hodc hoat ddng em muon trd ve.
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Khi ndo hodn tat lugt chinh?

Hoan tat lugt chinh khi bai lam tu luc cho thdy em dap Gng cac muc tiéu thi€t yéu va nhiing 16i cdn
trg viéc hoc ti€p da dugc kiém lai bang cau phu hgp chua gip truée do. Dung bang sau Kiém tra
(trang 7) d€ xem tiing muc tiéu, khong chi dém dap s6 dung. Néu chua c6 cdu méi phut hgp hodc con
sai sau ho trg, ghi r6 phin chua xac nhan va ti€p tuc phin doc 1ap du nén.

Khi hoan tit, ghi ngay gdéc va hen On lai sau khoang 2-3 ngay, 7 ngay va 3-4 tudn. Em c6 thé hoc
ti€p ndi dung pht hgp trong khi chd lich 6n; két qua lam dudc ngay sau hoc chua cho biét em con
nhd sau nhiéu ngay.
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Kiém tra

Thoi gian d€ xuit: 40 phut. Tong di€m: 20. Thoi gian 12 ggi y cho lugt diu va cin diéu chinh sau
st dung; thang diém giup phan tich bai lam, khong mé phong thang diém thi t6t nghiép.

Em c6 thé bit ddu néu da chudn bi ki hodc du tu tin. Trong lugt ndy, tu 1am cd nim nhiém vy, khong
md Bai hoc, On nén, Stia 16i hodc Loi gidi d€ trg gitip. Mot lugt khong chia thanh nhiéu dgt/budi
roi ghép thanh cung mdt két qua ddc 1ap. Néu cin nhan trg gitip, hay két thuc lugt, git bai 1am
ban dau; phan lam sau ho trg dugc ghi riéng.

Ghi tap xac dinh, huéng giGi han va li do, khong chi dap an. Chuén bi gidly va dong ho; ghi thoi diém
bit dau, két thic va phan chua lam dugc. Néu dung thoi gian khac dé xudt, ghi dung thdi gian thuc.
Chi m& huéng dan chdm sau khi két thuc lugt; gitt bai ban dau trudc khi sta. Pay 1a kiém tra muc
tiéu ctia goi, khong phai dé mo phdng thi quoc gia.

Nhiém vu 23 — Hai ham & cling mét méc

4 diém.
x2-16 . 3 K s TR A oh A
Cho p(x) = —va q(x) = o moi ham lay tap xac dinh ty nhién.

a) Viét tap xac dinh ctia tiing ham.
b) Tinh céc gidi han mot phia tai 4.
¢) V6i mdi do thi, x = 4 6 1a tiém cin diing khong? Giai thich va cho biét c6 dugc gan p(4) = 8
sau rut gon khong.
Nhiém vu 24 — Doc hai dau va mdét méc hitu han
4 diém.

Mot ham f xac dinh trén R \ {—1}, lién tuc trén tiing khodng ctia tap xac dinh, c6 hinh duéi day. Cac
dit kién di kem la

lim f(x)=1, lim f(x)=-4, lim f(x)=3, lim f(x)=+o.
X—>—00 X—>+00 x—>-1- x—>—1+
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A
I
~

Hinh 1

a) Viét cac tiém cin ngang, ding va ghi huéng cho tiing két luan.
b) Chi trén hinh nhanh nao phu hgp véi méi gidi han.

¢) Gidi han trai htu han tai —1 c6 1am mat tiém can ding § mdc dy khong?

Nhiém vu 25 — Dudng xién can di hai hé sé
5 diém.

Cho f(x) =

2X24+3X+8 s L. A M. 2 A a1 A o ~
————, V@i tap xac dinh gom tat ca cic gia tri lam cong thiic c6 nghia.

a) Ghi tap xac dinh va tich phén thuc thanh phan bac nhit cong phan du trén mau.
b) Tim tiém can xién, kiém gidi han hiéu 6 hai dau.
¢) Mot ban chon y = 2x. Dung gi6i han dé kiém dudng Ay.
d) Tim tiém cin ding bing gidi han mot phia.
Nhiém vu 26 — Mét phén vi du cén hai diéu
3 diém.
V6ig(x) = -2+ ;—i, xét nhan dinh “Néu d6 thi cit y = —2 thi y = —2 khong thé 12 tiém can ngang”.
a) Tinh giGi han & hai dau va két luan tiém can ngang.
b) Tim giao diém ctia do thi véi dudng dy, ki€m tra gia tri dang xét c6 thudc tip xac dinh hay
khong.
c) banh gid nhan dinh va gidi thich quan hé gitta hai két qua.
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Nhiém vu 27 — Gidi han ctia mé hinh

4 diém.

Mot mo6 hinh gid dinh mo6 ta nong d6 sau ¢ phut: A(t) =9 + :-_04 (mgL=Y),t>0.
a) Néu duodng tiém cin ngang va dién giai giéi han véi dung don vi.
b) Ki€m xem muc 9mg L~ c6 dudc dat § thsi diém hitu han khong.

¢) Kiém viéc goi t = —4 1a tiém cin ding ctia d6 thi ctia ham s6 trong mo hinh.

biém dirng 04 — Sau khi két thic lugt Kiém tra

Gitl bai ban dau réi méi Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu). Poi chiéu theo tiing khd nang:
Muc tiéu can kiém Bai lam cdn ddi chiéu Biéu hién cén cé
Giti tap xac dinh; phdn | Nhiém vu 23 (trang 5) (a), Gitl diéu kién xac dinh sau rut gon;

biét giGi han va gid tri | Nhiém vu 23 (trang 5) (¢), Nhiém | khong coi gidi han la gia tri ham s6 tai
vu 25 (trang 6) (a), Nhiém vu 27 | diém bj loai; gitt dung diéu kién thoi gian

(trang 7) (c) ctia mo hinh
Xét ngang theo ting Nhiém vu 24 (trang 5) (a), Ghi dung phudng trinh va huéng; phan
dau Nhiém vu 26 (trang 6) (a) biét hai dudng khac nhau véi mot dudng

G hai dau

biéu kién ding, ddu Nhiém vu 23 (trang 5) (b-c), C6 it nhat mot gidi han vo cuc hgp 1¢; git
va phia Nhiém vu 24 (trang 5) (c), Nhiém | dung d4u va khong doi ca hai phia

vu 25 (trang 6) (d)
Tim dudng xién va Nhiém vu 25 (trang 6) (a—c) Phan bic nhit cé du hai hé s6; hiéu tién
kiém tra gii han cua v€ 0  hudng da ghi; bac dudng sai bang
hiéu gi6i han

N6i di kién v6i hinh | Nhiém vu 24 (trang 5) (b), doc Chi dung titng nhanh, mdc va huéng; chi
cung Nhiém vu 24 (trang 5) (a-c) = ghi dang phuong trinh chua da

Phan bién viéc cit Nhiém vu 26 (trang 6) (a—c) Co6 gidi han, giao di€m hgp 1é va 15i giai

tiém can thich vi sao cung dung

Dién gidi m6 hinh Nhiém vu 27 (trang 7) (a—c) bung mtic, don vi, sy dat dugc va tap
dang xét; khong duing mdc ngoai tip dang
xét

Panh gia va stia lap Nhiém vu 25 (trang 6), y c; Chi ra két luan sai va dit kién bac bo; gitt

ludn Nhiém vu 26 (trang 6), y c; phan dung, stta i do va di€u kién can

Nhiém vu 27 (trang 7), y ¢ thiét. K&t qud sau ho trg dugc ghi riéng

v6i bai lam ban dau.

Ghi “ty 1am dang”, “con thi€u li do”, “sai/chua lam dugc” hoic “da nhan ho trg” theo bai thuc. Néu
sai, dung bang Chon bai stia 16i (md trén trang hoc liéu), gitt riéng két qua ban dau va két qua sau
stta. Khong 14y tong s6 cAu dung che mot muc tiéu thiét yéu con vusng.

Hoan tat lugt chinh khi em ty lam dugc theo cac muc tiéu thiét y&u va céc 16i can trg viéc hoc tiép
da dugc kiém lai bdng cau chua gip trudc d6. Néu con nhadm cach doc hinh § Nhiém vu 24 cta Kiém
tra, dung Nhiém vu 43 ctia Stra 16i sau Ki€m tra (md trén trang hoc liéu) khi chua xem dap an; chi
dung nhanh va giai thich tiing giGi han réi tré vé di€m nay. Néu ciu dy da gip trudc do, 1am theo
huéng dan khi hét bai méi (md trén trang hoc liéu). Cau chi tinh ti cong thic khong thay cho phan
doc hinh.
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Khi hoan tit lugt chinh, hen On lai. Em c6 thé tiép tuc hoc phan khac phu hgp tién quyét trong luc
chd ngay 6n; khong bat chd xong tit ca lugt 6n mdi dudc hoc ti€p.
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Ngudn

+ Chudng trinh gido duc pho thong mon Toan 2018, trang 106: yéu cdu vé hinh dnh tiém cin
ngang, ding, xién va quan hé véi khdo sat do thi.

« Toan 12, tdp mot, Két noi tri thiic v6i cudc séng, Bai 3, trang 20-25: ddi chiéu dinh nghia va
phuong phap cc ban. Bdn PDF tham khdo tuong ting trang 22-27.

« Cac goi Don diéu va cuc tri va Gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ZO Math: mach tap xac
dinh, biéu dién va sy dat dugc. Nhat ki va tai nguyén nén chung dugc dan tai ndi stt dung.

Céc nhiém vy, dii kién s6 va mo6 hinh gid dinh trong hoc liéu dugc bién soan cho géi nay. Hinh dugc
dung tir cong thuic cia tirng hinh; hinh trong cu doc d6 thi di cung di kién giéi han dé c6 cin ca
két luan chinh xac. G6i khong khdng dinh tan suit xudt hién cia tiém can trong dé thi 2027.
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HOC TIEP CUNG ZO MATH

Chon diéu em
muon hoc tiép.

Em cé thé bdt ddu véi mot ndi dung dang hoc, muén 6n lai
hodc con vudng khi tu gidi bai.

Mé hoc liéu

clakhdéa hoc
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