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Bat ddu

Hoc liéu “Pudng tiém can” giup em dung gidi han d€ xac dinh tiém cin dung, ngang va xién cta
d6 thi ham s6. Em sé tap xét dung tap xac dinh, phan biét cac phia tién t6i va dung giGi han d€ giai
thich hinh vé. V6i bai toan thuc té, két ludn phéi phut hgp véi di€u kién va don vi ma mo hinh da
cho. Bai Kiém tra danh gia muc tiéu ctia hoc liéu, khong mo phdng cdu truc dé thi t6t nghiép.

Mot di€m bi loai khdi tap xac dinh c6 luon tao ra tiém cin diing khong? D6 thi da cit mot dudng
thdng con co thé tién sat dudng &y G rat xa khong? Hai dau cia ciing mot do thi co thé tién sat hai
duong khac nhau khong?

Hoc xong, em can lam dugc gi?

Sau khi hoc va ty 1am, em cin co6 thé:

Muc tiéu Viéc em cdn lam dugc

Gitt tdp xac dinh va phan | Gilt dung tap xac dinh; phan biét gia trj tai mot diém véi hanh vi clia ham

biét giéi han véi gid tri s6 khi bién tién gin diém 4y.

Tim tiém can ngang Xét riéng hai dau vo cuc, néu phudng trinh va huéng tuong ting; khong
dém trung dudng.

Tim tiém can ddng Dung it nhit mot giGi han mdt phia vo cuc hgp 1€; gitt ding dau va phia.

Tim tiém can xién Tim du phuong trinh dudng thdng, ki€ém phan chénh l&ch ti€n vé 0 &
huéng dang xét va ndi két qua véi hinh.

Noi di kién véi hinh N6i cong thtic, di kién gidi han va nhanh d6 thi; gidi thich vi sao d6 thi

c6 thé cit duong tiém can.
Dién gidi m6 hinh Chon két luan vira da dt kién va dién gii két qua trong mo hinh dugc
cho, dung di€u kién va don vi.

Panh gia va stta 1ap luan Gitt phan dang, stta dung 1i do; khi cin xac nhan sau stia, tu 1am ciu phu
hgp con chua xem 16i giai.

Tién quyét

Em cin bién d6i dugc phan thic, xét ddu don gidn va doc ki hiéu gidi han. Cac nhiém vu Khéi dong
(trang 4) gitp em ty ki€m bén thao tac nén nay trude khi vao phan hoc. Néu thiéu thao tac nao,
dung dang phan On nén (trang 31) dugc dan trong bai. Pao ham khong bit budc trong cdc nhiém vu
chinh.

Nhanh Phoi hgp (trang 22) can kién thiic vé gia tri 16n nhit, nhoé nhat trén tip dang xét. Nhanh
Chuyén giao (trang 23) can doc dudc gidi han chtta cin va trj tuyét doi. Hai nhanh 1a lya chon thém.

Cach hoc

Chuén bi gidy dé gil bai tu 1am va ghi li do cho tiing két luan. Ty trd 18i trudc khi m& phan déi chiéu.
Em c6 thé€ chia Bai hoc va Luyén tip thanh nhiéu budi; riéng mot lugt Ki€m tra phdi thuc hién lién
tuc theo huéng dan ctia phan dy. Khéi dong chi khao sat mot s6 thao tac nén, khong ki€ém hét tién
quyé€t hodc ching nhéan dat ca goi.

Néu can hoc tir dau, lam Khai dong (trang 4), réi doc Gidi han mé ta hanh vi ctia ham s6 (trang 5). G
mobi muc kién thuc, tht trd 16i Ggi mé trude khi doc phan gidi thich; Ggi mé khong thay nhiém vy
cudi m6i muc. Cau Nhiém vu trong Bai hoc c6 16i gidi riéng.
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Chon nai bat dau

« Can hoc hodc nhd lai khai niém: vao Bai hoc (trang 4).

+ Da hiéu va mudn ty lam: vao Luyén tap (trang 19).

« Da chudn bi ki hodc du tu tin: ¢6 thé vao Kiém tra (trang 24), ké ca chua 1am cac phan trudc.
« Pén ngay hen: chon lugt 6 On lai (trang 28).

Do 1a cac diém vao theo nhu ciu. Viéc bé qua mot phan khong tu cho bi€t em da 1am cha phén &y.

Bdn d6 hoc

Bai hoc (trang 4) — Luyén tap (trang 19) — Kiém tra (trang 24) — On lai (trang 28)

Day 1a tién trinh dugc khuyén nghi va th tu tra doc. Em dudc chon diém vao, di t6i hodc quay lai
theo nhu cau; khong phai hoan tat 1an lugt moi phan méi dugc vao phan ti€p theo. Phan bé qua
khong tu dugc xem 1a da dat. On lai thyc hién theo ngay hen.

On nén, Ldi gidi, Stra 16i va Nhat ki 1a cac hd trg dudc goi khi cin, theo bing dudi. Sau hd trg, trd vé
dung nhiém vu hodc Piém dung dang vudng.

Khi cén hé tro

Khi cén M4 phéan nao? Sau dé lam gi?
Nhé lai mot khdi niém ctia | Pung muc trong Bai hoc Trg vé cau dang vudng
g6i (trang 4)

B6 sung cach doc gidi han | Pung phan On nén (trang 31) = Ty lam cAu nén réi trd vé bai géc
ho#c bién dédi

Dai chiéu hodc stia bai da | Ldi gidi (trang 47), r6i Stta16i | Kiém dung phan con sai bing cau phu

lam (trang 34) néu can hgp chua xem dap an
Luu quyét dinh hodc nai Nhat ki (trang 45) Ghi dit kién da cé, khong can ghi sau
tiép tuc moi thao tac

Gitl bai tu 1am trudc khi mé trg giap; khi d6i chi€u, xem cd 1i do va két ludn. Néu da nhan trg giup,
ghi riéng phan lam dugc sau d6. Cau da xem dap an dung dé€ hoc lai, khong tinh 1a 1an tu 1am mdi.
Riéng trong mot lugt Kiém tra, em phai tu luc hoan toan. Néu cAn md Bai hoc, On nén, Stra 16i hodc
Loi giai dé trg giup, hay két thac lugt va gitt bai ban diu trudc. Néu vao thing mot phan hé trg, chon
ciu hodc hoat ddng em muon trd ve.

Khi ndo hodn tat lugt chinh?

Hoan tét lugt chinh khi bai lam tu luc cho thdy em dap Gng cac muc tiéu thiét yéu va nhiing 16i cdn
trd viéc hoc ti€p da dugc kiém lai bing cau phu hdp chua gip truée do. Dung bang sau Ki€m tra
(trang 26) d€ xem ting muc tiéu, khong chi dém dap s6 dung. Néu chua c6 cdu méi phut hgp hodc
con sai sau ho trg, ghi rd phan chua xac nhan va ti€p tuc phan doc 1ap du nén.

Khi hoan tit, ghi ngdy géc va hen On lai sau khodng 2-3 ngay, 7 ngdy va 3-4 tudn. Em c6 thé hoc
ti€p ndi dung phtt hgp trong khi chd lich 6n; két qua lam dugc ngay sau hoc chua cho biét em con
nhd sau nhiéu ngay.
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Bai hoc

Céu héi din dudng

Tu cong thiic hodc dit kién gidi han, ta biét d6 thi tién gin dudng nao, & phia nao, va con diéu
gl chua biét?

Trudc mobi két ludn, hay xac dinh tdp dang xét, huéng bién tién tGi va bi€u thuc can 1dy gidi
han. Sau d6 n6i két qué véi phuong trinh dudng thing va ding nhanh trén hinh.

Hoc liéu chua thuc hién toan bd quy trinh khdo sat ham s6; khong yéu cau bién luin tham s6
ho#c tinh dao ham trong cic nhiém vu chinh. Hai nhanh Phéi hgp va Chuyén giao 1a lya chon
thém.

Khéi dong

Ty lam bon nhiém vu trén gidy trudc khi md 16i gidi. Sau khi d6i chiéu, dung bang chon phan can 6n
dé xtr 1i thao tac nén con vudng. Khong cin tinh diém hodc biét trude tén cac dudng tiém can.

Nhiém vu 01 — Giir tap xdc dinh khi rut gon

x2—100

Chor(x) = "

P
rat gon biéu thic trén tip xac dinh 4y. Sau rut gon, em ¢ dudc thém 10 vao tap xac dinh hoic viét
gia tri r(10) khong?

VGi tap xac dinh gom tat cd cac gid tri lam cong thuc c6 nghia. Ghi tap xac dinh,

Xem 106i gidi (trang 47).

Nhiém vu 02 — Doc hudng va xét dau
Véi p(x) = —il, hiy dién td x — 1~ vd x — 1* bing 16i. G méi phia, x4c dinh ddu ctia mAu réi tinh
x—

giGi han tuong ting. Bai nay chua yéu cau goi tén dudng tiém can.
Xem 10i gidi (trang 47).

Nhiém vu 03 — Xét riéng hai dau vé cuc

Tinh lim,,_ , o, q(x) valim,_, _ q(x) v6i q(x) = 4x—:21. Viét phép chia cd ti va miu cho x dé 1am ro
X

két qud; khong thay “vo cuc” vao cong thiic nhu mot so.

Xem 10i gidi (trang 48).

Nhiém vu 04 — Kiém thuong va phdan du

2
Viét A(x) — 2x°+Xx+5

- thanh mot bi€u thtic bac nhit cong phan du trén mau. Ghi diéu kién cta x, roi
x x D . by 2 R 7 oA
kiém phép chia bing cach 1dy mau nhan véi thuong va cong phan du. Bai nay chi ki€m phép bién

d6i, chua yéu ciu két luan vé tiém can.

Xem 10i gidi (trang 48).
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DPiém dirng 01 — Sau khi lam xong

Giti bai 1am ro6i doi chiéu tiing cau. Cau con vuéng chi ra ding phan nén nén xem lai trong bang
du6i; khong can hoc lai moi tai nguyén. Néu da rd cd bon thao tac, chuyén sang muc Gidi han mo ta
hanh vi ciia ham s6 (trang 5). Lam dung Khéi dong chua c6 nghia da dat cac muc tiéu cta goi.

Chon diing phén cén 6n

Bai/diéu con vudng Phén cén 6n Tré lai bai

Nhiém vu 01 MAu khac 0 va diéu kién khi rat gon. Xem | Trd vé Nhiém vu 01 (trang 4),
Bi€n ddi phan thuc (trang 32). stia di€u kién roi ti€p tuc

Nhiém vu 02 Hudng tién gan va ddu cta phin thttc. Xem | Tré vé Nhiém vu 02 (trang 4),
Giéi han mot phia (trang 31). gidi thich lai ting phia

Nhiém vu 03 Chia theo bic va gidi han & hai dau. Xem Trd v€ Nhiém vu 03 (trang 4),
Gidi han & vo cuc (trang 32). kiém hai huéng

Nhiém vu 04 Thuong, phan du va phép nhan ki€m lai. Trd v€ Nhiém vu 04 (trang 4),
Xem Bi€n d6i phan thtc (trang 32). kiém dang phép bién déi

Sau khi xem nén, tu lam ciu ctia tai nguyén néu chua gip trudc do rdi tré lai cau dang vuéng. Lan
stia cau Khéi dong da xem 13i gidi giup em hoc lai, khong dudc tinh 14 mot cau xac nhan doc 1ap
mdi. Néu mot thao tac van chua rd, ghi phan con thi€u va doc ding phén giai thich; khong tu danh
dau da da nén.

1. Giéi han mo ta hanh vi ctia ham s6
Gdi m& 01 — Gid tri tai diém va hanh vilan can
Th trd 16i trudc khi doc tiép.
Hai cong thuic cung khong xac dinh tai mot hoanh do c6 budc do thi cé cung hanh vi § gan d6 khong?
Gia tri tai diém va gidi han khi tién gin diém dy dang tra 16i cing mot cAu héi hay hai cau héi khac
nhau?
Viéc khong xac dinh tai mot diém chua cho biét ham tién t6i dau & 1an can. Gia tri tai diém va giGi
han cdn dugc xét riéng. Hay kiém lai nhin xét nay bing hai ham trong Vi du 01.
1.1. Gid tri, giGi han tai diém va gidi han & vé cuc
Ba cau héi sau khac nhau:
« Gia tri tai diém: f(a) c6 dudc xac dinh khong, va néu c6 thi bing bao nhiéu?
+ Gidi han tai di€m: khi x ti€n gin a theo mot phia dugc phép, f(x) ti€n t6i dau?

 Gidi han 6 vé cuc: khi x ting hodc gidm khong bi chan trong tap xac dinh, f(x) c6 hanh vi
thé nao?

Gi6i han xét cac gia tri 6 gin mdc, khong tu b6 sung mot di€ém vao tip xac dinh. Khi x — +oo hodc
X — —o0, ta cting khong thay “vo cuc” vao cong thic nhu thay mot so.
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1.2. Vi du 01 — Cung logi mét diém, hanh vi khac nhau

Xét
u(x)—ﬁ U(x)_x+2
Cox=2" Cx=2
Cé hai ham déu co tap xac dinh R \ {2}. V6i x # 2,
u(x)=x+2.

Do d6 lim,_,, u(x) = 4, nhung u(2) van khong dugc xac dinh. P6 thi u 1a dudng y = x + 2 bd diém
(2;4).

Véi v, ta viét

4

=1 .
v(x) +x—2

Khi x — 27, miu am va tién t6i 0 nén v(x) - —oco. Khi x — 2%, mau duong va tién t6i 0 nén
U(x) = +o0. Viéc cung loai x = 2 khong khién hai ham cé cung hanh vi gan 2.

~
~

Hinh 1. Gi4 tri tién tGi 1a 4, nhung diém (2; 4) bi loai.
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~

—_————————————e Y ———————— — — — —

Hinh 2. Ciing loai x = 2, nhung tung do khong tién t6i mot s6 hitu han.

1.3. Nhiém vu 05 — Rt gon c6 thém dudc mot diém khong?

2_
Cho r(x) = );—_11 véi tdp xac dinh gom tat cd cac gia tri lam cong thic cd nghia. Mot ban viét:
“r(x) = x + 1 nén r(1) = 2.” Hay chi r6 phan dang, phan sai; tim gidi han cda r(x) khi x — 1.

Xem 16i gidi (trang 49). Néu vudng diéu kién sau rat gon, xem Bién ddi phan thtc (trang 32), r6i tré
lai cAu nay. Néu da hiéu, tié€p tuc muc 2.

2. Tiém cdn ngang: xét riéng hai déau vé cuc

Ggi m& 02 — Hai ddu cta db thi

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Khi x — 400, f(x) — 4. Tung do ctia diém trén d6 thi dang tién gin tung do ctia dudng thing nao?
Dt kién nay da cho biét hanh vi § dau trai chua?

Ta dang so f(x) vGi 4, tiic so tung d6 cua di€ém trén do thi véi tung do clia dudng y = 4. Dii kién chi
noi vé dau phai. Pinh nghia dudi day giup goi tén dudng dy va xét riéng tiing dau vo cuc. Mot diém
giao hitu han c6 mau thuin vé6i hanh vi & rdt xa khong? Hay giti cau héi nay khi doc cac vi du.

2.1. Binh nghia va y nghia

DPudng thdng y = L 1a mot tiém can ngang clia d6 thi y = f(x) néu it nhit mot trong hai diéu
kién sau dung:

lim f(x)=1L hodc lim f(x)=1L,
X—>—00

X—+00

trong d6 L 14 s6 thuc va huéng dang xét c6 nghia trén tip xac dinh.
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Chéng han, khi f(x) — L & ddu phai, d0 chénh tung do |f(x)— L| ti€n vé 0 khi x — +co. Dudng
ngang mo ta hanh vi & xa, khong budc dé thi phdi nim vé mot phia ctia dudng & moi diém.

Ngudn doi chiéu: Sach gido khoa Toadn 12, tdp mdt, bd Két ndi tri thiic v6i cude song, bai 3, trang 20 (trang 22
cta tép PDF), dinh nghia dudng tiém can ngang.
2.2.Vidu 02 — Hai déau cho ciing mdt dudng
Cho f(x) =4 — —, x # —2. Vi = — 0 khi x — +00 va khi x = —o0, ta c6
X+2 X+2

lim f(x)=4, lir_n f(x) =4.

X—>+00

D6 thi c6 tiém can ngang y = 4. Hai gi6i han ciing biing 4 xdc dinh mot dudng thing, khong phai
hai tiém cin khac nhau.

=

Hinh 3. D6 thi cta f trong Vi du 02; nét dit ngang bi€u dién y = 4.
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2.3. Vidu 03 — Hai ddu cé thé khdc nhau

Biét lim,_, ,  g(x) = 2 valim,_ _, g(x) = —3. D0 thi c6 hai tiém can ngang: y = 2 § dau phai va
y = —3 6 dau trai. Khong dugc lay két qua ctia dau phai 4p cho dau trai néu chua cé can cu.

]

Hinh 4. Mot d6 thi pht hgp véi hai gidi han da cho. D kién gidi han xac dinh két luan; hinh giup
hinh dung.

VGi phan thtc, c6 thé chia ca ti va mau cho liy thita thich hgp ctia x d€ tinh giGi han. Cin xét riéng
tiing huéng ma tap xac dinh cho phép. Chiang han, néu tip xac dinh 1a (4; +0), ta xét gi6i han khi
X — +o00; khong xét x — —oo Vi cac gid tri x trong tap nay déu 16n hon 4.

2.4.Vidu 04 — Cdt tiém can ngang tai mot diém
XétF(x) =2+ xziﬂ trén R. Khi x # 0, ta cé
X

L
— X
x2+1 1+i

x2

—> 0 khix — *oo.

Vivay lim,,, , F(x) = lim,_,_, F(x) = 2,nén y = 2 1a tiém can ngang. Nhung phuong trinh
F(x) = 2 tuong duong x = 0: d6 thi cit dudng ay tai (0; 2).
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A

~

Hinh 5. Diém giao hitu han va gi6i han G vo cuc 1a hai thong tin cung dung.

Khong c6 mau thudn: dinh nghia tiém can ngang yéu cdu do chénh tién vé 0 khi bién ra vo cuc,
khéng cam do chénh bang 0 tai mot hoanh dé httu han.
2.5. Nhiém vu 06 — Ghi cd dudng va hudéng

Biét lim,_, ., p(x) = —1valim,_,_, p(x) = 3. Hay viét cic tiém cin ngang cuing hudng tuong ing.
Mot ban chi ghi y = —1 da da chua?

Xem 10i gidi (trang 49). Néu nham huéng, trd lai dinh nghia ¢ dau muc nay. Néu chua biét tinh gisi
han & vo cuc, xem On nén (trang 32), roi tré lai nhiém vu dang lam.

3. Tiém can diing: mo6t phia vé cuc da dua

Ggimé 03 — Mot phia tién t&i vo cuc

Thi trd 16i trudc khi doc tiép.

Khi x - 27, g(x) - +00. Hoanh d¢ dang ti€n gan mdc nao, tif phia nao? Tung do co tién t6i mot so
httu han khong?

Hoanh d6 tién t6i 2 tif phai, con tung d6 ting khong bi chan. D kién khong gan g(2) bing vo cuc: vo
cuc khong phéi mot gia tri thuc ctia ham s6. Néu gidi han trai hitu han, hanh vi phia phai nay c6 du
dé xac dinh mot dudng tiém can ding khong? Hay ddi chiéu véi diéu kién trong dinh nghia dudi day.
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3.1. Binh nghia va cdc phia dugc phép xét

Dudng thdng x = a 14 tiém can dung ctia d6 thi y = f(x) néu it nhat mot trong bén diéu kién
sau dugc thda man:

lim f(x) = +o0; lim f(x) = +o0;
x—at x—=a-
lim f(x) = —o0; lim f(x) = —oo0.
x—at x—a-

Chi xét gidi han tif phia cé cac gia tri thudc tap xac dinh ti€n sat a. Chi cAn mot giGi han mot
phia bing +oco hodc —oco 12 du d€ két luan x = a 1 tiém can ding. Néu xét dugc cd hai phia,
hai giGi han khong nhit thiét cing bang +oo hodc cting bing —oco. Phuong trinh dudng tiém
candunglax = a.

G Vidu 01, v c6 tiém can diing x = 2 vi gi6i han trai 1a —oo va gidi han phai la +o0. V6i u, hai
gidi han tai 2 bing 4, nén x = 2 khong 1a tiém can dtng. Piém bi loai chi 1a méc cAn xem
xét, chua phai két luan.

Nguon d6i chiéu: Sach gido khoa Toan 12, tdp mot, b K&t ndi tri thitc véi cudc song, bai 3, trang 21 (trang 23
cta tép PDF), dinh nghia dudng tiém can ding.

3.2.Vidu 05 — Hai phia cung di lén

2

Cho g(x) = 3 x # —3. Khi x tién t6i —3 tU bt ¢ phia nao, (x + 3)? dudng va tién vé 0. Vi vay
X
lim g(x) = +oo, lim g(x) = +o0.
X—>—3- xX—>—=3*

Do thi co tiém can ding x = —3. Dau binh phuong gidi thich vi sao cd hai phia cling +o0; khong ap
mau “trai Am, phai ducng” cho moi phan thtc.

Néu ham dugc gan riéng gia tri tai a? Gia tri &y khong tu x6a mot gidi han vo cuc 6 1an can. DE
ki€ém duong dung, vin doc dung hanh vi khi x tién t6i a. Ngugc lai, chi biét f(a) khong ton tai cting
chua du @€ két luan c6 tiém can dung.

3.3. Nhiém vu 07 — Chi mét phia c6 nghia

Ham w ¢06 tap xac dinh (—o0; 5), lién tuc trén khodng nay va lim,_,s- w(x) = —co. C6 thé két luan
x = 51a tiém can ding khong? C6 can thém gidi han phdi tai 5 khong?

Xem 10i gidi (trang 49). Néu vuéng ki hiéu hodc dau vo cuc, dung Gidi han mdt phia (trang 31), roi
quay lai cau nay.
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4. Tiém can xién: kiém phdn chénh léch

GgGi m& 04 — Pudng théng va phén chénh 1&ch

Th trd 16i trude khi doc tiép.

Khi x — +0c0, hiéu h(x) — (x — 1) tién t6i 0. Em dang so tung d6 ctia di€ém trén d6 thi v6i tung do
cua dudng thing nao? Hiéu tién vé 0 cho biét diéu gi?

Ta dang so h(x) v6i x — 1, tic so tung do cua di€m trén d6 thi v6i tung do ctia dudngy = x — 1 ¢
cung hoanh d6. Phan chénh léch dy tién vé 0 § dau phai. Pinh nghia duéi day dung chinh giéi han
clia hiéu d€ nhan biét tiém can xién. Hai dudng thdng c6 cung hé s6 goc da 1a cing mot dudng chua?
Hay luu y cd hé s6 tu do khi kiém gidi han.

4.1. Pinh nghia bdng gidi han clia hiéu
Dudng thing y = ax + b, v6i a # 0, 1a tiém can xién ctia d6 thi y = f(x) néu

lim [f(x)—(ax+b)]=0

X—=>+00

hodc

lim [£(0) = (ax+b)] = 0.

O cting mot hoanh dé x, hiéu f(x) — (ax + b) 12 chénh léch tung do gitia d6 thi va dusng thing.
Khi hiéu ti€n vé 0, khodng cich ti diém trén d6 thi dén dudng thing 4y cling tién vé 0. Néu
a = 0, dudng la dudng ngang va ta dung tén ti€ém cin ngang.

Ngudn doi chi€u: Sach gido khoa Toan 12, tdp mot, bo K&t noi tri thiic véi cude song, bai 3, trang 23 (trang 25
cta tép PDF), dinh nghia dudng tiém can xién.

4.2.Vidu 06 — Tach phan tuyén tinh va phén coén lai

X2 +x+4

Cho h(x) = , X # 1. Chia da thuc, ta dugc

x—1

6
h(X)—x+2+m.

C6 thé kiém ngay biing (x — 1)(x +2) + 6 = x> + x + 4. Suy ra

h(x)—(x+2):%—>0 Khi x — +oo.

Vithé y = x + 2 1a tiém cén xién & ca hai ddu. Mudn tim thém tiém cin diing, xét riéng gidi han tai
R . A 6 s rye 7 Py 2. N \ LN A 4
diém loai x = 1; phan o cho gidi han trdi —oo va phdi +o0, nén x = 1 1a tiém can ddng.
x—
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A

Hinh 6. Pudng xién mo td phan tuyén tinh & xa; giGi han tai x = 1 trd 16i cAu hdi khac.

Tu cong thiic dén théng tin trén hinh. VGi cung ham h trong Vi du 06, ta di 1an lugt:

Budc Dirkién dé kiém Diéu cén chi trén Hinh 6

Gittdpxdcdinh | x #1 Hai phan d6 thi ndm hai phia cia mdc
1

Xét gdin mdc limy_ - h(x) = —o0, Nhanh trai di xuéng, nhanh phai di 1én

lim, 1+ h(x) = +00 khong bi chin khi tién gan dudng x = 1

Xét & xa lim, 4 [A(x)—(x+2)]=0 Moi dau ti€n gin dudng y = x + 2 6
huéng tuong ting

Dboc vi tri tuong h(x)— (x+2)= Ll Nhanh bén trai nim dudi dudng xién,

dei T nhanh bén phdi ndm trén dudng xién

Khi phac riéng cac thong tin tiém cén, trudc hét dat dudng ding x = 1 va dudng xién y = x + 2; sau
dé ghi huéng cia cac nhanh gan moc va § xa. Cac gidi han khong tu cho moi khodng ting gidm,
diém cuc tri hodc mot hinh dang duy nhit 6 gitta. Hinh 6 dugc dung ti cong thuc diy du; khong
dudgc 13y nét cong ctia hinh 1am két luin da chiing minh chi bing tiém cén.

4.3. Tim di hai hé sé cta dudng tiém cdn xién

C6 thé tim 14n lugt hé s6 goc va hé 6 ty do bang giGi han. Ta phai chon mot hudng tién ra vo cuc va
gili nguyén hudéng ay trong ca hai phép tinh.

« Khi xét phia x - +o0, tinh

a= lim Lx)
x—=+o00 X

b= xl_l)lzl [f(x) — ax].

Néu hai gi6i han trén ton tai va hitu han, d6ng thdi a # 0, thi dudng thdng y = ax + b 1a tiém
can xién cta do thi khi x - +oo.
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« Khi xét phia x - —oo, tinh riéng

a= lim @ b= lim [f(x)— ax].

x—-00 X X—>—00
Néu hai gi6i han nay ton tai va hitu han, déng thdi a # 0, thi dudng thing y = ax + b 1a tiém
can xién cta do6 thi khi x - —co.
Céc gid tri a, b tim dudc 6 hai huéng c6 thé khac nhau. Khéng 14y a 6 hudng nay roi ghép véi b 6
huéng kia. Néu chi tinh lim, _, | & _ a, em mdi tim dugc hé s6 goc & phia x — +o0, chua biét
hé s6 tu do b dé viét phudng trinh d);l’dng thdng. Trudng hdp phia x — —oo cling cin dua hai budc
nhu vay.

Vi ham h trong Vi du 06, khi xét phia x — +o0, ta co

lim @= lim [1+%+L]=1,
X—+00 X X—400 x  x(x-—1)

nén a = 1. Tiép theo,

b= lim [h(x)—x] = lim [z+xf1]=2.

X—+00 X—+00
Véy dudng tiém can xién & phia nay 14 y = x + 2. Cach tach thuong va phan du é trén ciing cho két
qua dy, dong thdi giup kiém tryc ti€p gii han ctia hiéu. Khi gidi phan thic don gidn, em c6 thé dung
cach tach nay.

Ngudn doi chiéu: Sach gido khoa Toadn 12, tdp mdt, bd Két ndi tri thiic v6i cude song, bai 3, trang 24 (trang 26
cta tép PDF), phan Chu y va Nhan xét.

4.4. Nhiém vu 08 — Thiéu mét hdng s6

Choq(x) =2x—-5+ ﬁ, X # —6. M0t ban chi nhin hé s6 ciia x va chon y = 2x. Hay tim dudng
X

xién dang va dung gidi han cua hiéu dé bac dudng da chon.

Xem 16i gidi (trang 50). Néu chua tich dugc mot phan thiic thanh thudng va du, xem Bién d6i phan

thic (trang 32). Sau d6 quay vé bai dang vudng; 1am dung phép chia van can buéc kiém gidi han

phan du.
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5. Gidi thich két qua theo diéu kién ctia mé hinh

Gdi mé 05 — Diéu kién clia mé hinh cho phép xét gidi han nao?

Th trd 16i trude khi doc tiép.

Mot cong thic tinh dudgc tai thoi gian &m c6 cho phép dung thoi gian dy trong moi mé hinh khong?
Mot gidi han hitu han cé ludn la gia tri dudc dat khong?

Khi duing mot mo6 hinh, trudc hét can biét bién s6 dugc phép nhan nhiing gia tri ndo. Gidi han cho
biét gia tri ham so ti€n gan dén muic nao; mudn két ludn ham s6 dat muc ay, phai tim dugc mot gia
tri cia bién thoa diéu kién bai toan. Khong duing cong thitic ngoai pham vi ma mé hinh da cho.

5.1. Chon gigi han theo cdu héi va theo tdp dang xét

Khi gdp mot bai tiém cén, hay tu hdi: bi€n dang ti€n téi mot gia tri hitu han hay ra vo cuc? Vi tap
xac dinh da cho, bién c6 thé tién tGi gia tri dy ti bén trai, bén phai hay ca hai phia? Cin tinh giéi han
cta ham s6, hay gidi han ctia hiéu gitta ham s6 va mot bi€u thtic bic nhét?
Ditkién quyét dinh

Loai tiém can Dang phuong trinh

Ngang f(x) tién t6i s6 hitu han L 6 mot dau vo cuc y=1L
bing f(x) tién t6i +o00 hodc —oo G it nhdt mot phia cta a xX=a
Xién f(x) — (ax + b) tién vé 0 6 mot dau vo cuc, a # 0 y=ax+b

Hinh chi thé hién mot phin d6 thi. Nét vé trong gin mot dudng thing chua dt dé két luan do 1a
tiém can. Muon két luan chinh xac, hay dung cong thtic ham s6, giéi han dugc dé€ cho hodc nhiing
dit kién dugc ghi 1o trén hinh.

Gidi han cua suy luan tu dit kién

Dirkién dang co
Cong thtic va tip xac
dinh

Mot gidi han htu han
G dau phai

Mot phia tién t6i vo
cuc tai moc

Gidi han hiéu v6i mot
dudng xién bing 0
Hinh trong mot ctia s8
httu han

Cong thiic ctia mo
hinh va diéu kién cta
bién
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5.2. Vidu 07 — Tién téi mdt mirc khdng cé nghia dat muc ay
Trong m6t mo hinh gid dinh, nong do sau t gi¢ dugc cho bédi

12
[)=5+—— (t20),
o(B)=5+—=5 (20

véi ¢ tinh bing mg L=!. Khi t — +o0, phdn tl+—21 tién vé 0, nén c(t) — 5. Po thi ctia ham so6 trong mo
hinh c6 tiém can ngang ¢ = 5: m6 hinh du b4ao néng do tién gan 5 mg L~! khi thdi gian ting.

V6i moi t > 0, ta cod ;—21 > 0, nén c(t) > 5. Vivay khong c6 thdi diém nao trong moé hinh cho néng
do bang 5mg L~!. M6 hinh chi xét t > 0; nhiing thdi diém nay khong thé tién sat —1. Do d6 ¢t = —1
khoéng phai la tiém can ding ctia d6 thi ham so6 trong md hinh da cho.

K&t luan trén thudc mo hinh da cho, khong 1a khing dinh thuc nghiém vé moi qué trinh thay ddi
nong do.

5.3. Nhiém vu 09 — Khdng tu mé rdng diéu kién clia mé hinh

Mot chi s6 dugc mo hinh hoéa béi z(t) = 10 + H-iz’ Vv6i thdi gian t > 0 tinh bing gid va z tinh bang
diém. Hay tinh gi6i han khi t — +oo va giai thich y nghia. C6 thdi diém hitu han nao trong mé hinh
dé chi s6 bing 10 khong? Pudng ¢ = —2 c6 phai la tiém cin dung clia d6 thi ham s6 trong moé hinh
nay khong? Vi sao?

Xem 16i gidi (trang 50). Néu nham gidi han véi gia tri dugc dat hodc dung thoi diém ngoai diéu kién
ctia mo hinh, xem lai Vi du 07 (trang 16) trong muc nay, roi quay lai bai dang lam.

6. Stra mot Iap ludn va tu kiém lai

Gdi m& 06 — Poc I8i chita va tu kiém lai

Tht tra 16i trude khi doc tiép.

Em doc 13i chita va thdy hgp li. Diéu d6 da du dé biét em s& tu phat hién va sita dugc 16i khi dit kién
d6i tir cong thuic sang giGi han cho sdn chua? Khi mdt 1ap luin c6 ca phan dang va phan sai, em cin
gitl lai diéu gi?

Poc hiéu 15i chita chua cho biét em c6 ty 1am duge tinh huéng khac hay khong. Hay gitt phan dung,
tim dung budc suy ludn sai, stia can cu roi tu' lam cau phu hgp chua gap trude dé. Vi du va cau Nhiém
vu trong Bai hoc dudi day giup phan biét cic viéc dy.

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 16


https://zomath.vn

ZO Math - Dudng tiém cén Ba&n ddy dd, cé I8i gidi

6.1. Vi du 08 — Giit phan ding khi stta

x2—121

Cho u(x) = T V6i tap xac dinh gom tt ca cac gia tri lam cong thiic cd nghia. Mt ban viét: “Ham
X

khong xac dinfl tai 11, nén x = 11 la tiém can dung; rat gon dugc u(x) = x + 11, nén u(11) = 22.”

« Phan dang: gia tri 11 khong thuoc tap xac dinh; phép rut gon dung khi x # 11.

« Budc sai: dung viéc khong xac dinh d€ két luan giGi han vo cuc; sau d6 dung biéu thtc rat
gon dé thém gia tri ngoai tap xac dinh.

« Kiém lai cin ci: lim,_, ;- u(x) = lim,_ 7+ u(x) = 22, 12 gi6i han hitu han.

« Viétlai: “Ham c6 tap xac dinh R \ {11}. Trén tip xac dinh nay, u(x) = x + 11. Hai gici han tai
11 bdng 22, nén x = 11 khong 1a tiém can ddng; u(11) vin khong dugc xac dinh.”

Vi du da cho 16i chita, vi vy khong dung viéc chép lai 15i chita lam bang chiing méi. Nhiém vu duéi
d6i sang dit kién giéi han c6 sn va gitt mot gid tri riéng tai méc.

6.2. Nhiém vu 10 — Cé gid tri tai méc van cdan xét lan cén

Mot ham g xac dinh trén R, c6 g(2) = 5 va lim,_,,+ g(x) = +co. Mot ban noéi: “Pi€m (2; 5) thudc dod
thi, nén x = 2 khong thé 1a tiém can ding.”

Hay gilt phan diang, chi budc suy luin sai, viét lai toan bo cdu va néu diéu chua biét vé gidi han trai
tai 2.

Tiéu chi tu ki€m: phan biét gia tri tai méc véi giGi han phéi; dung dang diéu kién du ctia dudng
ding; gitt di kién dang va khong ty gan gidi han trai.

Xem 16i gidi (trang 50). Néu nham gia tri ham s6 tai mot di€m véi giGi han khi bién tién t6i diém
do, xem lai dinh nghia tiém cin ding (trang 10). Néu chua hiéu ki hiéu gidi han ti bén trai hodc
bén phdi, xem Gidi han mot phia (trang 31). Cach chon bai ki€m tra lai dugc chi dan trong Stra 16i
(trang 34).

6.3. Ghilai diéu da stra

Mot dong ghi 16i ¢6 ich néu: budc sai, di€u kién da b, cach stra, cAu méi da tu 1am va két qud thuc.
Chéng han v6i nhiém vu vita 1am, cin ghi rd em c6 tach gid tri tai méc khoi giGi han phai hay khong;
khong chép sdn “da dat”. Néu chi 1am dung sau trg giup, git riéng két qué &y véi bai ban dau.

Dung danh sdch ddu hiéu va ciu hoi tu sta (trang 37) d€ chon ding phin xem lai. Mot cAu mdi lam
dung chi xdc nhan muc tiéu ma cau dy thuc sy kiém. Hen On lai toan géi khi hoan tét lugt chinh;
néu cin kiém sém riéng 16i vira stia, ghi lich riéng.

Khép lai bai hoc

Gi6i han vira gitp xac dinh dudng tiém can, vita giup giéi thich diéu do thi dang bi€u dién. V6i diém
hitu han, hay tach gia tri tai diém khoi hanh vi 6 1an can. G vo cuc, hay xét riéng tiing hudéng. Véi
dudng xién, ding diing & hé so géc: phan chénh 1éch phdi tién vé 0.

Trudc khi chuyén hoat dong, hay tu noi lai:

« Tap xac dinh cho phép xét nhitng huéng nao, va giGi han khac gia tri tai diém ra sao?
+ Visao mot phia vo cuc di cho dudng diing, con mot diém bi loai thi chua da?
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« Hai diu cho miy dudng ngang khac nhau? Pudng xién dugc ki€ém bing hiéu nao?

+ biéu gi trong hinh 14 dif kién, diéu gi chi giup hinh dung?

« Mot giGi han trong mo6 hinh néi gi vé mtic tién tGi va viéc dat muc ay?

« Em da stia li do va ty 1am cau phu hgp chua gdp trude do, hay méi doc hi€u dap an?
Y nao chua giéi thich dugc thi tré lai dung muc tucng tng. Cac cau Nhiém vu trong Bai hoc giup
kiém ngay sau hoc, chua chiing nhan moi muc tiéu ho#c kha ning nhd sau nhiéu ngay.

Nhiing kién thuc vé don diéu, cuc tri, gia tri I6n nhat va gia tri nhé nhit da hoc gitp em s dung
thém két qua vé tiém can d€ khdo sat va doc d6 thi. Em c6 thé chuyén sang Luyén tap (trang 19),
chon Kiém tra (trang 24) néu da chuin bi, hoic ghi nai can tiép tuc trong Nhat ki (trang 45).
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Luyén tap

Hay ty 1am truéc khi md 16i gidi. Khi vuéng, xac dinh em chua hiéu khai niém hay chua lam dugc
thao tac nén, roi chon dung phan ho trg cAn md. Viéc xem lai khong bit em phai hoc lai tir dau. Git
bai ban diu d€ thdy phan nao da tu lam dugc.

Chdng Trong tam luyén tap Nhiém vu va Diém dirng
Tap xac dinh, huéng va Git tap xac dinh; xét ding phia; phdn | Nhiém vu 11-15; Diém diing
ngang/dung biét dudng ngang véi dudng ding 02 (trang 20)
Phén du, hinh va mo6 hinh | Kiém dudng xién; doc ding nhanh; gitt | Nhiém vu 16-20; Piém diing
diéu kién cta bién va don vi cia mo 03 (trang 22)
hinh

Néu chua lam dudc thao tdc nén, mé dung thé On nén va tu 1am cau cta thé trudc khi tré vé. Néu da
hiéu kién thic nhung 1ap luan chua ddang, gitt bai ban diu, tim budc sai ro6i dung huéng dan trong
Stia 16i (trang 34). Trén bédn in ¢6 16i gidi, tra dang tén nhom va s6 nhiém vy; trén man hinh, dung
lién két ctia cau dang lam.

Chdng 1 — Tap xdc dinh, hudng va cdac dudng ngang/diing

Muc tiéu: giti diém loai sau rut gon; xét dung phia va titng dau vo cuc; giai thich dugc diéu kién tiém
can dung. Lam cic nhiém vu 11-15 r6i déi chiéu tai Piém dung 02.

Nhiém vu 11 — Tir giéi han dén dudng théng

Cho ham f xac dinh trén R \ {1}, lién tuc trén tiing khodng ctia tap xac dinh, c6

lim f(x)= lim f(x)=2, lim f(x)=—-oc0, lim f(x)= +4oo0.
X——00 X—>+00 x—>1- x—1+
Viét cic tiém cin ngang va ding ctia do6 thi. M6i két luin cin kém di kién quyét dinh. Hai gi6i han
& vo cuc cho mot hay hai dudng ngang?

Xem 10i gidi (trang 51). N€u can, xem lai ding phan dang vuéng (trang 7), rdi tré lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 12 — Tim tap xdac dinh trudc khi tinh

Tim céc tiém cin ngang, ding cta f(x) = Sx—+32 Ghi tap xac dinh va tinh giéi han mot phia tai diém
—

bi loai.

Xem 10i gidi (trang 51). Néu can, xem lai dung phan dang vudng (trang 10), rdi trd lai nhiém vu nay.
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Nhiém vu 13 — M6t diém hé

2— N ¢ 2 7 .7 . \ A pa 7 ~ o R A .
Cho u(x) = x—: vdi tap xac dinh gom tat ca cdc gia tri lam cong thuc c6 nghia. Kiém nhan dinh
—

“x = 31atiém can ding”. Néu rut gon dugc u(x) = x + 3, em cé dugc vi€t u(3) = 6 khong? Bai nay
chi yéu cau xét moc x = 3.

Xem 16i gidi (trang 52). Néu cin, xem lai dung phan dang vudng (trang 5), r6i trd lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 14 — Chi c6 mét phia dé tién gan

Cho f(x) = ﬁ trén D = (4; +00). Tim tiém cdn ngang, diing cda do6 thi. Gidi thich vi sao khong

phéi xét x — 4~

Xem 15i gidi (trang 52). Néu can, xem lai ding phan dang vuéng (trang 31), roi tré lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 15 — Khéng bé sét dau trdi

Cho lim,, , o, f(x) = 7valim,_ _, f(x) = —2. Vi€t cac dudng tiém can ngang va ghi dudng nao
ung v6i du trai, ddu phai. Co thé chi ti hai di kién nay két luan ring d6 thi khong co tiém cin ding
khong?

Xem 16i gidi (trang 53). Néu cin, xem lai dung phan dang vudng (trang 7), roi trd lai nhiém vu nay.

Diém dirng 02

Xem 16i gidi (trang 51) roi d6i chi€u bai lam. Ki€ém ba diéu: em giti tip xac dinh G nhiém vu 13-14;
ghi dung dudng/hudéng 6 nhiém vu 11-12 va 05; hiéu vi sao mot phia d trong nhiém vu 14.

 Néu cé két luan va li do déu dung, em c6 thé sang ching 2 hoic chon hoat dong phu hgp khéc.

+ Néu nham diém loai, goi Nhiém vu 35 ctia Stta 16i sau Luyén tap (trang 37).

« Néu nham d4u/phia, xem nén giéi han mot phia (trang 31), r6i dung Nhiém vu 36 cta Stia 16i
sau Luyén tip (trang 38) néu ciu chua gip trudc do.

« Né&u bo sot dau trai, xem lai muc 2 va dung Nhiém vu 37(a) ctia Stra 16i sau Luyén tap (trang 38).

Sau ho trg, trg lai Piém diing nay va kiém dung tiéu chi con thi€u. Bai da xem 16i gidi vin dung dé
hoc, nhung khong tinh 1a két qua ty lam mot bai mdéi. Khong cin vao tat cd nhanh khi da dat.

Néu con vudng tap xac dinh hodc giGi han mot phia, chua ghi da dat phan dy. Em van c6 thé lam
phan doc 14p ma minh dd nén; phan can thao tic dang thi€u phai dugc hoc lai trudce khi két luan
da 1am cht. Khi cau xac nhan phu hgp da gip trudc do hodc con sai, dung quy tic khi hét cAu méi
(trang 44); khong 14y dé Kiém tra hodc On lai dé luyén trudc.

Chdng 2 — Phan du, hinh d6 thi vé md hinh

Muc tiéu: tim dt dudng xién; ki€ém két luan bing gii han; n6i di kién véi hinh; dién gidi dung diéu
kién ctia bi€n. S6 nhiém vu ti€p tuc tir ching trudc.
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Nhiém vu 16 — Thuong vé phéan du

X2+3x+7

x+2
va cong phan du; sau do6 kiém gidi han cda hiéu véi dudng xién.

Kiém phép chia bing cich 1dy mau nhan véi thuong

Tim c4c tiém can dung, xién cla f(x) =

Xem 15i gidi (trang 53). Néu can, xem lai ding phan dang vuéng (trang 12), roi tré lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 17 — Dlitng bd mat hé sé tu do

2x%—x+4

Mot ban noi do thi g(x) =
nhan dinh nay, tim dudng xién dung va chi r6 giéi han nao bac dudng y = 2x.

cO tiém can xién y = 2x vi “ti s6 hé s6 cao nhit bing 2”. Hay kiém

Xem 10i gidi (trang 54). Néu can, xem lai dung phan dang vudng (trang 12), rdi trd lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 18 — Cat ma van tién sat

Cho f(x) =3+ xz;:l Chting minh y = 3 1 tiém c&n ngang, réi tim giao di€ém cta do thi véi y = 3.
x ~

Két qua cé mau thuan véi dinh nghia khong?

Xem 15i gidi (trang 54). Néu can, xem lai ding phan dang vuéng (trang 15), roi tré lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 19 — M6t hinh, ba hanh vi

Hinh sau biéu dién mot ham xac dinh trén R \ {2} va lién tuc trén tiing khodng ctia tap xac dinh.
Hinh di kém céc di kién chinh x4c:

Jim fG)=-1, lim f(x)=4, lim f(x)=-co, lim [f(x) —(2x+1)] =0.

A
-

Hinh 13

a) Néu cdc tiém can suy ra tir dif kién va chi vi tri/huéng tuong ing trén hinh.

b) Mot ban bac x = 214 tiém can ddng vi gidi han trai bing 4. Ban 4y sai § dau?

¢) Gidi thich vi sao khong dung mot doan d6 thi nhin “gan thng” trong 4nh d€ thay phép kiém
gidi han.
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Xem 10i gidi (trang 55). Néu can, xem lai dung phan dang vudng (trang 15), rdi trd lai nhiém vu nay.

Nhiém vu 20 — Nhiét d6 trong mé hinh
Mot mo hinh gid dinh cho nhiét d¢ sau ¢ giG 1a h(t) = 6 + t% (°C),t > 0.

a) Néu tiém cin ngang va y nghia trong mo hinh.

b) C6 thoi diém hitu han nao nhiét do dung bing 6 °C khong?

¢) Mot ban dung mau ¢ + 2 d€ goi t = —2 1a tiém can ding ctia d6 thi mo hinh. Hay kiém cach
két luan ay.

Xem 15i gidi (trang 55). Néu can, xem lai ding phan dang vuéng (trang 15), rdi trd lai nhiém vu nay.

Diém dirng 03

DaGi chiéu nhiém vu 16-20. Em cin kiém phéan du & 06-07, hiéu giao diém trong 08, n6i dung ca ba
hanh vi 6 09 va git diéu kién ctia bién va don vi trong 10.

« Thi€u phan du ho#c hé s6 tu do: Bién d6i phan thuc (trang 32), réi Nhiém vu 38(a) ctia Stia 16i
sau Luyén tap (trang 38).

« Cho riing d6 thi khong dudc cit tiém cin: xem lai dinh nghia, r6i Nhiém vu 37(b) ctia Stta 16i
sau Luyén tap (trang 38).

« Dién gidi vugt tdp dang xét hodc nham muc dat dugc: muc 5, réi Nhiém vu 38(b) cua Stra 16i
sau Luyén tap (trang 38).

« Néu nham céach doc hinh ¢ nhiém vu 19, xem lai cAch noi dit kién v6i tling nhanh é muc 5.
Khi cin tu kiém lai bing hinh khac, dung Nhiém vu 39 ctia Stia 16i sau Luyén tap (trang 39)
néu chua giip trudc do, réi trd vé Pi€ém diing nay. Khong dung mot ciu ¢ nhiéu noi nhu thé do
14 nhiéu 1an xac nhan khac nhau.

Khi da chudn bj ki hodc da tu tin, em c6 thé lam Kiém tra hodc chon nhanh tu chon dudi day. Quyén
bit dau khong c6 nghia cac muc tiéu con vuéng da dat. Néu chua c6 cau méi phtt hgp hodc con sai,
ghi ré muc tiéu chua xac nhan va xem lai dang phan; chi dung két qua cda phan da tu lam dudc.
Khoéng bit 1am hai nhanh thém dé dugc vao Kiém tra.

Phéi hdp — lua chon thém

Nhiém vu 21 — Tiém can va gia tri khong dat

Chon bai nay néu em da hoc gia tri 16n nhat va nhé nhat hodc c6 nén tuong Gng. Vi C(x) = 2 + %
X
trén x > 0, hdy tim GTLN, GTNN néu c6 va gidi thich quan hé véi tiém can ngang.

Xem 10i gidi (trang 56). Néu can, xem lai dung phan dang vudng (trang 15), rdi trd lai nhiém vu nay.
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Chuyén giao — lua chon thém
Nhiém vu 22 — Hai dudng xién khdac nhau

Chon bai nay néu em doc dugc giGi han cin vay/x2 = |x| § phan nén. Vi f(x) = v x2 + 9, hay kiém
y=x3d+o00ovay = —x § —oo biing cich nhén lién hgp. Co dugc 1dy mdt dudng 1am dap an cho ca
hai dau khong?

Xem 15i gidi (trang 56). Néu can, xem lai ding phan dang vuéng (trang 32), roi trd lai nhiém vu nay.
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Kiém tra

Thoi gian d€ xuit: 40 phut. Tong di€m: 20. Thoi gian 12 ggi y cho lugt diu va cin diéu chinh sau
st dung; thang diém giup phan tich bai lam, khong mé phong thang diém thi t6t nghiép.

Em c6 thé bit ddu néu da chudn bi ki hodc du tu tin. Trong lugt ndy, tu 1am cd nim nhiém vy, khong
md Bai hoc, On nén, Stia 16i hodc Loi gidi d€ trg gitip. Mot lugt khong chia thanh nhiéu dgt/budi
roi ghép thanh cung mdt két qua ddc 1ap. Néu cin nhan trg gitip, hay két thuc lugt, git bai 1am
ban dau; phan lam sau ho trg dugc ghi riéng.

Ghi tap xac dinh, huéng giGi han va li do, khong chi dap an. Chuén bi gidly va dong ho; ghi thoi diém
bit dau, két thic va phan chua lam dugc. Néu dung thoi gian khac dé xudt, ghi dung thdi gian thuc.
Chi m& huéng dan chdm sau khi két thuc lugt; gitt bai ban dau trudc khi sta. Pay 1a kiém tra muc
tiéu ctia goi, khong phai dé mo phdng thi quoc gia.

Nhiém vu 23 — Hai ham & cling mét méc

4 diém.
x2-16 . 3 K s TR A oh A
Cho p(x) = —va q(x) = o moi ham lay tap xac dinh ty nhién.

a) Viét tap xac dinh ctia tiing ham.
b) Tinh céc gidi han mot phia tai 4.
¢) V6i mdi do thi, x = 4 6 1a tiém cin diing khong? Giai thich va cho biét c6 dugc gan p(4) = 8
sau rut gon khong.
Nhiém vu 24 — Doc hai dau va mdét méc hitu han
4 diém.

Mot ham f xac dinh trén R \ {—1}, lién tuc trén tiing khodng ctia tap xac dinh, c6 hinh duéi day. Cac
dit kién di kem la

lim f(x)=1, lim f(x)=-4, lim f(x)=3, lim f(x)=+o.
X—>—00 X—>+00 x—>-1- x—>—1+

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 24


https://zomath.vn

ZO Math - Dudng tiém cén Ba&n ddy dd, cé I8i gidi

A
I
~

Hinh 14

a) Viét cac tiém cin ngang, ding va ghi huéng cho tiing két luan.
b) Chi trén hinh nhanh nao phu hgp véi méi gidi han.

¢) Gidi han trai htu han tai —1 c6 1am mat tiém can ding § mdc dy khong?

Nhiém vu 25 — Dudng xién can di hai hé sé
5 diém.

Cho f(x) =

2X24+3X+8 s L. A M. 2 A a1 A o ~
————, V@i tap xac dinh gom tat ca cic gia tri lam cong thiic c6 nghia.

a) Ghi tap xac dinh va tich phén thuc thanh phan bac nhit cong phan du trén mau.
b) Tim tiém can xién, kiém gidi han hiéu 6 hai dau.
¢) Mot ban chon y = 2x. Dung gi6i han dé kiém dudng Ay.
d) Tim tiém cin ding bing gidi han mot phia.
Nhiém vu 26 — Mét phén vi du cén hai diéu
3 diém.
V6ig(x) = -2+ ;—i, xét nhan dinh “Néu d6 thi cit y = —2 thi y = —2 khong thé 12 tiém can ngang”.
a) Tinh giGi han & hai dau va két luan tiém can ngang.
b) Tim giao diém ctia do thi véi dudng dy, ki€m tra gia tri dang xét c6 thudc tip xac dinh hay
khong.
c) banh gid nhan dinh va gidi thich quan hé gitta hai két qua.
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Nhiém vu 27 — Gidi han ctia mé hinh
4 diém.

Mot mo6 hinh gid dinh mo6 ta nong d6 sau ¢ phut: A(t) =9 + ti—o4 (mgL=Y),t>0.

a) Néu dudng tiém can ngang va dién giai giGi han véi dang don vi.
b) Ki€m xem muc 9mg L~ c6 dudc dat § thsi diém hitu han khong.

¢) Kiém viéc goi t = —4 1a tiém cin ding ctia d6 thi ctia ham s6 trong mo hinh.

Diém dirng 04 — Sau khi két thuc luct Kiém tra

Git bai ban dau réi méi Xem 16i gidi (trang 57). Pdi chi€u theo tiing kha nang:
Bai lam can dai chiéu Biéu hién cén cé
Nhiém vu 23 (trang 24) (a),
Nhiém vu 23 (trang 24) (c),
Nhiém vu 25 (trang 25) (a),
Nhiém vu 27 (trang 26) (c)
Nhiém vu 24 (trang 24) (a),
Nhiém vu 26 (trang 25) (a)

Muc tiéu cén kiém

Gitl diéu kién xac dinh sau rut gon;
khoéng coi gidi han 1a gia tri ham sd tai
diém bi loai; gitt dung diéu kién thoi gian
ctia mo hinh

Gitl tap xac dinh; phan
biét gidi han va gia tri

Ghi dung phudng trinh va huéng; phan
biét hai dudng khac nhau v6i mot dudng
6 hai dau

Xét ngang theo ting
dau

biéu kién ding, ddu
va phia

Tim dudng xién va
kiém tra gii han cua
hiéu

N6i dit kién v6i hinh

Phan bién viéc cit
tiém can

Dién gidi mo hinh

Panh gia va stia lap
luan

Nhiém vu 23 (trang 24) (b-c),
Nhiém vu 24 (trang 24) (c),
Nhiém vu 25 (trang 25) (d)

Nhiém vu 25 (trang 25) (a—c)

Nhiém vu 24 (trang 24) (b), doc
cung Nhiém vu 24 (trang 24)
(a—c)

Nhiém vu 26 (trang 25) (a—c)
Nhiém vy 27 (trang 26) (a—c)
Nhiém vu 25 (trang 25), y c;

Nhiém vu 26 (trang 25), y c;
Nhiém vu 27 (trang 26), y ¢

C6 it nhat mot gidi han vo cuc hgp 1¢; git
dtng ddu va khéng doi cd hai phia

Phan bic nhit cé du hai hé s6; hiéu tién
v€ 0  hudng da ghi; bac dudng sai bang
gi6i han

Chi dung titng nhanh, mdc va huéng; chi
ghi dung phuong trinh chua du

Co gi6i han, giao di€m hgp 1€ va 16i giai
thich vi sao cung dung

Pung mtic, don vi, su dat dudc va tap
dang xét; khong diing mdc ngoai tap dang
xét

Chi ra két luan sai va di kién bac bo; gitt
phan dung, stra i do va di€u kién can
thiét. K&t qud sau hd trg dugc ghi riéng
v6i bai 1am ban dau.

Ghi “tu 1am dang”, “con thiéu li do”, “sai/chua lam dugc” hoic “da nhan hoé trg” theo bai thuc. Néu
sai, dung bang Chon bai stia 16i (trang 34), giti riéng két qud ban dau va két qua sau stta. Khong 14y
tong s6 cau dung che mot muc tiéu thiét yéu con vudng.

Hoan tit lugt chinh khi em tu 1am dugc theo cadc muc tiéu thiét yéu va cac 16i can trd viéc hoc tiép
da dugc ki€m lai bdng cau chua gip trudc d6. Néu con nhadm cach doc hinh § Nhiém vu 24 cta Kiém
tra, dung Nhiém vu 43 cta Stra 16i sau Kiém tra (trang 41) khi chua xem dap an; chi dung nhanh va
giai thich tiing giGi han roi tré vé di€m nay. Néu cau dy da gip trude do, 1am theo huéng dan khi hét
bai mdi (trang 44). Cau chi tinh tif cong thiic khéng thay cho phan doc hinh.
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Khi hoan tit lugt chinh, hen On lai. Em c6 thé tiép tuc hoc phan khac phu hgp tién quyét trong luc
chd ngay 6n; khong bat chd xong tit ca lugt 6n mdi dudc hoc ti€p.
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On lai

Goi y lich tinh tif ngay hoan tit lugt chinh: lugt 1 sau 2-3 ngay; lugt 2 khoang 7 ngay; lugt 3 khoang
3-4 tuin. Ghi ngay thuc. Néu vira stta lai mot muc tiéu, hen ki€m gan hon cho riéng muc tiéu dy va
gitt lich st cti. Khi st ki thi, chi két luan vé khodng tré da thuc su quan sat.

Tu lam trudc, git két qua roi d6i chi€u. Néu cin trg giup, ghi riéng phan sau ho trg. Mo6i lugt chi 6n

va kiém lai nhiing kha ning néu bén dudi; da ba lugt khong tu chiing nhan moi tinh huéng ctia chu
de.

Thdi diém 6n Nhiém vu cdn tulam Piém dirng

Sau khoang 2-3 ngay Nh¢ lai tap xac dinh va gidi han (trang 28) Diém diing 05 (trang 28)
Sau khoédng 7 ngay Phan du va giao diém (trang 29) Diém diing 06 (trang 29)
Sau khodng 3-4 tuin Chon diéu cin kiém (trang 29) Diém duing 07 (trang 30)

Ghi ngay goc va cac ngay hen vao Nhit ki. Podng phan Bai hoc va Loi gidi khi tu nhd va lam; chi mé
trg giup sau khi git bai ban ddu. Khong lam trude nhiém vu ctia lugt sau dé 14p chd thi€u 6 lugt
hién tai. Lan kiém riéng mot 16i khong thay ngay géc hodc toan bo lugt On lai.

Lugt 1

Nhiém vu 28 — Nhd lai tap xdc dinh va gigi han

Theoi diém: sau khodng 2-3 ngay. Muc tiéu: phan biét tap xac dinh, gidi han tai méc va dudng
ngang & hai ddu. Léi cAn quan sat: goi diém loai 12 dudng diing; bé ddu/phia; chi xét mot ddu. Sau
bai, vé Piém diing 05 (trang 28).

2
a) Xét rieng moc 5 doi véi u(x) = x— vav(x) = x— VGi tap xac dinh cia m6i ham gém tat ca

céac gia tri lam cong thic cd nghia. Viét gidi han tai madc, két luan vé tiém can ding va git ding
gié tri c6/khong x4c dinh.

b) Tim tiém cin ngang clia w(x) =

Xem 10i gidi (trang 61).

Piém dirng 05

Kiém lai hai viéc: em phan biét gi¢i han hitu han véi vo cuc tai cing méc; em viét dung dudng ngang
theo hai huéng. Néu sai y vé tap x4c dinh ho#c d4u, chon ding y 8 Nhiém vu 44 ctia Stia 16i sau On
lai (trang 42); néu sai giGi han phan thtic & v6 cuc, xem Gidi han 6 vo cuc (trang 32) r6i dung mot
cau hai dau chua gip trudc do trong bang chon stta 16i (trang 34).

Sau ho trg, trd vé diém nay va ghi phan tu 1am trudc trg gitp riéng véi phin da stta. Néu da giai thich
dung, gitt lich lugt ti€p theo; lugt nay chua ki€ém dudng xién, doc hinh hoic moé hinh.
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Lugt 2

Nhiém vu 29 — Phdn du va giao diém

Thdi diém: sau khodng 7 ngdy. Muc tiéu: kiém dudng diing, dudng xién va 1ap luan vé giao diém.
L6i cAn quan sat: chia sai, thi€u hiing s6; khong kiém tra gidi han ctia hiéu; coi giao diém 1a mau
thun. Sau bai, vé Diém diing 06 (trang 29).

2 g R A
a) Tim tiém can ddng, xién cla f(x) = X 3);+8; viét buéc kiém phan du.
o

b) Chog(x) =1+ %. Xac dinh tiém cin ngang va giao diém véi dudng dy. Dung két qué dé tra
X
10i: cat mot tiém can ¢6 trai dinh nghia khong?

Xem 10i gidi (trang 62).

Piém dirng 06

Em cin c6 phin du dang, giGi han hiéu bing 0, ddu hai phia tai di€m loai va 1ap luan vé giao di€ém.
Sai phan xién hoic giao di€ém thi chon ding y  Nhiém vu 45 cta Sta 16i sau On lai (trang 42); sai
d4u/phia thi dung Nhiém vu 44(b) ctia Stia 16i sau On lai (trang 42), néu cAc y chua gip trudc do.
Quay vé diém nay sau khi déi chiéu, ghi két qua dung phan da tu lam dudc roi gitt lich lugt sau. Lugt
nay chua ki€ém cach dién gidi mo hinh.

Ludt 3

Nhiém vu 30 — Chon diéu can kiém

Thoi diém: sau khoang 3-4 tuan. Noi dung ty kiém tra: tip xac dinh, hudng gidi han, tiém can
ngang, tiém cin xién va cach giai thich mo hinh theo cac y dudi. Chu y nhitng 16i: doan tiém cén ti
mau s0; bé s6t mot huéng khi xét giGi han 6 vo cuc; bd diéu kién cua bién hodc don vi. Sau bai, vé
Diém dung 07 (trang 30).

x2-36

a) V6iu(x) = -
x—
x = 612 tiém cdn dung.

v6i tip xac dinh gdom tét cd cAc gia tri 1am cong thiic c6 nghia, xét nhin dinh

b) Mot d6 thi co gidi han 3 § +oo va —5 § —o0. Viét cac dudng ngang, gan v6i dung dau va phac vi

tri clia chuing trén hé truc. Phin phac chi cin dudng thdng va nhan, chua cin dung ca do thi.
3x2+x+5
X+1

¢) Tim tiém cén xién cta v(x) = bing cach tach phan du.

d) Trong mo hinh gid dinh B(t) = 4 + t1+—53 (mgL~Y), t > 0 gid, néu muc tién tdi, viéc dat muc ay
va vai tro ciia moc 3.

Xem 103i gidi (trang 62).
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Piém dirng 07

Déi chiéu riéng tiing y: tap xac dinh va gidi han tai diém bi loai; tiém cin ngang ing véi dung hudéng
gi6i han; phan con lai sau phép chia khi tim tiém can xién; di€u kién ctia bién va don vi trong mo
hinh. Néu can kiém lai sau stia, chon dung y chua gip trudc d6 & Stia 16i sau On lai (trang 42), roi tré
vé Piém diing nay.

Ghi ngay thuc va phin lam dudc sau khodng tré. Viéc nhé dugc bon y nay chua thay mot 1an ty doc
hinh méi hoic kiém gidi han v6 cuc tai moc hitu han. Néu con vudng cic phin dy, hen kiém riéng
bing cau phu hgp; khong nhan ca chd dé chi vi da 1am du ba lugt.
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On nén
Chon dung thao tac dang vuéng. Méi phan c6 mot vi du d€ hoc va mot cau tu 1am khéc vi du. Hay

nhé cau dang goi ho trg; sau doi chi€u, trd vé dung ciu ay. Lam dudc ciu nén chi xac nhan thao tac
nén, khong ty xac nhan toan bo muc tiéu cta bai géc.

Em dang vuéng Phén nén doc

Khong 1o x — a~, x — at; nham diu vo cuc Gidi han mot phia (trang 31)
Khong biét xt i x — *oo0 hodc bd s6t mot dau Gidi han & vo cuc (trang 32)
Rut gon 1am mét diém loai; chia da thuc sai Bi€n ddi phan thic (trang 32)

Néu can 6n rong han, c6 thé doc tai nguyén chung Tap xac dinh va diéu kién ap dung, Xét ddu bi€u
thiic cé nhan t va Can va gia tri dugc dat. Cau da gap & gdi trude khong trd thanh cau xac nhan mdi
chi vi dugc dan lai G day.

Gi6i han mét phia: nhin huéng va dau

Dung khi: em biét mdc can xét nhung chua hi€u phai tién tif phia ndo, hodc chua giai thich
dugc ddu +oo/—co0.

x — a~ nghia la x nhan céc gia tri nhé hon a va tién gan a; x — a* 1a nhan cac gia trj 16n hon
a va tién gin a. Chi xét phia c6 di€ém thudc tap xac dinh tién sat méc.

Néu mot tl s6 tién téi s6 duong khac 0 con mau tién t6i 0* thi thudng tién t6i +oc0; néu mau
ti€n t6i 0~ thi thuong ti€n t6i —co. TG Am 1am d6i ddu két luan. Cac ciu nay noéi vé sy ting/gidm
khong bi chin, khong phai phép chia cho s6 0.

Vi du. V6i v(x) = L ,khix —» 57, x — 5amva tién vé 0 nén v(x) » —co. Khi x - 5%, x -5
duong va tién vé 0 nen U(x) — +o00. MOt vai gia tri s6 gitip hinh dung, nhung dau va giéi han
mdi 14 cin cd cho két luan.

Néu miu 1a (x — a)?, n6 dudng & ca hai phia ctia a. Vi thé€ khong dugc 14y két qua ddu trai/phai
cta ﬁ 4p nguyén sang mau binh phucng.

Nhiém vu 31 — Gidi han mgt phia

Tinh hai giéi han mot phia cta u(x) = —XLM khi x tién t6i —4. Tru6c moi két ludn, ghi ddu ti
va ddu mau.

Pap an va tiéu chi

Khi x - —47, x + 4 am va tién t6i 0, t& —2 am; thudng dudng va ting khong bi chédn, nén
gidi han 12 +c0. Khi x — —4*, miu ducng va tién tGi 0, t& Am nén giGi han 1a —co.

Pat thao tac nén khi em ghi ding cd huéng, dau va két ludn. Néu muc tiéu & bai goc la
xac dinh dudng tiém cin, em con phdi dung dinh nghia va viét phuong trinh dudng thing
cho bai do.

Tré vé nhiém vu dang goi. Néu md thé truc ti€p, co thé quay lai muc tiém can dung (trang 10)

hodc chon Luyén tip (trang 19). Néu da xem dap an trudc khi ty lam, dung dung lai cu nay
lam bdng chiing mdi.
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Giéi han 6 vo cuc: hai huéng cin dugc kiém

Dung khi: em dang thay “vo cuc” vao biéu thuc, khong biét chia theo bac, hodc cho ring két
qué tai +oo tu dung dudc cho — oo

Khi x — 400 hodcx —» —oo, ta 6~ = 0va —2 — 0. Tuy vay, ddu ctia x khac nhau & hai huéng,
ddc biét quan trong khi cé can hoac tri tuyét doi.

Vi du phan thuc. Véi p(x) = —2 chia t va mu cho x trong viing x # 0:
Ban S
p(x) = - =

X
Khi x - —oo0 hodc x — +oo, tlf cia phén thic sau bién d6i tién t6i 3, maiu tién téi 1 # 0, nén
p(x) — 3. Phép chia cd tit va mau cho x phuc vu viéc tinh céac gii han nay; gia tri 2 van khong
thudc tap xac dinh ctia ham s6 ban dau.
Nhiém vu 32 — Giéi han phﬁn thiic é vo cuc
Tinh gidi han cta q(x) =

Pap an va tiéu chi

Chia tf va mau cho x: q(x) =

hai giGi han bing % Dat khi em néu dugc phép bi€n ddi va ki€ém cd hai huéng, khong chi
dodn tu mot gia tri x 16n.

Nhanh cidn — chi can khi chon Chuyén giao. Véi x thuc, Vx2 = |x]. Néu x > 0 thi |x| = x;
néu x < 0 thi |x| = —x. Ching han, g bang 1 khi x > 0 va —1 khi x < 0. Pay la Iy do mot
giGi han chtta cin c6 thé cho hai két qud khic nhau 6 hai diu.

Nhiém vu 33 — GiéGi han chua cin 6 hai dau

Tinh hai gi6i han & vo cuc cia r(x) =
Pap an va tiéu chi
V6i x # 0,
4
r(x) = l | 1 + =
Cin sau tién t6i 1. O 400, L 1nénr(x) - 1;6 —co, B —1 nén r(x) — —1. Pat phan
X X

nén cén khi gidi thich dugc ddu bang tri tuyét d6i. Lam dung cau phan thtic phia trén
chua thay thé tiéu chi nay.

Tré vé€ nhiém vu dang goi; néu vao truc ti€p, chon muc tiém cin ngang (trang 7) hoic Chuyén
giao (trang 23) khi da d nén. Céc ciu da xem dap an chi dung dé hoc lai.
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Bién d6i phan thuc: git di€u kién, kiém thucng va du

Dung khi: em rit gon r6i thém diém vao tp xac dinh, hodc phép chia dan dén sai dudng xién.
Khi rut gon mot phan thic, phai gitt diéu kién mau s6 ban diu khac 0. Biéu thuc rut gon co thé
c6 nghia 6 mot s6 gia tri ma phan thiic ban diu khong xac dinh, nhung diéu d6 khong b6 sung
cac gia tri 4y vao tip xac dinh cta ham s6 da cho.

Chia da thtic c6 thé viét dudi dang

t = mau X thuong + du.

Chia cd hai vé€ cho da thiic mAu tai nhiing gia tri lam mau khéc 0, ta dugc thucng cong v6i phan
du chia cho mau. D€ ki€m tra phép chia, 14y da thiic mau nhan véi thuong réi cong phan du;
két qué phéi bing da thiic t& ban dau. Phép ki€m nay chi xac nhan phép chia. Mudn két luan
V€ tiém cn xién, con phai tinh gidi han ctia phan con lai sau phép chia.
Vidu.Vi(x+1)(x+ 1) +4 = x>+ 2x + 5, nén

x? +2x + 5 4
e N 14— -1).
x+1 X+l x+1 (x#-1)
Néu dang tim tiém cén xién, con phai kiém phan — t1en v€ 0 6 hudng vo cuc dang xét. Khong

b6 qua budc nay chi vi da thdy mot biéu thiic bac nhat

Nhiém vu 34 — DPiéu kién, thuong va phan du

x2=2
Viét —x+5 thanh mot bi€u thiic bAc nhat cong phan du trén mau. Ghi diéu kién, r6i kiém

phép ch1a bing cach 14y miu nhan véi thucng va cong phan du.
Pap an va tiéu chi

V6i x # 1,

Vi (x —1)? +4 = x2 — 2x + 5. Pat thao tdc nén khi thucng, du, diéu kién va phép kiém déu
dang. Néu bai géc yéu ciu tiém can, quay vé bai dé va tinh dtng giéi han phan con lai.

Néu m4 tryc ti€p, tré lai muc 1 (trang 5) khi vuéng tap xac dinh hodc muc 4 (trang 12) khi
vuéng phép chia. Néu cu nén da gip trude do, khong ghi 1an 1am lai 1a xdc nhan doc 1ap mdéi.
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Sta 10i

Gitt bai ban dau va chi ra bu6c chua dung trude khi chon ciu. Poc lai dinh nghia hodc vi du d€ hiéu
cach stra, roi tu 1am bai kiém tra lai tudng ung tru6c khi mé dap an. Bai da gdp trudc do co thé dung
dé on cach 1am, nhung khong dudc tinh 1a mot bai méi d€ ty kiém tra. Néu mot nhiém vu c6 nhiéu
y, két qua ctia mbi y chi cho biét phin kién thic ma y do kiém tra. Sau khi d6i chi€u, ghi phan tu
lam dugc va phan con vudng khi cin luu két qud; quay lai bai hodc Piém diing da dua em dén day.
Néu khong con bai phu hgp chua giip trude do, xem huéng dan khi hét bai mdi (trang 44).

Chon bai theo ddu hiéu

Modi dong duéi day chi ra mot diéu cAn phan biét d€ hiéu bai vitng hon. Déi chiéu véi bai lam cia
em, tht trd 13i cAu hoi r6i xem lai phan hoc duge dan khi cin. Chon dung bai va dung y theo ndi
phat hién; néu dang hoc Bai hoc, ¢ thé dung nhom Sau Luyén tap. Chi tu ki€m tra bing bai phu
hgp chua gip trude do; trong lugt Kiém tra phéi két thuc lugt trude khi dung hé trg.

NGt thdt nhan | Biéu hién dé nhdm | Céu hdi va cdch thdo gé Tu kiém tra
thic

Diém bj loai va | Thidy miu bidng 0 rdi = GiGi han tai diém bi loai la hitu = Sau Luyén tap: Nhiém

tiém can dung | kétludn cd tiém can | han hay vd cuc? Git tap xac dinh | vu 35 - Gia tri tai m6c
dlng; sau rut gon lai | ban diu va xét giGi han theo phia | va hanh vi 14n cin
thém diém da loai. | dudc phép; di€m bj loai chua du d€ | (trang 37). Sau Kiém

két luan tiém can. Xem lai kién tra: Nhiém vu 40 -
thuc (trang 5). Phan biét hitu han va
vo cuc (y a) (trang 40).

Sau On lai: Nhiém vu
44 - On lai tap x4c dinh,

phia va hai dau (y a)
(trang 42).
Diauvahudng | Gan hai phia trai T va mau mang dau gi ¢ moi Sau Luyén tap: Nhiém
ctia gidi han ddu mot caich may | phia? Xét ddu biéu thic & tiing vu 36 - Dau 6 hai phia
mot phia moc hodc nhdm ddu | phia, ké ca khi miu c6 ldy thita (trang 38). Sau Kiém
vO cuc. chdn. Xem lai kién thuc (trang 31). | tra: Nhiém vy 40 -
Phan biét htu han va
vo cuc (y b) (trang 40).

Sau On lai: Nhiém vu
44 - On lai tap x4c dinh,

phia va hai dau (y b)
(trang 42).
Hai dau v6 cuc | Chi xét mot dau, Méi dau dudgc phép xét cho Sau Luyén tap: Nhiém
va s6 dudng hodc dém hai gidi duong ngang nao? Ghi riéng vu 37 - Hai dau va mot
tiém cin ngang = han bing nhau hudng va gidi han; hai két qua giao diém (y a)
thanh hai dudng trung nhau chi xdc dinh mot dudng | (trang 38). Sau Kiém
khéac nhau. ngang. Xem lai kién thtic (trang 7). | tra: Nhiém vu 41 -
Khong nham gidi han

v6i giao diém (y a)
(trang 40). Sau On lai:
Nhiém vu 44 - On lai
tap xac dinh, phia va
hai dau (y c) (trang 42).
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Nt thdt nhan
thiuc

Phan thuong,
phan du va gisi
han ctia hiéu

Giao diém hitu
han va hanh vi
3 vo cuc

Mic tién tGi va
muc dat dugc

Cong thiic mé
rong va pham
vi m6 hinh

On thi Todn THPT 2027

Biéu hién dé nhdm

BO hing sd cia
thudng, chia sai
hodc chi tim hé s
gobc.

Bac tiém cin ngang
vi do thi cit dudng
do.

DPoc mtic gidi han
thanh gia tri ma moé
hinh dat tai mot
thoi diém.

Dung thdi gian, sdn
lugng hodc hudng
tién khong dugec mo
hinh cho phép.

Céu héiva cach thdo gé

Hiéu giita ham s6 va ca duong
thing du kién co ti€n vé 0
khéng? Kiém phép chia bing
phép nhan, gitt phan du va kiém
gi6i han cua hiéu khi x - —c0
hodc x — +oo theo phia dang xét.
Xem lai kién thtic (trang 12).

Giao diém ¢ mét vi tri hitu han
c6 phu dinh giéi han § xa
khong? Ki€m riéng gidi han va
phudng trinh giao diém; hai cau

héi c6 thé cung c6 cau trd 16i dang.

Xem lai kién thuc (trang 9).

C6 gia tri bién nao thoda diéu
kién 1am ham s6 bing miic dé
khong? Gidi ciu hdi vé su dat
dudc trong tap dugc phép; gidi han

khong thay cho gié tri tai mot diém.

Xem lai kién thtic (trang 15).

Nhiing gia tri ctia bién dang
dung c6 nim trong diéu kién dé
bai khong? Gift tap dang xét va
don vi; khong gan tiém can cho
phia ma d6 thi cia mo6 hinh khong
thé tién t6i. Xem lai kién thuc
(trang 15).

zomath.vn
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Tukiém tra

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 38 - Git hing s6 va
gitt diéu kién ctia mo
hinh (y a) (trang 38).
Sau Kiém tra: Nhiém
vu 42 — Xac nhan
dudng xién va y nghia
mo hinh (y a)

(trang 40). Sau On lai:
Nhiém vu 45 - On lai
phén du va cach dién
gidi (y a) (trang 42).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 37 - Hai dau va mot
giao diém (y b)

(trang 38). Sau Ki€ém
tra: Nhiém vu 41 -
Khong nham gidi han
véi giao diém (y b)
(trang 40). Sau On lai:
Nhiém vu 45 - On lai
phan du va cach dién
gidi (y b) (trang 42).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 38 - Gilt hing s0 va
gitl diéu kién ctia mo
hinh (y b) (trang 38).
Sau Kiém tra: Nhiém
vy 42 — Xac nhan
dudng xién va y nghia
mo hinh (y b)

(trang 40). Sau On lai:
Nhiém vu 45 - On lai
phan du va cach dién
gidi (y c) (trang 42).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 38 - Gilt hing s6 va
gitt diéu kién ctia mo
hinh (y b) (trang 38).
Sau Kiém tra: Nhiém
vu 42 — Xac nhan
dudng xién va y nghia
mo hinh (y b)

(trang 40). Sau On lai:
Nhiém vu 45 - On lai
phéin du va cach dién
gidi (y c) (trang 42).

35


https://zomath.vn

ZO Math - Budng tiém cdn

Nt thdt nhan
thiuc

Mot phia vo
cuc va hai phia
khéac nhau

Gid tri gan tai
mdc va hanh vi
lan cin

Duong thing
tiém can va s6
gidi han

Hinh minh
hoa va cdn ct
két luan

Biéu hién dé nhdm

Dung phia c6 gidi
han hitu han dé bac
tiém can diing do
phia con lai tao ra.

Dung diém kin dugc
gan tai moc dé bac
tiém can dung.

Chi ghi mot s6 hodc
doc sai huéng cia
dudng xién trén
hinh.

Chi nhin nét vé dé
doan tiém can hodc
b6 ca phan dung khi
chtta 1ap luén.

Céu héiva cach thdo gé

Co it nhiat mét phia dugc phép
xét cho gidi han v6 cuc khong?
DPoc riéng tiing nhanh; khong yéu
ciu hai phia déu vo cuc hoic phai
trai ddu. Xem lai kién thuc

(trang 10).

Thay riéng gia trj tai méc co
lam d6i hanh vi 6 gin méc
khong? Phan biét gia tri tai diém
va giéi han mot phia. Xem lai kién
thuc (trang 5).

Pa viét phuong trinh dudng
thing va chi dung nhanh, dung
huéng chwa? Phan biét dudng
dung, ngang, xién; két luin bing
dtr kién gi6i han, dung hinh dé€ doi
chi€u. Xem lai kién thtic (trang 12).

Dii kién giéi han nao ching
minh tiing két luan? Git nhiing
budc cé cédn ci; stia dung budc
thiéu di€u kién hodc doc qua di
kién. Xem lai kién thtic (trang 16).

Ba&n ddy dd, cé I8i gidi

Tukiém tra

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 39 - Budng dung va
dudng xién tu hai
nhanh (trang 39). Sau
Kiém tra: Nhiém vu
43 — Piém hé va nhanh
bén kia (trang 41). Sau
On lai: Nhiém vu 46 -
Piém kin va hai nhanh
khac nhau (trang 43).
Sau Luyén tap: Nhiém
vu 35,y b (trang 37).
Sau Kiém tra: co6 thé
dung cung y b néu thuc
su chua gdp trude do;
néu da gip, chua co bai
méi tuong tng. Sau On
lai: Nhiém vu 46,y b
(trang 43).

Sau Luyén tap: Nhi¢m
vu 39 - budng diing va
dudng xién tu hai
nhanh (trang 39). Sau
Kiém tra: Nhiém vu
43 - Piém hé va nhanh
bén kia (trang 41). Sau
On lai: Nhiém vu 46 -
Piém kin va hai nhanh
khac nhau (trang 43).
Sau Luyén tap: Nhiém
vu 39 - budng diing va
dudng xién tu hai
nhanh (trang 39). Sau
Kiém tra: Nhiém vu
43 - Piém hé va nhanh
bén kia (trang 41). Sau
On lai: Nhiém vu 46 -
Piém kin va hai nhanh
khac nhau (trang 43).

Riéng 16i dung mat gia tri dugc gan tai mdoc d€ bac tiém can ding, trong Bai hoc hodc Luyén tap hay
tu 1am y b chua giip trudc d6 ciia Nhiém vu 35 - Gid tri tai méc va hanh vi 14n cén (trang 37). Néu 16i
dudc phat hién sau Ki€m tra, van c6 thé dung y ay khi thuc su chua gip trude do vi n6 thuéc nhom
trude; néu da gip trude do thi ghi chua xac nhan. Sau On lai, dung y b chua giip truéc d6 ctia Nhiém
vu 46 — Piém kin va hai nhanh khéc nhau (trang 43). Khong 14y viéc 1am ding cau vé diém bi loai
thay cho tinh hudng gia tri da dugc gan riéng.

Céc cau doc hinh ctia ba nhém 1a ba nhiém vu riéng. Dung ding nhém theo ndi phat hién; khong
dung s6m bai Kiém tra, On lai ho#ic Stra 16i ctia giai doan sau dé 14p cho thi€u. Mot cAu da gip khong
trd thanh cau mdéi sau nhiéu ngay. Néu cau ciia nhom pht hgp da gap trude do hodc con sai, dung
hudng dan khi hét ciu mdi (trang 44).
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Doc 16i dé€ biét can xem lai gi

« Piém loai chua phai tiém can. Xem Vi du 01 (trang 5); rat gon khong thém diém vao tap
xac dinh. Sau do ty 1am ciu vé diém bi loai trong bang.

« Dau v6 cuc dén tir dau biéu thiic. Xem nén mot phia (trang 31), ki€ém tf vd mau trude khi
két ludn. Mau binh phudng c6 thé 1am hai phia cung d4u.

« Hai dau 1a hai cau héi. Xem muc 2 (trang 7); ghi tach +oco va —co. Chi xét huéng tap xac
dinh cho phép; trung két qua thi chi c6 mot dudng ngang.

« Thuong chua @i néu chia sai hodc bé hing s6. Ki€ém tra phép chia bing phép nhan & nén
bién doi (trang 32), roi ki€m tra giéi han cua hiéu véi cd ax + b theo muc 4 (trang 12).

+ Giao diém hitu han khéng bac giéi han & xa. Xem lai dinh nghia ngang; phdi kiém gii
han va gidi phuong trinh giao di€m, khong chi nhin hinh.

« Giii diéu kién ctiia m6 hinh. Xem Vi du 07 (trang 15). Chi xét giéi han ma cac gia tri cia bién
thoa diéu kién dé bai cho phép. Mudn két luadn mot muic dudc dat, ki€ém tra xem ¢ gia tri nao
cta bién théa diéu kién dé€ ham s6 bing muc 4y hay khong.

Sau madi 16i, ty héi: “Tap xac dinh c6 cho phép hudng nay khong?”, “Gidi han nao quyét dinh két
luan?”, “Minh dang gili phan ding nao?”, “Cau mdi vira lam thuc sy xac nhan diéu gi?”. Nhiing cau
hoi ay giup dung dung gidi thich phia trén.

Néu 16i dugc phat hién ngay trong Bai hoc, em ciing c6 thé dung cau stta phut hgp chua gip trudc do
¢ nhom Sau Luyén tap va tré vé cau Bai hoc dang vudng; khong can chd 1am Kiém tra méi dudc sia.

Sau Luyén tap

Nhiém vu 35 — Gia tri tai mdc vé hanh vi lan cén
Dung khi: rut gon lam mét diém bi loai (y a), hodc dung gia tri tai moc d€ bac tiém can dung (y b).

a) Véiu(x) = xz;jg, ghi tap xac dinh, tinh gi6i han tai 7 va kiém x = 7 ¢6 1a tiém cin diing khong.
Co6 thé gan u)E;) = 14 sau rut gon khong?

b) Ham v xé4c dinh trén R, c¢6 v(—1) = 4 va lim,_,_;- v(x) = —co. M0t ban noi: “Piém (—1;4)
thudc do thi, nén x = —1 khong thé 1a tiém can diing.” Hay gitt phan dung, chi budc sai va viét
lai két luan c6 cédn cu. D kién c6 quyét dinh giéi han phai tai —1 khong?

Tiéu chi xdc nhan: y a gitt tp x4c dinh va phan biét giéi han hitu han véi gid tri tai diém bi loai; y b
gitt diém trén do6 thi, dung gidi han trai vo cuc va khong suy thém vé phia phai. M6i y chi xdc nhan
tinh huéng ma y ay kiém.

Sau déi chiéu: néu y a con sai, xem GiGi han va gia tri (trang 5) hodc Bién d6i phan thtc (trang 32)
ty nguyén nhén; néu y b con sai, xem Tiém can dting (trang 10) hodc Gigi han mot phia (trang 31).
Sau d6, dung huéng dan chung ctia phan Stta 16i (trang 34) dé€ ghi két qua va quay vé bai dang lam.
Co thé quay lai Di€ém diing 02 (trang 20), Diém diing 03 (trang 22) hodc ciu Bai hoc dang 1am truée
khi mé hd trg.

Xem 10i gidi (trang 63).
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Nhiém vu 36 — Dau & hai phia

Dung khi: nham dau hoic phia.

Tinh hai giéi han mdt phia ctia v(x) = —ﬁ tai 6. Néu tiém can dung va giai thich dau.

Tiéu chi xac nhan: gidi thich ddu ti/mau § tiing phia va dung dang dinh nghia dudng ding.

Xem lai khi can: Néu con sai, xem lai phan lién quan (trang 31). Quay lai: Diém diing 02 (trang 20),
Diém diing 03 (trang 22) hodc ciu Bai hoc da goi.

Xem 103i gidi (trang 63).

Nhiém vu 37 — Hai ddu va mot giao diém
Dung khi: bé mot dau hodc cho ring d6 thi khong thé cit tiém can.

a) Biét gidi han cia f bing —6 § +oo va 4 3 —oco. Ghi hai tiém can ngang theo hudng.

b) VéGig(x) =2+ ;2—:12 chiing minh mot tiém can ngang va tim giao diém ctia d6 thi véi no.
Tiéu chi xac nhan: y a ghi dudng theo tiing du; y b c6 giGi han, giao diém va li do khong mau
thuan.

Xem lai khi ciAn: Néu con sai, xem lai phan lién quan (trang 7). Quay lai: Piém dung 02 (trang 20),
Diém diing 03 (trang 22) hodc ciu Bai hoc da goi.

Xem 106i gidi (trang 64).
Nhiém vu 38 — Giif hding s& va giif diéu kién ctiia mé hinh
Dung khi: thi€u hé s6 tu do hodc bd diéu kién ctia m6 hinh.

X24+4x+9

a) Tim tiém can xién cua f(x) = , kiém bing gidi han hiéu.

b) V6i mo hinh gia dinh a(t) = 8 + t1+—05, trong d6 t > 0 tinh bang gid va a(t) tinh bang d6 C, hay
tinh gi¢i han khi t — 400 va gidi thich y nghia. Cé thdi diém nao trong moé hinh dé a(t) = 8
khong? Pudng t = —5 c6 phdi 1a tiém cin dung cia do thi trong moé hinh nay khong? Vi sao?

Tiéu chi xac nhan: y a kiém phép chia va gidi han hiéu; y b gitt diéu kién ctia bién, don vi va xét su
dat dugc.

Xem lai khi can: Néu sai y a, xem Bi€n d6i phan thtic (trang 32) dé kiém phép chia va Tiém can
xién (trang 12) d€ ki€m tra giGi han cia hiéu; néu sai y b, xem Tap dang xét va bdi cdnh (trang 15).
Quay lai: Piém dung 02 (trang 20), Piém dung 03 (trang 22) hoic cau Bai hoc da goi.

Xem 10i gidi (trang 64).
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Nhiém vu 39 — budng dirng va dudng xién ti hai nhanh
Dung khi: doc nhAm nhéanh, huéng dudng xién hodc dung diém hé dé bac dudng ding.

Ham f xac dinh trén R \ {—2}, lién tuc trén ti'ng khodng cua tip xac dinh. Hinh di kem di kién
chinh xéac:

lim f(x)=3, limz_ f(x) = —o0,

Jlim fe) =1 lim [f(0)-(-x=2)] =0,

Hinh 15

a) Viét cic tiém can suy ra ti dif kién; chi ding nhanh va huéng trén hinh. G ddu phai, nhanh
ti€n gan dudng xién di 1én hay di xuoéng? Néu giéi han hiéu 1am can cu.
b) Mot ban dung di€ém hd (—2;1) d€ bac tiém cin diing tai mdc. Chi ra budc sai; giGi han phai
httu han c6 quyét dinh gidi han trai khong?
Tiéu chi xac nhan: chi dung dudng ngang & dau trai, dudng diing tif phia trai va dudng xién di
xudng ¢ ddu phai; gitt giGi han tiing phia, kiém gi6i han hiéu va khong gan gia tri § diém hé. Néu chi
doc ding ngang/dung, chua xac nhan phan doc hinh xién.

Xem lai khi can: Néu nhim nhanh hoic phia tao dudng diing, xem Tiém cin ddng (trang 10) va
GiGi han mot phia (trang 31); néu nham dudng xién, xem Tiém can xién (trang 12). Quay lai: Diém
dting 02 (trang 20), Piém ding 03 (trang 22) hodc cau Bai hoc da goi.

Xem 106i gidi (trang 65).
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Sau Kiém tra

Nhiém vu 40 — Phan biét hiru han va vo cuc
Dung khi: 1an diém bij loai, giGi han hitu han va vo cuc.
2— N A 2 7 oz 1A N ya z
a) Xét riéng méc 8 cho p(x) = x—24 v6i tap xac dinh gdm tat cd cac gia tri lam cong thic co
o
nghia; két luan vé gia tri tai diém va dudng ding.

, e ey k3 — 3
b) Tinh hai gi6i han cta q(x) = (x+2)2

tai —2, roi két luan dudng dung.

Tiéu chi xdc nhan: x( li riéng tiing ham; y a gil tip x4c dinh, y b gidi thich ddu miu binh phucng.
Xem lai khi can: N€u sai y a, xem Gigi han va gia tri (trang 5); néu sai y b, xem Gi6i han mét phia
(trang 31) va Tiém can dung (trang 10). Quay lai: Piém dung 04 (trang 26).

Xem 10i gidi (trang 65).

Nhiém vu 41 — Khéng nhdm gidi han véi giao diém
Dung khi: bé mot ddu hodc nham giao diém vdi gidi han & xa.

a) Biét gidi han ctia f bing 6 § + 00 va —7 § —o0. Ghi cac dudng ngang.

b) VGig(x) = -3+ xz;js, kiém y = —3 14 tiém c4n ngang va tim giao diém ctia d6 thi véi no; gidi

X
thich vi sao hai két qua cung dang.

Tiéu chi xdc nhan: xét du hai ddu 6y a; c6 giGi han va giao di€ém hgp 1€ 6y b.
Xem lai khi cidn: Néu con sai, xem lai phan lién quan (trang 7). Quay lai: Diém dung 04 (trang 26).

Xem 10i gidi (trang 66).

Nhiém vu 42 — Xdc nhan dudng xién va y nghia mé hinh

Dung khi: chon sai phan tuyén tinh hodc ngoai suy vugt tip dang xét.

. ‘A A i o 2x2-3x+6 .. 5 A

a) Tim tiém can xién cta f(x) = ————; kiém bdng gidi han cta hiéu.

b) M6t mo hinh gid dinh b(t) = 7 + t1+—46, v6i b tinh biing mg L=}, chi dudc cho trong 30 phut dau:
0 <t < 30. Mot ban két luan “d6 thi mo hinh cé tiém can ngang b = 7 khi t — +00”. K€t luan
dy c6 theo dugc tir diéu kién chi xét 0 < t < 30 khong? Néu bd sung gié thiét dung cung céng

thic cho moi ¢ > 0, hay néu muc tién t6i va ki€m viéc dat muic dy trong mo6 hinh mdé rong.
Tiéu chi xdc nhan: y a kiém tra gi6i han cta hiéu; y b phan biét doan dang xét véi gia thi€t mé rong
dudc bd sung.

Xem lai khi can: Néu sai y a, xem Bién d6i phan thtic (trang 32) va Tiém can xién (trang 12); néu
sai y b, xem Tap dang xét va béi canh (trang 15). Quay lai: Piém diing 04 (trang 26).

Xem 10i gidi (trang 66).
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Nhiém vu 43 — Diém hé va nhanh bén kia
Dung khi: nhim nhanh, huéng dudng xién hoic vai tro diém hd.

Hinh sau thuoc mdt ham xac dinh trén R \ {3}, lién tuc trén tiing khodng ctia tap xac dinh. Cac dit
kién chinh xac di kem la

lim f(x)=2, lim f(x) = -1, lim f(x) = +o0,
X—>—00 xX—3- x—3+

Jim [f(x) —(=x+4)] =0.

y
2
. 3 X .
N _1 \O 7
(3;-1)
Hinh 16

a) Viét cic tiém can suy ra ti dif kién. Trén hinh, chi nhanh va huéng tuong Gng véi tling dudng;
vGi dau phdi, chi r6 nhanh dang tién gain moét dudng xién di 1én hay di xudng.
b) Gidi thich diém hd trén nhéanh trai noi gi vé gi6i han trdi va gia tri tai moc. Thong tin &y c6 bac
dugc tiém can dung tu phia phai khong?
¢) Kiém nhan dinh “C6 diém hé nén khong thé co tiém cin ding 6 cung hoanh do”.
Tiéu chi xdc nhan: n6i dung moi gidi han véi phan hinh tudng Gng, gidi thich vi sao mot phia du.
Xem lai khi can: Néu con sai, xem lai phan lién quan (trang 15). Quay lai: Diém diing 04 (trang 26).

Xem 10i gidi (trang 67).
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Sau On lai

Nhiém vu 44 — On lai tap xdc dinh, phia va hai déu

Dung khi: tai dién 16i tap xac dinh, ddu hoic bo dau vo cuc.

2_ °
a) Xétmoc 9 cha u(x) = x—zl: tap xac dinh, gidi han, gia tri tai diém va dudng dung.
o
b) Tinh hai gidi han ctia v(x) = i tai —4, két ludn dudng ding.
X

c) Mot ham c6 gidi han 8 8 +o0o0 va —9 8 —oco. Ghi dudng ngang theo hudng.

Tiéu chi xac nhan: doi chi€u ting y; khong lay ding mot y lam xac nhén cac y con lai.

Xem lai khi can: Néu sai y a, xem GiGi han va gia tri (trang 5); néu sai y b, xem Gigi han mot phia

(trang 31) va Tiém cin dting (trang 10); néu sai y ¢, xem Gidi han  vo6 cuc (trang 32) va Tiém cin

ngang (trang 7). Quay lai: Pi€ém ding 05 (trang 28), Piém diing 06 (trang 29) hoic Di€ém diing 07

(trang 30) da goi.
Xem 10i gidi (trang 67).

Nhiém vu 45 — On lgi phdn du va céch dién gidi
Dung khi: quén kiém phan du, giao di€ém hodc ddu phan du trong mé hinh.

3x2-2x+7
x

a) Tim tiém can xién cua f(x) = , kiém bing gi6i han cua hiéu.

b) Véig(x) =4+ ;—j tim tiém cin ngang va giao diém ctia d6 thi v6i dudng dy.

¢) Trong md hinh gid dinh c(t) = 3 — t1+—67, v6i ¢ tinh bing mg L~! va ¢t > 0 tinh bing gid, néu muc
ti€n tGi va viéc dat muc dy. C6 thé tur giGi han bdng 3 ma két luan c(t) > 3 khong? Kiém vai tro

ctia moc —7.

Tiéu chi xac nhan: phan biét ba muc tiéu; dién gidi dung viéc tién gn ti phia nao va viéc dat muc.

Xem lai khi can: Néu sai y a, xem Bién d6i phan thtic (trang 32) va Tiém can xién (trang 12); néu

sai y b, xem Tiém cin ngang (trang 7), ddc biét Vi du 04; néu sai y ¢, xem Tap dang xét va boi cinh
(trang 15). Quay lai: Piém dung 05 (trang 28), Piém diing 06 (trang 29) hoic Diém dung 07 (trang 30)

da goi.
Xem 103i gidi (trang 68).
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Nhiém vu 46 — Diém kin va hai nhdnh khdac nhau
Dung khi: nhim diém kin véi gidi han hoic 4p mot ddu cho cd hai dau.

Ham g xac dinh trén R, lién tuc trén mdi khodng (—oo; 1) va (1; +00), c6 g(1) = 2. Dit kién chinh xac
kém hinh la

lim [g(x) —(x—2)] =0, lim g(x) = —oo,

lim g(x) =1, lim g(x)=4.
x—1+ X—>+00
Ty (1;2)
4
o
ya 1 \\\ x\
1
(1;1)
Hinh 17

a) Néu céc tiém can, chi nhanh va huéng tuong ting. Khong ap két qud ctia dau trdi cho dau phai.

b) Phén biét diém kin (1;2), diém hdé (1;1) va gi6i han trai. Viéc g(1) dudc xac dinh c6 bac duge

tiém can diung khong?

c) Chi ti du kién tiém can, cé xac dinh duy nhét toan by dé thi khong? Néu gidi han cia két luan.
Tiéu chi xdc nhan: doc dung cd hai nhanh, tach gia tri tai moc khéi giéi han va khong suy duy
nhat do thi.

Xem lai khi can: Néu con sai, xem lai phan lién quan (trang 10). Quay lai: Diém diing 05 (trang 28),
Diém diing 06 (trang 29) hodc Piém dung 07 (trang 30) da goi.
Xem 10i gidi (trang 68).
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Sau céu xdc nhan va khi hét bai mdéi

Néu tu lam dung va giai thich dugc, ghi “da xac nhin muc tiéu nay trong lugt”, roi tré vé nhiém vu
ho#c diém dung da goi hd trg. Két qué dy khong déi diém Kiém tra ban ddu va chua ching nhan kha
nang sau nhiéu ngay.

Néu da xem dap an, cau tré thanh tai nguyén hoc. Chi chon ciu/y khac cung muc tiéu chua gap
trudc do trong nhom ctia giai doan dang hoc hodc nhém trude néu phit hgp; gitt ding noi quay veé.
Khong 14y cau ctia giai doan sau d€ dung s6m, khong coi d6i s6 bai 1a 1am bai mdi. Mot cau chi tinh
tiém can khong thay cho viéc chi va gidi thich dung cdc nhanh trén hinh.

Néu céc ciu phu hgp déu da gip trudc do hodc em van chua lam dudc, ghi ro chua c6 di bing
chiing méi d€ xac nhan muc tiéu nay. Trd lai doan hoc hodc nén ding nguyén nhan; luu yéu cdu
b6 sung cau phut hgp khi trao d6i vé bai hoc. Em c¢6 thé tiép tuc muc tiéu doc 1ap da di nén. Khong
tu danh d4u hoan tit, khong phéi ty tim mot cau chua dudc kiém rdi coi l1a da dat.

Néu vao thing mot thé hd trg ma chua co6 bai dang 1am, hay chon Bai hoc (trang 4), Luyén tap
(trang 19) hodc lugt On lai (trang 28) phu hgp. Céc lién két Piém ditng 02 (trang 20), Piém ditng 03
(trang 22) va Sau Kiém tra (trang 26) gitp em vé dung di€ém da chon; khong c6 mot diém quay vé ¢
dinh cho tat cd ngudi hoc.
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Nhat ki

Ghi khi cin luu mot quyét dinh hodc két thiic bubi hoc. Em khong phéi ghi sau moi thao tac va
khong phai dién dt moi trudng khi chua c6 dit liéu. Dung miu Nhat ki chung cda chuong trinh
(trang 45); miu gitl 14 trudng, gdm bai lam ban dau, mic h6 trg, phin sau stia, lich 6n va noi tiép tuc.

MAu tréng dudi day trich ti nguoén chung d€ em dung ngay:

Trudng

Ngay-gio

Go6i / muc tiéu
Nguon phat hién
Bai lam ban dau
Mtic hé trg ban dau
Bing chiing quan sat
Phan loai

M3 16i hodc ma Nén
Hanh dong

Bai khic phuc méi
Trang thai sau sta

Hen On lai

K&t qud sau khoang tré

Quyét dinh ti€p theo

Trudng

Ngay-gis

Go6i / muc tiéu
Nguon phat hién
Bai lam ban dau
Muc hd trg ban dau
Bing chung quan sat
Phan loai

M4 16i hodc ma Nén
Hanh dong

Bai khic phuc méi

Trang thai sau stta

Hen On lai Chua hen toan goi vi chua hoan tét lugt chinh; ghi viéc cdn kiém riéng
& budi tiép
K&t qua sau khoang tré Chua ki€m

On thi Todn THPT 2027

Em ghi

bai da co 16i giai trong Bai hoc; khéng cung cdp dap 4n ctia mot cau Stra 16i chua dung.

Vi du ghi

Ngay 16 thang 10 ndm 2026, ltc 19 gic 40 phut

buodng tiém can / phan biét gia trj tai mdc vai giéi han mot phia
Nhiém vu 10 trong Bai hoc

Viét ring co gid tri g(2) = 5 nén khong thé ¢ tiém can dung tai 2
Ty lam, chua mé 16i gidi

Da ghi dung diém (2; 5) nhung bo di kién gidi han phai vo cuc
Ldi vé diéu kién tiém can ddng

Nham gi4 trj tai di€m v6i hanh vi ¢ 1an can

Doc lai dinh nghia; gitt diém trén d6 thi, stra 1i do vé dudng dung
Chua thuc hién cau mdi phu hgp chua gédp trude do

D4 hiéu 16i chita; chua c6 két qud tu 1am mot bai méi dé x4ac nhan

zomath.vn
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Trudng Vi du ghi

Quyét dinh ti€p theo Tu lam y b chua giip trudc d6 ctia Nhiém vu 35 trong Stra 16i sau
Luyén tp, r6i tré vé Nhiém vu 10; gitt muc tiéu chua xac nhan cho
dén khi c6 két qua thuc

Vi du khong dién “da dat” chi vi da doc 13i chita. Khi c6 cdu méi ty lam that, thay cac 6 tuong Ung
bing tén ciu, muc hd trg va két qua quan sat; giit lich On lai toan goi riéng véi lich kiém mot 1.
VG6i goi nay, hay ghi ro cau/y dang vuéng va muc da xac nhan. Ching han, sau khi stra phin tap xac
dinh, c6 thé ghi “da phan biét di€ém loai véi gidi han hitu han trong cAu mdi; phan doc hinh chua
kiém”. P6 1a cach mo ta pham vi két qud, khong phéi két qua dudc dién sin cho em.

Giti riéng ngay hen va két qua thuc ctia lugt 6n. Néu chua ty 1am sau khodng tré, trudng két qua sau
khodng tré van 1a “chua ki€ém”.
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e D e

\,0
Lai giai
Ty lam r6i méi mé 16i gidi cia dang ciu. P6i chi€u di€u kién, cach 1am va két luin; phan tiéu chi

gitip em nhan ra budc con thi€u. Néu dang lam Kiém tra, hdy két thuc lugt va git bai ban diu trudc
khi md trg giap.

Cac vi du lam mau va dap 4n nén G ngay ndi gidi thich; khong chép lai & day.
Bai hoc
Khéi dong
Nhiém vu 01 — Giir tap xdc dinh khi rat gon
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu
Mau phdi khac 0, nén D = R \ {10}. Véi x # 10,

N@=@_¥¥EH®=

Hai bi€u thtic bing nhau trén D. Phép rat gon khong md rong tap xac dinh, nén khong dugc
thém 10 hodc gén gia tri r(10).

x + 10.

Tiéu chi d6i chiéu: giti diéu kién bén canh céng thtic rut gon. Néu con nham, xem Bién doi
phan thic (trang 32), rdi Xem dé bai (trang 4).

Xem dé bai (trang 4).
Nhiém vu 02 — Doc hudng va xét déu
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

Khi x — 17, cac gia tri x < 1 tién gan 1; mau x — 1 Am va tién vé 0. TG —3 Am, nén thucng
duong va tang khong bi chan:

lim p(x) = +o0.
x—1-

Khi x — 1%, cdc gia tri x > 1 ti€n gin 1; miu duong va tién vé 0. Tt vin 4m, nén

lim p(x) = —c0.
x—>1+

Tiéu chi d6i chi€u: doc dung hudng va gidi thich dau & tiing phia. Néu vuéng, dung Gigi han
mot phia (trang 31), r6i Xem dé bai (trang 4).

Xem dé bai (trang 4).
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Nhiém vu 03 — Xét riéng hai déu vé cuc
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu
Khi xét d xa, x # 0 va

441
qx) = —3.
1+ =

X

O méi huéng x — 400 vd x — —oo, tii tién vé 4, mau tién vé 1 khac 0. Vi vay

lim g(x)= lim q(x) = 4.
X—+00 X——00

Phép chia cé t&f va mau cho x phuc vu viéc tinh giGi han 6 vo cuc; gia tri —2 van khong thudc
tap xac dinh ban diu cda q.

Tiéu chi d8i chiéu: c6 bi€n d6i hgp 1€ va kiém riéng hai huéng. Néu vuéng, dung Gidi han &
vo cuc (trang 32), r6i Xem dé bai (trang 4).

Xem dé bai (trang 4).

Nhiém vu 04 — Kiém thudng va phéan du
Loi giai va tiéu chi d6i chiéu
Piéukiénla x # —1.Ta co

(x+1DQ2x—1)+6=2x>+x+5,

6
A(x)=2x—1+x—_|_1 (x #-1).

L&y mAu nhan véi thucng roi cong phan du; néu duge dung t& ban diu thi phép chia da dudc
kiém tra. Viéc dung két qua nay dé tim tiém can con cin budc gidi han, s& dugc hoc 6 phan
chinh.

Tiéu chi d8i chiéu: dung thuong, du, diéu kién va phép nhan kiém lai. Néu thi€u thao tac,
dung Bién déi phan thic (trang 32), r6i Xem dé bai (trang 4).

Xem dé bai (trang 4).
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Nhiém vu trong Bai hoc

Nhiém vu 05 — Rit gon cé thém dugc mét diém khong?
Loi giai va tiéu chi d6i chiéu
Tap xac dinh ty nhiénla D = R \ {1}. V6i x € D, taco

(x—1D(x+1) _

x+ 1.
x—1 +

r(x) =

Vivay lim,._,; r(x) = 2. Phép rut gon chi dang trén D; n6 khong thém 1 vao tap xac dinh nén
r(1) vAn khong x4c dinh. Nhin xét cia ban dung § phép bién déi khi x # 1, sai  viéc gan gia
tri tai diém bi loai.

Tiéu chi ddi chiéu: ghi di€u kién rut gon; phan biét gidi han véi gia tri ctia ham.

Xem dé bai (trang 7).
Nhiém vu 06 — Ghi cd dudng va hudéng
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

Theo dinh nghia, gidi han khi x — 400 cho tiém cdn ngang y = —1, con gidi han khi x - —o0
cho tiém cdn ngang y = 3.

Chi ghi y = —1 1a bo s6t dau trai. Hai két qué khac nhau nén c6 hai dudng tiém cin ngang;
phuong trinh ctia chung c6 dang y = L, khong phai x = L.

Tiéu chi ddi chi€u: viét du hai dudng va gin dung hudéng tién ra vo cuc.

Xem dé bai (trang 10).

Nhiém vu 07 — Chi mét phia c6 nghia
Loi giai va tiéu chi d6i chiéu
Co thé két luan x = 51a tiém can ddng vi

lim w(x) = —co.
X—5~

Chi mot giGi han mot phia vo cuc da da. Tap xac dinh (—oo; 5) khong c6 diém nao 16n hon 5
nén khong yéu cau thém gidi han phai. Két qua khong c6 nghia w(5) = —oo: ham khong dugc
xac dinh tai 5.

Tiéu chi ddi chiéu: vién dan dung di€u kién mot phia va gitt dung tap xac dinh.

Xem dé bai (trang 11).
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Nhiém vu 08 — Thi€u mét hdng s6
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

VGi x # —6, ta cod

1
q(x) —(2x = 5) = P
O ca hai huéng x — +c0 vd x — —oo, phin phan thtic tién vé 0. Vi thé dudng tiém cin xién 12
y=2x-—>5.
Trong khi do,

lirP [q(x) —2x] = lir_n [q(x) —2x] = =5 #0.

X
Do d6 y = 2x khong phai tiém cin xién. Chi hé s6 goc chua xac dinh da dudng thing.
Tiéu chi ddi chiéu: tim dud hé so tu do va bac dudng sai bing gidi han cia hiéu.

Xem dé bai (trang 14).

Nhiém vu 09 — Khéng md réng tap xdc dinh theo y minh
Loi giai va tiéu chi d6i chiéu
Khit > 0, mau ¢ + 2 dudng. Ta c6

lim z(¢) = 10.

t—+00
Pudng ngang z = 10 biéu dién muic ma chi s6 tién gin khi thdi gian ting trong mé hinh. Véi
moi ¢t > 0 hitu han, Hiz > 0, nén z(t) > 10; chi s6 khong bing 10 tai thoi diém hitu han.

Tap thoi gian dugc xét khong c6 diém nao tién sat —2, nén khong 1dy ¢ = —2 1am tiém can diing
cta do thi ciia ham s6 trong mo hinh.

Tiéu chi d6i chiéu: néu gidi han, kiém sy dat dudc bing ddu phin du va gitt ding tap dang
X€t.

Xem dé bai (trang 16).
Nhiém vu 10 — Cé gid tri tai méc van can xét lan cén
Loi giai va tiéu chi d6i chiéu

Dbiém (2; 5) thudc d6 thi 1a phan dang vi g(2) = 5. Tuy nhién, lim,_,,+ g(x) = +co da da dé
x = 2 1a tiém can dang. Gia tri tai ding moc khong thay d6i hanh vi 6 cac di€ém 1an cin phia
phai.

Cau stia: “P06 thi c6 diém (2; 5) va c6 tiém can diing x = 2, vi gidi han phai tai 2 bing +c0.” Dt
kién chua quyét dinh gidi han trai; khong dugc gdn n6 bang 5 hodc +co.
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Dat khi gitt dung diém trén do thi, vién dan dang giGi han phdi va khong suy thém vé phia trai.
Néu con dung gia tri tai moc dé€ bac tiém cén, doc lai doan “Néu ham dugc gan riéng gia tri tai
maoc?” ¢ muc tiém can dung (trang 10).

Xem dé bai (trang 17).

Luyén tap

Nhiém vu 11 — Tir giéi han dén dudng théng
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

Hai giGi han & v6 cuc cung bing 2 nén xac dinh mot tiém cin ngang y = 2, & ca dau trai va dau
phai. Khong dém mot dudng hai 1an.

Gidi han lim,_,;- f(x) = —oco da dd chiing minh x = 1 1a tiém can dung; gidi han phai +oo cho
thém hanh vi ctia nhanh bén kia. Ham lién tuc tai moi di€ém khéac 1, nén khong c6 tiém can
diing nao khéc.

Tiéu chi d6i chiéu: ghi dung dang phuong trinh, vién dan dung giéi han va khong dém doi
dudng ngang.

Néu con sai: nhim phia hodc di€u kién dudng ding thi xem Gigi han maot phia (trang 31) va
lam Nhiém vu 36 trong Stra 16i (trang 38); nhAm phuong trinh dudng ngang hoic hai dau thi
xem Tiém cin ngang (trang 7) va 1am y a ciia Nhiém vu 37 trong Sua 16i (trang 38). Chon duing
y chua gip trudc do, khong lam lai cAu da gip truGe d6 dé€ xac nhan. Sau ho trg, Xem dé bai
(trang 19) r6i tré vé Piém diing da goi.

Xem dé bai (trang 19).

Nhiém vu 12 — Tim tap xdac dinh trudc khi tinh
Ldi giai va tiéu chi déi chiéu
Tap xac dinh 1a D = R\ {3}. Trén tap xac dinh nay,

17
x—3

fx)=5+

Vi phan phan thuc tién vé 0 é ca hai dau vo cuc,

111}_1 fx) = lir_n f(x)=5.

Tiém cin ngang 1a y = 5. Khi x — 37, mau 4m va tién vé 0; khi x — 3*, miu duong va tién vé
0. TG ctia phan phan thtic 1a 17 > 0, nén

lim f(x) = —oo, lim f(x) = +oo.
xX—>3- x—3+

Tiém cin ding 1a x = 3. Ngoai diém nay ham lién tuc, nén khong con tiém cin diung khac.
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Tiéu chi déi chiéu: tip xac dinh dang; gidi han 6 vo cuc va giéi han mot phia ding; két luan
dya vao gidi han.

Néu con sai: sai bién ddi thi xem Bién d6i phan thiic (trang 32) va tu ki€ém thao tac trudc; sai
gi6i han 6 vo cuc thi xem Gidi han & vo cuc (trang 32), chon ding y chua gép trudc dé é bang
chon cau sta (trang 34); sai dau hodc phia tai mdc thi xem Gi6i han mot phia (trang 31) va lam
Nhiém vu 36 trong Stra 16i (trang 38). Cau chi tinh gi6i han tai méc khéng xac nhan phan 6 vo
cuc. Sau ho trg, Xem dé bai (trang 19) rdi trg vé Diém diing da goi.

Xem dé bai (trang 19).
Nhiém vu 13 — M6t diém hé
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu
Tap xac dinh 1a D = R\ {3}. V6i x # 3,

(x—=3)(x+3) _
x—3

Do d6 lim,,_,5- u(x) = lim,_,3+ u(x) = 6. Ca hai giéi han déu httu han, nén x = 3 khong la tiém

can dung. Nhan dinh da cho sai.

Gi6i han bing 6 khong lam u(3) dudc xac dinh. D6 thi c6 diém hd & (3;6).

Tiéu chi d6i chiéu: gitt diém loai sau rut gon va khong dong nhat gidi han véi gia tri tai di€m.

u(x) = x + 3.

Néu con sai 6 muc tiéu dang d6i chi€u: xem lai kién thtic/thao tac lién quan (trang 32),
réi chon dung y chua gip trude d6 cia Nhiém vu 35 trong Stia 16i (trang 37). Chi 1am phan
khdp 16i thuc té; cau da gip trudc d6 dung dé€ hoc, khong xac nhan lai. Sau ho trg, Xem dé bai
(trang 20) r6i tré vé Piém diing da goi.

Xem dé bai (trang 20).
Nhiém vu 14 — Chi c6 mét phia dé tién gan
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu
Téap xé4c dinh da cho 1a D = (4; +00). Khi x — 4+, tac6/x — 4 — 0%, nén
lim

1
5 x4

Vay x = 4 1a tiém can dung. Khong xét phia trai vi khong c6 di€ém thudc D & phia 4y.

= +o00.

bong thdi lim,._, , o, f(x) = 0, nén y = 01a tiém can ngang. Khong xét gidi han khi x - —oo vi
tap xac dinh chi gom cac gia tri 16n hon 4.

Tiéu chi déi chiéu: xét dung cac hudng tip xac dinh cho phép va hiéu mot phia vo cuc da du.
Néu con sai 6 muc tiéu dang d6i chi€u: xem lai kién thtic/thao tac lién quan (trang 31),
réi chon dung y chua gip trude do cia Nhiém vu 36 trong Stra 16i (trang 38). Chi 1am phan
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khdp 16i thuc t€; cau da gip truée d6 dung dé hoc, khong xac nhan lai. Sau ho trg, Xem dé bai
(trang 20) r6i tré vé Diém dung da goi.

Xem dé bai (trang 20).
Nhiém vu 15 — Khéng bd sét dau trai
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

Gidi han § dau phai cho dudng y = 7; gidi han § dau trai cho dudng y = —2. B6 14 hai tiém can
ngang khic nhau.

Hai dit kién chi mé td hanh vi 6 vo cuc, chua cho bi€t ham s6 tién téi dau gan cac méc hitu
han. Vi vdy khong thé tir d6 két luan d6 thi khong c6 tiém can ding.

Tiéu chi d6i chiéu: ghi d hai huéng va phan biét di€u suy ra dugc véi diéu chua du di kién.
Néu con sai 6 muc tiéu dang déi chi€u: xem lai kién thtic/thao tac lién quan (trang 7), roi
chon dung y chua gip tru6e do ctia Nhiém vu 37 trong Stra 16i (trang 38). Chi lam phan khép 16i
thuc t€; cau da gip trudc d6 dung dé hoc, khong xac nhan lai. Sau ho trg, Xem dé bai (trang 20)
r6i tré vé Piém dung da goi.

Xem dé bai (trang 20).
Nhiém vu 16 — Thuang vé phéan du
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu
Tap xac dinh 14 D = R \ {—2}. Ki€ém phép chia bing

(x+2)(x+1D+5=x*>+3x+7.

V6ix # —2,suyra f(x) =x+1+ %.Vithé’
X

Jim [fG) - (e+ 1] = lim [fG) - (G +1)]=0.

Pudng tiém can xién 12 y = x + 1. Phan du ¢6 ti duong, nén

lim f(x)=—o0, lim f(x)=+o0.
X—>—2- x—>—2%

Tiém can dung 1a x = —2. Ham lién tuc 6 cic di€ém con lai.

Tiéu chi d6i chiéu: phép chia, phép nhan ki€m lai, gi6i han cta hiéu va gidi han tai diém loai
déu dung.

Néu chia sai hodc thiéu hé sé tu do: xem lai kién thuic/thao tac lién quan (trang 32), r6i chon
dung y chua gip trude d6 ciia Nhiém vu 38 trong Stia 16i (trang 38). Chi lam phan khdp 16i thuc
t&; cau da gip trudc d6 dung dé hoc, khong xac nhan lai. Sau ho trg, Xem dé bai (trang 21) roi
tré vé Piém diing da goi.

Xem dé bai (trang 21).
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Nhiém vu 17 — Ditng bé mat hé sé tu do
Loi giai va tiéu chi d6i chiéu
Trén tap xac dinh x # 2, chia da thtic dugc

10
=2 —
g(x) x+3+x_2

Kiém lai bing (x — 2)(2x + 3) + 10 = 2x? — x + 4. Phan du tién vé 0 & c4 hai d4u, nén

liIP [g(x)—(2x+3)]=0.

Vay tiém can xién la y = 2x + 3. Mat khac,

lim [g(x) —2x] = lir_n [g(x)—2x] =3 #0.

X—>+00
Puong y = 2x bi bac bé. Ti s6 hé s6 cao nhat chi gitip nhan hé s6 gdoc trong phép chia nay, chua
cho hé s6 tu do.
Tiéu chi d6i chiéu: tim di dudng thing va dung dung giéi han hiéu dé kiém nhan dinh.
Néu chia sai hoac thiéu hé s6 tu do: xem lai kién thic/thao tac lién quan (trang 12), réi chon
dung y chua gip trude d6 ciia Nhiém vu 38 trong Stia 16i (trang 38). Chi 1am phan khép 16i thuc
t&; cau da gip trudc d6 dung dé hoc, khong xac nhan lai. Sau hé trg, Xem dé bai (trang 21) roi
tré vé Piém dung da goi.

Xem dé bai (trang 21).
Nhiém vu 18 — Cat ma van tién sat
Loi giai va tiéu chi déi chiéu

Vi x? +1 > 0 v6i moi x, hdm c6 tap xac dinh R. Khi x # 0, ta viét

T tié€n v€ 0, mau tién vé 1 khi x — +o00 hodc x - —co. Vivay lim,_, ;, f(x) = 3 va tiém can
nganglay = 3.

Phuong trinh f(x) = 3 tuong duong x — 1 = 0, nén giao diém 1 (1; 3). Khong c6 mau thuan:
dinh nghia tiém cin ngang mé ta hanh vi § vo cuc, con giao di€m c6 hoanh d¢ hitu han.
Tiéu chi d6i chi€u: chiing minh c4 gii han va giao di€m, r6i giai thich vi sao ching cung
dung.

Néu coi giao diém 12 mau thuin véi tiém can: xem lai kién thiic/thao tac lién quan (trang 7),
réi chon dung y chua gip trude d6 cia Nhiém vu 37 trong Stia 16i (trang 38). Chi 1am phan
khdp 16i thuc té; cau da gip trudc d6 dung dé€ hoc, khong xac nhén lai. Sau ho trg, Xem dé bai
(trang 21) r6i tré vé Piém diing da goi.
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Xem dé bai (trang 21).
Nhiém vu 19 — M6t hinh, ba hanh vi
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

a) O nhanh bén trai, df kién lim,_,_, f(x) = —1 cho tiém cin ngang y = —1. Trén hinh, d¢ 1a
muc nhanh trai ti€n gan khi di xa vé bén trai.

O phia phai ciia méc 2, nhanh di xuéng khong bi chin: lim,_,,+ f(x) = —c0. Dodé x = 212
tiém can ding. Khi di xa v€ bén phai, hiéu véi 2x + 1 tién vé 0, nén y = 2x + 1 14 tiém can xién
G dau phai.

b) Gidi han trai bang 4 chi m6 ta nhanh trai tai moc 2. Diéu kién tiém cin diing can it nhat mot
phia vo cuc; gidi han phai da thda di€u kién, nén gidi han trai httu han khong bac két luan.
¢) Mot anh chi thé hién clta s6 hitu han. Céc gi6i han dugc cho bido ddm két luan vé hanh vi §
xa; khong thay chung béng viéc u6c lugng mot doan trong gin thing.

Tiéu chi d8i chiéu: chi ding ba hanh vi trén hinh va vién din dung di kién tuong ung.
Néu khong néi dugc dii kién véi ding nhanh: xem lai kién thiic/thao tdc lién quan (trang 15),
réi chon dung y chua gip trude d6 cia Nhiém vu 39 trong Stia 16i (trang 39). Chi 1am phan
khdp 16i thuc té; cau da gip trudc d6 dung dé€ hoc, khong xac nhan lai. Sau ho trg, Xem dé bai
(trang 21) r6i tré vé Piém diing da goi.

Xem dé bai (trang 21).

Nhiém vu 20 — Nhiét d6 trong mé hinh
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu
a)Khit > 0,taco

lim h(t) = 6.

t—>+o0
Do thi cé tiém can ngang h = 6: trong mo hinh, nhiét do ti€n gan 6 °C khi thdi gian ting.
b) Vi moi t > 0 hitu han, ;—82 > 0, nén h(t) > 6. Khong c6 thoi diém hitu han tai do nhiét do
bing dung muc nay.
¢) Mo hinh chi xét t > 0, nén thgi gian khong thé tién sat —2. Vi vay ¢t = —2 khong phai 1a tiém
can ding ctia d6 thi ham s6 trong mé hinh da cho, dit miu ctia cong thuic bang 0 tai do.
Tiéu chi ddi chiéu: gitf du gidi han, don vi, di€u kién khong dat va tip thdi gian dugc xét.
Néu bo tap dang xét hoic nham miic ti€n t6i véi mic dat dugc: xem lai kién thiic/thao
tac lién quan (trang 15), r6i chon dung y chua gip truéc d6 cia Nhiém vu 38 trong Stia 16i
(trang 38). Chi 1am phan khép 16i thuc t€; cAu da gip trude do dung dé hoc, khong xac nhan lai.
Sau hd trg, Xem dé bai (trang 22) r6i trg vé Piém diing da goi.

Xem dé bai (trang 22).
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Phéi hop

Nhiém vu 21 — Tiém can va gia tri khong dat
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu
V6ix >0,tacox+12>1,nén

6
0<——X6, 2<C(x)<8.
x+17~ (%) <
D4u bing C(x) = 8 x4y ra tai x = 0, nén gia tri 16n nhat 1a 8 va dat tai 0.
DE loai moi ting vién cho gia tri nhd nhat, 14y bat ki x > 0 va xét diém x + 1 cling thudc tap xac

dinh.Vix+2>x+1>0,

6 6
C(x+1)_2+x—+2<2+x—+1_C(x).

Modi gia tri déu c6 mot gia tri nhé hon, nén ham khong c6 gia tri nhé nhdt. Pong thdi
lim,_, , , C(x) = 2 cho tiém cin ngang y = 2; muc tién t6i dy khong dugc dat.

Tiéu chi ddi chiéu: néu diém dat gia tri I6n nhit; chitng minh khong c6 gia tri nhé nhat,
khong chi n6i mtc 2 khong dat.

Xem dé bai (trang 22).

Chuyén giao
Nhiém vu 22 — Hai dudng xién khdac nhau
Loi giai va tiéu chi d6i chiéu
Ham x4c dinh trén R. Khi x — 400, nhan lién hgp dugc

Vit9-x=—2 o
VX2 +9+x

MAu dudng va ting khoéng bi chiin 6 huéng nay, nén y = x 14 tiém cén xién § dau phai.
Khi x - —o0, xét dudng khac:

V2i94x=—>2 o,
VX2 +9—x

O huéng nay, —x — +oco va mau ciing ting khong bi chin, nén y = —x 14 tiém cin xién  dau
trai. Khong 1dy mot duong lam két luan cho ca hai dau.

Tiéu chi d6i chi€u: chon dung hiéu § mo6i huéng; gii thich mau tién ra vo cuc; khong dung
Vx? = x khi x < 0.

Xem dé bai (trang 23).

On thi Todan THPT 2027 zomath.vn 56


https://zomath.vn

Z0 Math - Budng tiém cdn Ba&n ddy dd, cé I8i gidi

Kiém tra

Nhiém vu 23 — Hai ham & cling mét méc

Loi giai va tiéu chi d6i chiéu

Y Cén ctrcho diém Diém

Dung tap x4ac dinh ctia ca hai ham; méi tap xac dinh 0,5 1
b DPung gidi han va cin cu cda tiing hAm; méi ham 1 2
c Phan loai ding hai dudng dung c6 1i do: 0,5; gitt p(4) khong xac dinh: 0,5 1

Chép nhén cich giai khic c6 cin cl tuong ducng. Cho diém theo phan thuc sy lam dugc; khong
cong phan li do khi chi c6 dap so.

a) Hai tp xac dinh tu nhién déula R \ {4}.

b) V6i x # 4, ta co p(x) = x + 4. Do d6

lim p(x) = lim p(x) = 8.
xX—4- xX—4+

V6i g, mau (x — 4)? dudng va tién vé 0t cd hai phia, con ti bdng 3 > 0. Vi vay

lim g(x) = lim g(x) = +co.
xX—4- x—4+

c) buodng x = 4 khong 14 tiém cin diing ctia do thi p, nhung la tiém can ddng ctia do thi q.
Phép rut gon khong lam p(4) dugc xac dinh, nén khong dugc gan p(4) = 8.

Tiéu chi ddi chiéu: xem riéng tip xac dinh, hai gi6i han ctia mdi ham, két luan tiém can va
gia tri tai diém.

Néu con sai 6 muc tiéu dang doéi chi€u: xem lai kién thtic/thao tac lién quan (trang 5), roi
chon dung y chua gip tru6e d6 cia Nhiém vu 40 trong Stra 16i (trang 40). Chi 1am phan khép 16i
thuc t&; cau da gdp trudc d6 dung dé hoc, khong xac nhan lai. Sau hé trg, Xem dé bai (trang 24)
r6i tré vé Piém dung da goi.

Xem dé bai (trang 24).
Nhiém vu 24 — Doc hai déu va mét méc hitu han

Loi giai va tiéu chi déi chiéu

Y Cdn ctf cho diém Diém
Hai dudng ngang kem hudng: 1; dudng ding kém phia: 0,5 1,5
Chi dting hanh vi  hai dau xa: 0,5; phia trai tai méc: 0,5; phia phai tai méc: 1,5
0,5

c Néu mdt phia vo cuc 1a da: 0,5; gidi thich gidi han trai hitu han khong bac 1

di€u kién phai: 0,5
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Chép nhan cach gidi khac c6 cin ¢t tuong duong. Cho diém theo phan thuc sy 1am dugc; khong
cong phan li do khi chi cé dap so.

a) Gidi han 8 dau trai bang 1 cho tiém can ngang y = 1 khi x - —oo. Gi6i han & dau phai bang
—4 cho ti€m can ngang y = —4 khi x — +oo0.

Vilim,_,_;+ f(x) = +o0, dudng x = —1 1a tiém can ding. Ham lién tuc tai cac diém con lai
cta tap xac dinh nén khong c6 tiém can ding khac.

b) Nhanh trai ti€n gin muc 1 khi di xa vé bén trai, roi két thuc bing di€ém hé (—1; 3). Nhanh
phadi di 1én khong bi chdn khi ti€n gin moc —1 ti phai, roi tién gan mdc —4 khi di xa vé bén
phdi. Can chi tiing phan trén hinh, khéng chi doc lai ba phuong trinh.

¢) Gidi han trai hitu han khong x6a di€u kién vo cuc da dung & phia phai. Mot phia vo cyc da
dé két luén tiém can dang.

Tiéu chi d6i chiéu: di hai dau, dung dang phuong trinh va dung nhanh; gidi thich dugc vai
tro clia tiing giéi han mot phia.

Néu khong ndi dugc dii kién véi ding nhanh: xem lai kién thiic/thao tac lién quan (trang 10),
réi chon dung y chua gip trude d6 cia Nhiém vu 43 trong Stia 16i (trang 41). Chi 1am phan
khdp 16i thuc té; cau da gip trudc d6 dung dé hoc, khong xac nhan lai. Sau ho trg, Xem dé bai
(trang 24) r6i tré vé Diém dung da goi.

Xem dé bai (trang 24).
Nhiém vu 25 — Dudng xién can di hai hé sd

Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

Y Can ct cho diém Diém
a Tép x4c dinh: 0,5; thudng va du dang: 0,5 1
b DPudng xién dung: 0,5; kiém tra gi6i han cia hiéu 6 hai dau: 1 1,5
c Tinh giGi han hiéu véi dudng dé nghi: 0,5; so v6i di€u kién dinh nghia: 0,5 1
d Hai gi6i han mot phia va li do vé dau: 1; phuong trinh dudng ddng: 0,5 1,5
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Chép nhan cach gidi khac c6 cin ¢t tuong duong. Cho diém theo phan thuc sy 1am dugc; khong
cong phan li do khi chi cé dap so.
Tapxacdinhla D = R\ {—1}. V6i x # —1,

7
= 2 1+ —r,
fx) X+ +x+1

vi(x+1)2x +1)+7 =2x% + 3x + 8. Suy ra

Jlim [fG) = (@x+ D] = lim [f(x) - (2x+ D] =0.

Tiém can xién la y = 2x + 1. Trong khi dé, lim,_,4 [ f(x) — 2x] = 1 # 0, nén dudng y = 2x
dugc dé nghi khong dung.
Tai diém loai, phan du c6 t& dudng va mau déi ddu qua —1:

lim f(x)=—oo, lim f(x) = +oo.
x—>—1- x—>—1*

Tiém can dingla x = —1.

Tiéu chi déi chiéu: git tip xac dinh; chia va ki€m tra gidi han cta hiéu dung; xét dudng ding
bing gidi han riéng tai diém loai.

Néu chia sai hodc thi€u hé sd tu do: xem Bién ddi phan thuc (trang 32), rdi dung y a cua
Nhiém vy 42 trong Stia 16i sau Kiém tra (trang 40). Néu sai ddu hodc di€u kién dudng ding 6y
d, xem Gi6i han mot phia (trang 31), r6i chon y b ctia Nhiém vy 40 trong Stia 16i sau Kiém tra
(trang 40). Chi 1am phan khép 16i thuc t€; cau da gip truée d6 dung dé€ hoc, khong xac nhan lai.
Sau hd trg, Xem dé bai (trang 25) r6i tré vé Diém dung da goi.

Xem dé bai (trang 25).
Nhiém vu 26 — Mdt phan vi du can hai diéu

Loi giai va tiéu chi d6i chiéu

Y Cén cu cho diém Piém
a Bién d6i va gidi han & hai diu: 0,5; dudng ngang: 0,5 1
b Giao di€m: 0,5; kiém tap xac dinh: 0,5 1
c Béac nhan dinh: 0,5; gidi thich bing dinh nghia va giao di€ém httu han: 0,5 1
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Chép nhan cach gidi khac c6 cin ¢t tuong duong. Cho diém theo phan thuc sy 1am dugc; khong
cong phan li do khi chi cé dap so.
MAu x? + 4 duong v6i moi x. Khi x # 0,
1, 3
x+3  yt%

Z1d- 1+i —> 0 khix - +o0.
xZ

Do d6 lim,,_, .o, g(x) = —2, nén y = —2 14 tiém can ngang.

Mit khac, g(x) = —2 tudng dudng x + 3 = 0. Giao di€m 1a (—3; —2), thudc do thi vi mau tai do
khéac 0.

Ham nay vira c6 tiém cin ngang vira cit dudng &y, nén nhan dinh da cho sai. Giao diém hitu
han khong trai diéu kién giGi han & vo cuc.

Tiéu chi d6i chiéu: c6 phép tinh gidi han, c6 giao diém hgp 1€ va c6 15i giai thich néi hai két
qua.

Néu coi giao diém 12 mau thuin véi tiém can: xem lai kién thtic/thao tac lién quan (trang 7),
réi chon dung y chua gip trude d6 cia Nhiém vu 41 trong Stia 16i (trang 40). Chi 1am phan
khdp 16i thuc t€; cau da gip truée d6 dung dé hoc, khong xac nhan lai. Sau ho trg, Xem dé bai
(trang 25) r6i tré vé Piém diing da goi.

Xem dé bai (trang 25).
Nhiém vu 27 — Giéi han ciia mé hinh

Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

Y Can cu cho diém Piém
Gidi han va dudng ngang: 1; y nghia cung don vi: 0,5 1,5
Két luan sy dat dugc: 0,5; cdn ctt ddu phan du trén tap dang xét: 1 1,5

c Bac dudng dung dé nghi: 0,5; chi r6 khong c6 thdi diém hgp 1€ tién sat 1
méc: 0,5
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Chép nhan cach gidi khac c6 cin ¢t tuong duong. Cho diém theo phan thuc sy 1am dugc; khong
cong phan li do khi chi cé dap so.
Khit —» +oo v6i diéu kién t > 0,

lim A(f) = 9.

t—+o00
Tiém can ngang 1a A = 9. Trong m6 hinh, néng do tién gin 9 mg L~! khi thdi gian ting.
V6i moi thdi di€m hitu han hgp 1€, t + 4 > 0 nén i—04 > 0va A(t) > 9. Do d6 nong dd khong
bing dung mc dy tai mot thdi diém hitu han.
Mo hinh chi xét ¢ > 0, nén thoi gian khong thé tién sat —4. Vi vay t = —4 khong phai 1a tiém
cin dung cta d6 thi ham s6 trong mé hinh. Khi dung cong thtic, phai git di€u kién thdgi gian
da cho.
Tiéu chi d6i chiéu: gidi han va don vi dung; kiém sy dat dugc bing ddu phan du; khong mé
rong tap dang xét.
Néu bé tap dang xét hoic nham muc tié€n t6i véi muc dat dugc: xem lai kién thiic/thao
tac lién quan (trang 15), r6i chon dung y chua gip truéc dé cua Nhiém vu 42 trong Sta 16i
(trang 40). Chi 1am phan khdp 16i thuc t€; cau da gip truéc d6 dung dé€ hoc, khong xdc nhan lai.
Sau ho trg, Xem dé bai (trang 26) rdi tré vé Piém dung da goi.

Xem dé bai (trang 26).
On lai
Nhiém vu 28 — Nhd lai tap xac dinh va gidi han
Loi giai va tiéu chi d6i chiéu
a) Hai ham c6 tap xac dinh R \ {5}. V6i x # 5, u(x) = x + 5, nén

lim u(x) = lim u(x) = 10.
X—5- x—5+

Duong x = 5 khong 1a tiém can diing ctia d6 thi u va u(5) vin khong xac dinh. V6i v, tit ducng
con miu tién vé 0 theo ddu ting phia, nén

lim v(x) = —o0, lim v(x) = +oo.
xX—5- x—5+

Vay x = 51a tiém can diing ctia d6 thi v; v(5) cling khong xac dinh.
b) Chia t& vda mau ctia w cho x khi xét & xa:

7_4%
w(x) = —.
241

X
2 2 s 3A oy Lo A N X . N N 7 PPN A BN 7 . 3 q
O cd hai dau, ti tién vé 7, mau tién vé 2 khac 0. Tiém cin ngangla y = 3 khi x — 400 va khi
X - —o0.

Tiéu chi d6i chi€u: phan biét hai hanh vi tai di€ém loai va tinh ding giGi han & cé hai dau.
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Xem dé bai (trang 28).
Nhiém vu 29 — Phdan du va giao diém
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu
a) Tapxacdinhctia fIAR\ {2} Vi(x —2)(x — 1)+ 6 = x> — 3x + 8,

f(x):x—1+% (x # 2).
Hiéu v6i x — 1 tién v€ 0 khi x — 400 va khi x - —o0, nén tiém cdn xién la y = x — 1. Tai 2,
gidi han trai 1a —oo, gidi han phdi 1a +oo; tiém can dung la x = 2.
b) Miu x? + 9 > 0 v6i moi x. Phan phan thic c6 thé viét thanh

1 2
X—-2 _ x x
0
x2+9 +1 (x;é )
X2

Biéu thtic ti€n vé 0 G cd hai diu nén tiém cin ngang ctia g 1a y = 1. Gidi g(x) = 1 dudc x = 2;
giao di€m (2; 1) hgp 1é. Viéc cit tai diém hitu han khong trai dinh nghia.

Tiéu chi déi chiéu: chia dung va kiém phan du; chiing minh ca gi6i han va giao di€ém & y tha
hai.

Xem dé bai (trang 29).
Nhiém vu 30 — Chon diéu cén kiém
Loi giai va tiéu chi d6i chiéu

a) Tap xac dinh cua u loai 6. VGi x # 6, u(x) = x + 6, nén lim,_,c u(x) = 12. Vi gidi han httu
han, x = 6 khong 1a tiém cin diing; u(6) van khong xac dinh.
b) Tiém cin ngang y = 3 ting v4i dau phai; y = —5 Ung véi dau trai. Khi phac, dit dudng th
nhat phia trén truc hoanh, dudng thd hai phia duéi va ghi ré6 huéng tuong ting. Hai di kién
khong xac dinh toan bo dang diéu do thi & gita.
c) Trén tip xac dinh x # —1,
7

v(x)=3x—2+x—+1,
Vi (x+1)(3x—2)+7 = 3x*+x+5. Phan du tién vé 0 6 cd hai diu, nén lim,,_, , . ,[v(x)—(3x—2)] =
0. Tiém can xién la y = 3x — 2.
d) Khit - +oo v6it > 0, ta c6 lim,_, , o, B(t) = 4. Muc nong do ti€n tGi 1a 4 mg L~t. V6i moi
thoi diém hitu han thoa diéu kién, ti—: > 0, nén B(t) > 4; nong do khong dat muc dy. Thai gian
t > 0 khong thé tién sat —3, nén ¢ = —3 khong phai 1a tiém cin ding ctia d6 thi ham s6 trong
mo hinh.
Tiéu chi ddi chiéu: xem riéng tiing y; ghi phan chua giai thich dugc thay vi nhan cé lugt chi
tir vai dap s6 dung.
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Xem dé bai (trang 29).

Stra 16i
Sau Luyén tap

Nhiém vu 35 — Gid tri tai mdc va hanh vilan cén
Loi giai va tiéu chi d6i chiéu
a) Tapxadc dinh1a D = R\ {7}. V6i x # 7,

(x—=7(x+7) _

x+7.
x—7

u(x) =

Do d6 lim,_,7- u(x) = lim,_,7+ u(x) = 14. Hai gi6i han httu han nén x = 7 khong la tiém can
dting. Phép rut gon khong thém 7 vao tap xac dinh, vi thé u(7) khéng xac dinh.

b) Diém (—1;4) thudc d6 thi 1a phan dung vi v(—1) = 4. Tuy nhién, lim,_,_;- v(x) = —co0 da
du dé x = —1 1a tiém can dlng; gia tri tai ding méc khong x6a hanh vi § 1an cin phia trai.
Cau stra: “Do thi c¢6 diém (—1;4) va c6 tiém can ding x = —1, vi giGi han trai tai —1 bing —c0.”
D kién chua quyét dinh gi¢i han phai; khong dugc tu gan nd bang 4 hoic —oo.

Tiéu chi ddi chiéu: ¢y a, gilt diu kién rat gon va giai thich vi sao giéi han bang 14 khong tao
gia tri tai diém. o} y b, gitt dit kién gia trj tai mdc, vién dan dang giGi han tri va phan biét diéu
da biét v6i diéu chua bi€t vé phia phdi. Lam dung y a khong tu xac nhéin y b. Sau doi chiéu, tré
vé dung cau hoic Piém ding da goi; néu tir Nhiém vu 10 thi trd vé cau dy (trang 17). Cau da
xem 15i gidi dung d€ hoc, khong tinh 1a x4¢c nhan doc 1ap mdi.

Xem dé bai (trang 37).
Nhiém vu 36 — Ddu & hai phia
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

Ham c6 tip xac dinh R \ {6}. Khi x - 67, tif —4 &m va mau x — 6 am, tién vé 0. Thucng duong
va tang khong bi chéan:

lim v(x) = +oo0.
X—>6~

Khi x — 6™, miu ducng va tién vé 0, con ti Am, nén

lim = —o00.
Jim. v(x) 00

Tiém cin dung la x = 6. M6t trong hai gidi han vo cuc da du két luén, con viéc tinh cé hai giap
mo ta dung tiing nhanh.
Tiéu chi d8i chiéu: gidi thich dugc du tu t va maiu; khong doan theo mot mau nhdé sdn.

Xem dé bai (trang 38).
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Nhiém vu 37 — Hai dau va mot giao diém
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

a) Gidi han 6 dau phai cho tiém cin ngang y = —6 khi x — +o0; gi6i han & dau trdichoy = 4
khi x - —c0.
b) Ham g x4c dinh trén R vi x? + 2 > 0. Khi x # 0,
11
x+1 %%

= —> 0 khix —> +o0.
x2+2 1+i °
x2

Vay tiém cin ngang 1a y = 2. Phudng trinh g(x) = 2 tudng ducng x + 1 = 0 va cho giao diém
(-1;2).

Tiéu chi d6i chi€u: y dau kiém hai huéng; y sau cin cé gidi han 1an giao diém. Lam dung mot
y khong thay phan con thiéu.

Xem dé bai (trang 38).

Nhiém vu 38 — Giir hding sé va giif diéu kién clia md hinh
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu
a) Tap xac dinh 1a R \ {—1}. Trén tip xac dinh nay,

6
=] 3 —
fx)=x+ +er1

vi(x+1)(x+3)+6=x>44x+9. Hiéu v6i x + 3 tién vé 0 khi x — 400 va khi x — —o0. Tiém
cainxiénlay = x + 3.

b) Khit > 0, ta c6 lim,_, , , a(f) = 8. Mc tién t6i 1a 8 °C. Phan t1+—°5 > 0 8 moi thi diém hitu
han hgp 1é, nén a(¢) > 8 va khong dat muc ay.

Vi chi xét t > 0, thoi gian khong thé tién sat —5. Do d6 t = —5 khong phai 12 tiém cin dling cua
d6 thi ham s6 trong mo hinh.

Tiéu chi d6i chiéu: kiém du hé s6 ty do va phan du 6 y dau; gitt giGi han, su dat dugc va tap
dang xét G y sau.

Xem dé bai (trang 38).
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Nhiém vu 39 — budng ding va dudng xién tu hai nhanh
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

O dau trai, lim,_,_, f(x) = 3 cho tiém cin ngang y = 3. Pudng x = —2 12 tiém can dting do
gidi han trai tai méc bing —co. O dau phai, lim,_, , ,, [ f(x) — (=x — 2)] = 0 cho tiém can xién
y=—-x-2.

Nhanbh tréi ti€én gan muc 3 khi di xa vé trai va di xuéng khong bi chan khi t6i —2 tif trai. Nhanh
phai tién t6i diém hd (—2; 1) khi t6i méc tir phai; khi di xa vé phdi, n6 tién gin dudng xién
y = —x — 2 di xu6ng. Hiéu tién vé 0 ¢ dau phai mdi 1a can cd nhan dudng xién; khong chi dua
vao nét cong trong gin thang.

Diém hd khong phai gia tri ctia ham tai —2; n6 biéu thi giéi han phai hitu han trong hinh nay.
Gi6i han phai khong thay thé gidi han trai. Vi th€ dung diém hé d€ bac dudng diing 14 sai.
Dat khi chi dung tiing nhanh, huéng va dudng tucng tng, ké ca dudng xién & dau phai, dong
thoi gidi thich dudc can ct; khong chi chép ba phudng trinh. Néu con nham phia, xem Gidi
han mdt phia (trang 31); néu doi hai phia ciing v6 cuc, xem muc tiém can dting (trang 10). Néu
nhidm nhanh xién, xem Tiém can xién (trang 12). Tré vé Piém ding 03 (trang 22) néu bai dugc
goi ti dg, hodc nhiém vu da goi.

Xem dé bai (trang 39).

Sau Kiém tra

Nhiém vu 40 — Phan biét hitu han va v6 cuc
Loi giai va tiéu chi déi chiéu
a) Tap xac dinh cua p loai 8. V6i x # 8, p(x) = x + 8, nén

lim p(x) = lim p(x) = 16.
X—8~ x—>8*

Do do6 x = 8 khong 1a tiém can dung, con p(8) khong xac dinh. Gidi han hitu han khong b
sung gi4 tri tai diém.

b) Vi q, gia tri —2 khong thudc tip xac dinh. Khi x ti€n t6i —2 ti bén trai hodc bén phai, miu
(x + 2)? dudng va tién vé 0, con ti bing —3 < 0, nén

lim g(x)= lim q(x) = —co.
X—>—2- x—>—2%

Vay x = —21a tiém cin ding. MAu binh phudng khi€n d4u hai phia giong nhau trong bai nay.
Tiéu chi ddi chi€u: phan biét gidi han hitu han/vo cuc va gidi thich ddu khi miu 1a binh
phucng.

Xem dé bai (trang 40).
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Nhiém vu 41 — Khong nham gidi han véi giao diém
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

a) Pau phdi cho tiém can ngang y = 6 khi x — +o0; dau trdi cho y = —7 khi x - —c0.
b) Vi x? + 5 > 0, ham g c6 tp xac dinh R. Chia t vd miu cta phin phan thiic cho x% khi xét &
Xa:

—> 0 khix - +o0.

Vay y = —31a tiém cdn ngang. Gidi g(x) = —3 dudc x = 4, nén do6 thi cit dudng dy tai (4; —3).
Giao di€ém hitu han khong bac gidi han 6 vo cuc.

Tiéu chi déi chiéu: dung dudng va huéng & y dau; co ca phép ki€m gidi han 1an giao diém &y
sau.

Xem dé bai (trang 40).

Nhiém vu 42 — Xdc nhan dudng xién va y nghia mé hinh
Loi giai va tiéu chi d6i chiéu
a) V6ix # 1,taco

5
=2x—-14+ ——
fO)=2x =1+ ——,

vi(x—1)2x—1)+5=2x%>—3x +6.Suyra

[f() = @x =~ D] = lim [f(x) - (2x 1] =0.

Tiém can xiénlay = 2x — 1.

b) M6 hinh chi 4p dung trong khodng thdi gian 0 < ¢ < 30. Cac thoi diém nay khong thé ting
khong bi chdn, nén khong c6 cd sé xét gidi han khi t — +o00 cho m6 hinh da cho. Nhan dinh
cta ban da dung cong thuic ngoai pham vi 4p dung dé két luan vé tiém cin ngang.

lim
X—>4+00

Néu b6 sung gié thi€t mé rong cung cong thiic cho moi ¢ > 0, ta dang xét mot moé hinh mé
rong. Khi do
. 14
Jm |7+ 75| =7

nén mo6 hinh mé rong c6 dudng ngang b = 7 va b(t) > 7 8 moi thdi diém hitu han hgp 1¢; miic
7 mg L~! khong dugc dat. Két luan co diéu kién nay khong tu dting cho tap dudc cho ban dau.
Tiéu chi d6i chiéu: y ddu ki€ém du dudng xién; y sau phan biét mo hinh da cho v6i mo hinh
dudc mé rong thém.

Xem dé bai (trang 40).

On thi Todan THPT 2027 zomath.vn 66


https://zomath.vn

Z0 Math - Budng tiém cdn Ba&n ddy dd, cé I8i gidi

Nhiém vu 43 — Diém h& va nhdanh bén kia
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

a) Nhanh trdi ti€n gan muc 2 khi x - —oo0, nén cé tiém can ngang y = 2 é dau trai. Nhanh
phéi di 1én khéng bi chdn khi x — 3%, nén x = 3 1a tiém can dung.

O dau phai, di kién lim,_, , [ f(x) — (=x + 4)] = 0 cho tiém cin xién y = —x + 4. Trén hinh
can chi ding nhanh di xudng & xa vé bén phai va hudng ti€n gan dudng xién ay.

b) Dié€m hd (3; —1) cho biét gidi han trai tai 3 bing —1, dong thdi diém nay khong thudc do thi.
N6 khong mo té giGi han phdi. Vi gi6i han phdi bing +oco, diéu kién tiém can ding van dugc
thda man.

A9

¢) Nhan dinh “c6 diém hé nén khong c6 tiém cin dung 6 cung hoanh d6” sai. Phdi xét hanh vi
4§ ting phia, khong 1dy mot ddu hiéu & nhanh trai thay cho viéc ki€m cd mdc.

Tiéu chi d6i chiéu: chi dung nhanh/hudng ctia ba dudng, gidi thich diém hé va diéu kién mot
phia. Cau chi tinh tir cong thic khong thay phan chi trén hinh.

Xem dé bai (trang 41).

Sau On lai

Nhiém vu 44 — On lai tap xdc dinh, phia va hai ddu
Loi gidi va tiéu chi d6i chiéu

a) Tap xac dinh cdau la R \ {9}. VGi x # 9, u(x) = x + 9, nén lim,,_, ¢ u(x) = 18. Vi gidi han
hitu han, x = 9 khong 12 tiém can dung, con u(9) van khong xac dinh.
5

b) V6i v(x) = v ti ducng va mau déi ddu qua —4. Do do
X

lim v(x) = —co, lim v(x) = +oo.
xX—>—4- x—>—4+

Tiém can dungla x = —4.

c¢) Tiém can ngang & dau phdila y = 8 khi x — +o00; § dau trdila y = —9 khi x —» —c0.

Tiéu chi d6i chi€u: xem riéng tap xac dinh va gidi han hitu han, d4u hai phia, hai dau vé cuc;

khong dung mot y ding d€ nhan ca ba.

Xem dé bai (trang 42).
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Nhiém vu 45 — On lqi phdn du va cdch dién gidi
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu
a) Trén tap xac dinh x # 1,

8
f(X)—3x+1+m,

vi(x—1)(3x+1)+8 = 3x?>—2x+ 7. Hiéu v6i 3x + 1 ti€n vé 0 6 c& hai diu, nén lim, _, , [ f(x) —
(B3x+1)]=0vatiémcanxiénlay = 3x + 1.
b) Mau x2 + 7 > 0 v6i moi x. Phdn phan thtc clia g tién vé 0 khi x — +oo va khi x - —oo, vi
sau khi chia tti/mau cho x? ta dudc ti tién vé 0, mau ti€n vé 1. Tiém can ngangla y = 4.
Gidi g(x) = 4 dudc x = —2, nén giao diém 1a (—2;4). Viéc cit tai diém hitu han phu hgp véi
dinh nghia.
c)VGit>0,t+7 > 0nén

o) =3— t% <3, liman=3
Nong d¢ tién gdn 3mg L~! tir phia dudi va khong dat mic 4y tai thoi diém hitu han. Gidi han
bing 3 khong cho phép két luan ¢(f) > 3: phdi xét ddu phan chénh léch. Méc —7 khong thé
ti€p can trong di€u kién ctia m6 hinh nén khong 1a tiém can ding ctia d6 thi nay.
Tiéu chi ddi chiéu: kiém phan du, giao diém va diu tién gin; gitt dang diéu kién cia bién,
don vi trong mo6 hinh.

Xem dé bai (trang 42).

Nhiém vu 46 — Diém kin va hai nhdnh khdc nhau
Loi giai va tiéu chi ddi chiéu

O ddu trai, y = x — 2 12 tiém can xién vi gi6i han hiéu di cho bing 0. G dau phai, y = 414 tiém
can ngang. Pudng ding x = 1 dugdc xac dinh bdi gidi han trai —oo.

Nhanh trai ti€n gan dudng xién khi di xa vé trai va di xuéng khong bi chédn khi t6i 1 tif tréi.
Nhéanh phai tién t6i di€m hé (1; 1) khi t6i mdc tir phai va tién gin mic 4 khi di xa vé phai. Diém
kin (1;2) cho g(1) = 2; n6 khong thay d6i hai giéi han mot phia. Haim vén c6 tiém cin dung du
cb gia tri tai mac.

Cac gidi han rang budc hanh vi gin moc va § xa, khong xac dinh moi gia tri bén trong cac
khodng hodc mot cong thiic duy nhat. Pat khi tich ding diém kin, diém hd, hai phia va hai
dau. Néu con dung gia tri tai moc d€ bac dudng dung, xem lai muc tiém can diing (trang 10),
r6i quay vé dung Piém dung On lai da goi; cAu da xem khong trg thanh xac nhan méi.

Xem dé bai (trang 43).
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Ngudn

+ Chudng trinh gido duc pho thong mon Toan 2018, trang 106: yéu cdu vé hinh dnh tiém cin
ngang, ding, xién va quan hé véi khdo sat do thi.

« Toan 12, tdp mot, Két noi tri thiic v6i cudc séng, Bai 3, trang 20-25: ddi chiéu dinh nghia va
phuong phap cc ban. Bdn PDF tham khdo tuong ting trang 22-27.

« Cac goi Don diéu va cuc tri va Gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ZO Math: mach tap xac
dinh, biéu dién va sy dat dugc. Nhat ki va tai nguyén nén chung dugc dan tai ndi stt dung.

Céc nhiém vy, dii kién s6 va mo6 hinh gid dinh trong hoc liéu dugc bién soan cho géi nay. Hinh dugc
dung tir cong thuic cia tirng hinh; hinh trong cu doc d6 thi di cung di kién giéi han dé c6 cin ca
két luan chinh xac. G6i khong khdng dinh tan suit xudt hién cia tiém can trong dé thi 2027.
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