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Bat ddu

C6 thé hoc
Hoc liéu “Gia tri 16n nhat va gid tri nhé nhit” thudc chucng trinh On thi ToAn THPT 2027.
Hoc xong, em can lam dugc gi?

Hoc xong phan c6t 161, em can:

Muc tiéu Viéc em cdn lam dugc

DPoc dung ddi tugng Xdc dinh D va tap dang xét ti ddy da di kién; phan biét biéu thuic véi
ham s6.

Kiém tra hai diéu kién Phan biét cyc tri v6i gia tri 16n nhét, nhé nhét; kiém tra so sanh va sy dat
dugc.

Tim trén doan dong Kiém tra diéu kién, 1ap di danh sach diém can xét va so sdnh cic gia tri
ham s6.

Giai thich sy ton tai Doc cong thiic, bang va d6 thi dé xac dinh hodc béac bd sy ton tai trén

khodng hd, tap rdi hodc khong bi chan.

Mo hinh va rang budc Chon cong cu, xac dinh ham muc tiéu, tip dugc phép va don vi; kiém tra
cd rang budc nguyén khi co.

Tién quyét. Em cin biét tdp xac dinh, khodng don diéu, cuc tri, ddu dao ham, doc bang bién thién
va phan biét do6 thi cda ham s6 v6i d6 thi ctia dao ham. Em ciing cin tinh dugc dao ham va gia tri ciia
cdc ham s6 quen thugc. Khi thi€u thao tac nao, dung dung thé On nén (md trén trang hoc liéu) duge
din trong bai. Ba nhiém vu Khéi dong chi khéo sat mot s6 phan nén, khong kiém hét tién quyét hodc
muc tiéu ctia goi. Kiém tra dung d€ doc bing chiing theo muc tiéu, khong phai dé mo phéng thi.

Cach hoc

Chuén bi gidy d€ ghi chép. Tu 1am trudc khi mé 16i gidi; em co6 thé chia viéc hoc thanh nhiéu budi.
Sau Khéi dong, chon phan Bai hoc can doc; Luyén tap la phan ti€p theo khi dd ndm phén hoc.

Chon ngi bat dau

« Né&u chua hoc hoidc can hoc lai chid dé, vao Bai hoc (trang 5). Lam dung cac nhiém vy Khdi
dong chua du dé két luan da dat cd goi.

« Néu da ndm phan hoc, vao Luyén tap (mg trén trang hoc liéu). Khi vuéng, xem lai dung phan
can thiét roi trd vé dang chd dang vudng.

 Néu da chudn bi ki luéng hodc du tu tin, c6 thé thyc hién Kiém tra (md trén trang hoc liéu).
Khong dudc chia Ki€ém tra thanh nhiéu dot.
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Bdan db hoc
Bai hoc (trang 5) — Luyén tap (md trén trang hoc lieu) — Kiém tra (md trén trang hoc liéu) — On
lai (md trén trang hoc liéu)

DAy 1a mach hoc chinh. Em c6 thé di t6i hodc quay lai phan cin thiét; phan bo qua khong tu dugc
xem 1a da dat. On lai dugc thuc hién theo ngay da hen.

Trong Bai hoc, Luyén tap, On lai va sau khi két thuc Kiém tra, em c6 thé dung hé trg theo nhu cau:

Khi cén M3 phéan nao? Sau dé lam gi?

Xem lai kién thtic dang bung doan trong Bai hoc Trd vé nhiém vu dang vuéng

van dung (trang 5)

B4 sung kién thuc nén Dung tai nguyén On nén (md | Tu lam ciu x4c nhén cla tai nguyén réi
trén trang hoc liéu) trG vé

Kiém lai bai lam Loi gidi (md trén trang hoc bai chiéu, stra va xac nhan theo chi dan
liéu); Sta 16i (md trén trang ctia nhiém vu ho#ic Piém diing
hoc liéu) néu phat hién 16i

Luu két qua va viéc tiép Nhat ki (md trén trang hoc Ghi nai sé tiép tuc va lich On lai khi c6

theo liéu)

Trong luc Kiém tra, phai tu Ivic hoan toan: khong dung Bai hoc, On nén, L&i gidi hoic Stra 16i dé
trg giap bai dang 1am. Néu cin hd trg, két thuc lugt ki€m tra va gitt bai lam ban dau trudc.

Khi cdn hé trg

Chua biét cach lam: néu vudng kién thiic clia goi, xem lai dung 16i gidi thich hodc vi du trong Bai
hoc; néu thiéu kién thic nén, mé dung tai nguyén On nén. Khong can doc lai ca goi dé tiép tuc mot
nhiém vu.

Mudn kiém lai bai lam: giti bai ty 1am tru6c khi mé Loi gidi. Poi chiéu diéu kién, 1ap luan va két
qué. Néu 6 16i, xac dinh budc sai va dung huéng dan hodc nhiém vu Stia 16i dugc chi dinh. Khi cin
x4c nhan sau ho trg, tu 1am nhiém vu phu hgp con chua xem dap 4n; quay vé dang nhiém vu hoic
Diém dung dang vudng.

G Piém diing: dya vio bai 1am va tiéu chi dé chon di ti€p hay nhan hé trg. Néu da dép ung tiéu chi,
khong cdn qua moi nhanh ho trg. Sau Kiém tra, git riéng két qua ban dau véi két qua sau sia.

Pai xem dap an hoic khong con nhiém vy méi phu hgp: dung bai da xem d€ hoc, khong tinh
12 két qua ty lam mot bai méi. Ghi phan chua dugc xac nhéan va 1am theo chi dan tai Piém ding;
khéng tu danh dau da dat.

Khi cé quyét dinh hoic két thuc budi hoc: ghi két qua, hd trg da dung, ndi dang ding va viéc
ti€p theo vao Nhat ki. Chi dién thong tin da c6; khong cin ghi sau moi thao tic. Néu vao thdng phin
ho trg, chon nhiém vu hodc hoat dong em mudn quay vé.

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 3


https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=luyen-tap#phieu-luyen
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=kiem-tra#tu-kiem-tra
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=on-lai#on-lai
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=on-lai#on-lai
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=on-nen#on-nen
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=on-nen#on-nen
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=loi-giai#loi-giai
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=loi-giai#loi-giai
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=sua-loi#sua-loi
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=sua-loi#sua-loi
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=nhat-ki#nhat-ky
https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/hoc_lieu/r1_g02/index.html?r1-view=nhat-ki#nhat-ky
https://zomath.vn

ZO Math - Gid tri I8n nhét va gid tri nhd nhat Bai hoc

Khi ndo cé thé chuyén sang goi tiép theo?

Em c6 thé chuyén sang gai ti€p theo khi bai lam doc 1ap cho thiy em dap ing cac muc tiéu thiét yéu
va cdc 16i can trd viéc ti€p tuc da dugc kiém tra lai sau stta. Gitt riéng két qua ban dau va két qué sau
ho trg; ghi phan con han ché cting ngay On lai vio Nhat ki. Chon géi tiép theo phu hgp véi kién thiic
em da c6, dong thai gitt lich On lai ctia goi nay; khong cin chd hét cac lugt on méi hoc ti€p.

Hen On lai sau khodng 2-3 ngay, 7 ngay va 3-4 tuan, tinh tif ngay dap ung cac diéu kién trén. Dén
ngdy hen, tu 1am nhiém vu ctia lugt On lai truée khi d6i chi€u. Mot lugt on chi cho biét két qué 6
nhiting ndi dung dugc kiém tra trong lugt d6, khong c6 nghia em da lam chtt moi tinh huéng cia ca
chti dé. Néu mot nodi dung vira phai stra lai, ghi thém ngay ki€m lai s6m noi dung 4y.

Nhanh Chuyén giao (md trén trang hoc liéu) chi dung khi da hoc nén lugng giac, mii hoic 16garit
tuong ting; khong phdi diéu kién dé hoan tit nim muc tiéu c6t 16i.
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e
Bai hoc
Cau hoi dan dudng
Khi tim gia tri 16n nhat, gia tri nhé nhat trén mot tdp dudc chi dinh, em can trd 16i hai cau héi:

1. Gia tri nao khong bi vugt qua trén tap dang xét?
2. Gia tri &y c6 thuc su dat dudc tai mot diém thudc tdp dang xét khong?

Khéi dong

Ty lam ba cau khéi dong trén gidy trude khi mdé 16i gidi. Sau khi déi chi€u, dung badng chon phan
can 6n bén dudi dé xt 1i dung cau con vudéng rodi quay lai cau Ay.

Hay th trd 16i trén gidy trudc khi mé 16i gidi. Khong can tinh diém; cAu nao con vuéng sé chi ra
phan can on.

Nhiém vu 01 — Cuc dai va gid tri I6n nhat

Ham s6 r lién tuc trén [—3; 4], bién thién ding nhu bang. Tai x = 2, ham s6 c6 gia tri cuc dai bang 1.
CO thé két luan 1 1a gia tri 16n nhat trén doan nay khong? Gi4 tri I6n nhét, nhé nhat thuc t€ 1a bao
nhiéu?

X -3 0 2 4

rx) 5 N\ -2 /1 N\ 0
Béang bién thién ctia ham sd r trén doan tit —3 dén 4.
Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
Nhiém vu 02 — Tap dang xét va diém dat

Cho ham s6 f(x) = (x — 2)?. Mot ban nhan xét: “Gia tri nhé nhét clia f trén K = (2; 5] bing 0 vi
f(2) = 0.” Nhan xét nay dung khong? Vi sao?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 03 — Poc ding d6 thi dao ham
Trén mot hinh ghi nhan y = f'(x), diém (1;0) thudc dudng biéu dién. C6 thé ghi f(1) = 0 khong?

Xem 16i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Sau khi lam xong

Néu chua hoc mét muc, doc ding phan gidi thich trong Bai hoc. Néu thiéu kién thic nén, dung
dung tai nguyén On nén, ty 1am nhiém vu x4c nhan roi quay vé cau dang vuéng. Lam dung ba cdu
khong c6 nghia da dat ca goi. Néu da chudn bi ki ludng hodc du tu tin, em c6 thé vao Kiém tra; su tu
tin khong thay cho két qua bai lam.
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Chon dung phan can én

Bai/diéu con vudng Phén cdn 6n Tré lai bai
Tap x4c dinh va tip dang = Phan biét quy tic, tdp xac dinh va tap dugc | Trd vé nhiém vu dang vudng
xét chi dinh. Xem Déi tugng dang xét (trang 6);

Tap xac dinh (md trén trang hoc li¢u).

Cuyc tri v6i gia tri 16n Kiém tra so sdnh va su dat dugc. Xem So Trd v€ nhiém vu dang vuéng
nhéit, nho nhat sanh va su dat dugc (trang 7).

Quy trinh trén doan Lap dh ung vién va so sanh gia tri. Xem Trd vé nhiém vu dang vuéng
doéng Trén doan dong (trang 9).

Khoéng hé hoic tap Kiém tra cin, diém hd va ting thanh phan. | Tré vé nhiém vu dang vuéng
nhiéu thanh phan Xem Céc tip khac doan dong (trang 11);

Can (m4 trén trang hoc liéu).

Bai toan thuc tién Chon dai lugng, tap dudc phép va don vi. Trd vé nhiém vu dang vuéng
Xem M0 hinh va rang budc (trang 12); Mo
hinh (md trén trang hoc liéu).

1. Ham s6 va tdp dang xét

Ggi mé 01 — Tap xac dinh va tap dang xét

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Tinh dudc f(2) c6 du d€ dung 2 1am di€ém dat trén tip K = (2; 5] khong?
Doc tiép d€ phan biét tap xac dinh, tip dang xét va diém dugc phép dung.

1.1. Quy tdc va tap xdc dinh

Dé x4ac dinh mot ham s6, can biét bién s6 duge phép nhan nhiing gia tri nao va quy tic gan cho moéi
gia tri &y mot gia tri duy nhat cta ham sd. Tap cac gia tri ma bién s6 dugc phép nhan goi 1a tap xac
dinh D ctia ham s6.

Poc day du dii kién trudc khi tim D

+ Néu dé cho ham s0 c6 tap xac dinh K, thi D = K. Cong thtic phai cé nghia v6i moi x € K.
« Néu chi cho cong thic va khong chi rd tip xac dinh, ta mdéi theo quy udc 1ay tat ca s6
thuc 1am biéu thtic ¢ nghia.

Nguon doi chi€u: Sach gido khoa Toan 10, tap hai, b Két néi tri thiic véi cudc song, bai 15, trang 6 (trang 7 cua
tép PDF), phan dinh nghia va chu y vé trudng hgp khong chi ro tap xac dinh.

1.2. Vi du 01 — Tap xdc dinh va diém dat
Tinh dudc f(2) chua chic c6 diém dat.

Pé cho f(x) = (x — 2)*> ma khong gidi han tap xac dinh, nén D = R. Yéu cau tim gia tri nho nhAt
trén K = (2; 5] chi gi6i han cac diém dugc dua vao so sanh.
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Daoi tugng cdn doc Két luan trong bai nay

Tap xac dinh D R: cong thtic co nghia v8i moi s6 thuc va dé khong cho gidi han khac.

Tap dang xét K (2; 5]: chi so sanh gia tri tai cdc diém thudc tap nay.

bau mut 2 2 € Dnhung 2 ¢ K. Gia tri f(2) = 0 cé nghia; 2 khong dugdc dung lam
diém dat trén K.

Pau mat 5 5 € K. Gia tri f(5) = 9 dugc dua vao so sanh.

Can phan biét ba viéc: thay s6 vao biéu thuic, tinh gia tri ham sd va xét di€ém dat trén K.

V6i f & cau khéi dong, cd phép tinh (2 — 2)? = 0 va ki hiéu f(2) = 0 déu dung. Piéu bi b sot 1a
2 & K.

Néu mot dé khac cho ham s6 g 6 tap xac dinh (2; 5], vdi g(x) = (x — 2)?, thi g(2) khong xdc dinh.
Phép thay 2 vao biéu thuic van tinh dudc 0, nhung khong phai 1a gia tri clia g tai 2. Cung cong thiic
chua du d€ két luan hai ham s6 c6 cung tap xac dinh.

Vi vay, D 1a tip xac dinh ctiia ham sé da cho; K 1a tap dudgc yéu cau xét. Hai tap co thé trung
nhau. Néu xét trén mot phan cta D thi phdi cé K C D. Khong tu méc dinh D 16n hon K, cling khong
tu d6i D ctia mot ham s6 da dudc xac dinh ro.

Trudc moi bai, hay tu hoi: dé dang cho tap xac dinh ctia ham s6, hay dang yéu ciu so sanh cic gia tri
trén mot tdp duge chi dinh? Poc tron yéu cau réi mdéi quyét dinh D va K.

2. So sanh va su dat dudc

Gdi mé 02 — So sanh chua du dé€ c6 gia tri 16n nhit

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Biét f(x) < M v6i moi x € K da dt dé goi M 1a gia tri 16n nhat trén K chua?

DPinh nghia dudi day con yéu ciu gia tri dy dugc dat tai mot diém thudc K.

2.1. Gid tri 16n nhat, nhé nhat
Cho ham s8 f ¢6 tip xac dinh D. Véi tap khong rong K C D (c6 thé K = D), s6 M 1a gia tri 16n nhait
cua f trén K khi:

Gia tri 16n nhat trén mot tap

1. f(x) < M v6i moi x € K.
2. C6 it nhat mot diém x, € K sao cho f(x,) = M.

Ki hiéu: max,cx f(x) = M.
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Gia tri nhé nhat trén mét tap

S6 m 1a gia tri nhé nhét cda f trén K khi:
1. f(x) > mvéi moi x € K.
2. C6 it nhat mot diém x; € K sao cho f(x;) = m.

Ki hiéu: min,cg f(x) = m.

Ngudn doi chiéu: Sach gido khoa Todn 12, tip mdt, bo Két ndi tri thiic véi cude song, bai 2, trang 15 (trang 17
cta tép PDF), phan dinh nghia.

Tap dudc yéu cau xét 1 K; khi xét toan bd tdp xac dinh thi K = D. C4 diéu kién so sanh va diéu kién
dat dugc déu phai dung cung tip K.

Hay viét du: “Gia tri 16n nhit bing M, dat tai x = x,.” S6 M 1a gia tri; x, 1a diém dat gia trj cia
ham s8; (xy; M) 1a mot diém trén d6 thi. Mot gia tri 16n nhat c6 thé dat tai nhiéu diém.

2.2. Sudat dugc
Xét f(x) = (x —2)* trén K = (2;5].
Nhiém vu 04 — Piém bi loai va su dat dudgc.

Khong dudc 18y x = 2. Vay 0 c6 thé 1a gia tri nhé nhat khong? Néu 0 khong phai gia tri nhé nht,
liéu c6 mot s6 dudng nao nhoé nhit?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

2.3. Canva gia tri dat dugc

Néu chi c6 f(x) < M v6i moi x € K, ta méi c6 mot can trén. Néu chi céd f(x) > m, ta c6 mot can
duéi. “Bi chidn trén”, “bi chdn dudi” ndi vé sy ton tai ciia nhitng cdn nhu vay; “bi chin” nghia la cé
cd hai.

Viduy, trén (0;1), ham s6 f(x) = x c6 0 < f(x) < 1. Ham s6 bi chdn nhung khong dat 0 hodc 1. V6i
moi x € (0;1), diém % cho gi4 tri nhé hon, con di€ém XTH cho gi4 tri 16n hon. Vi viy ham s6 khong
c0 cd gia tri nhd nhat 1an 16n nhit trén khodng nay.

Khong dat mot can tuy y chua dt d€ két luan khong cé gia tri 16n nhat.

Ham s6 hang f(x) = 3 khong dat can trén 10, nhung c6 gia tri 16n nhat bang 3. Muon bac bo sy ton
tai, cdn 14p luan loai dugc moi gia tri co thé€ 1a 16n nhat.

2.4. Cuc triva gia tri toan tap

Nhic lai cach nhan biét cuc tri. Xét ham s6 f lién tuc trén mot khodng chuia x,. Ham s6 dat cuc
dai tai x, néu, trong mot khodng dd nhé quanh x, gia tri f(x,) 16n han moi gia tri f(x) v6i x # x,.
Ham s6 dat cuic tiéu tai x, néu gia tri f(x,) nhé hon moi gia tri nhu vay. Viéc so sanh xét cac diém &
cd hai phia ctia x,; bing nhau khong thda di€u kién 16n hon hodc nhé hon nay.
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Diéu cdn phan biét

Pham vi so sidnh

Gia tri & vi tri khac

Vai tro ctia ddu maut

Cuc dai, cuc tiéu

So sanh vdi cac diém du gin 6 ca hai
phia; dung bt ddng thuic nghiém
ngdt.

Gid tri cuc dai c6 thé bj mot gid tri &
Xa vugt qua.

Mot ddu mut ctia tap xac dinh khong
c6 khodng nhé quanh n6 ndm tron
trong tap xac dinh, nén khong thda
diéu kién hai phia néu trén.

Baihoc

Gid tri I6n nhdt, nhé nhéat trén K

So sanh v6i moi diém thuoc K.

Gia tri 16n nhit khong bi bat ci gid
tri ndo trén K vugt qua.

DPau mut thuodc K co thé 1a naoi dat gia
tri 16n nhat hoic nhd nhat. Néu diém
d6 ndm bén trong D, phéi xét ham s6
8 cd hai phia méi két luan vé cuc tri.

Mot diém cuic tri thudc K 1a mot diém cin xem xét khi tim gid tri 16n nhat, nho nhét trén K. Ngugc
lai, diém dat gi4 tri 16n nht, nhé nhét chua chic 1a diém cuc tri: gia tri ay c6 thé dat tai ddu maut,
hodc bing cac gia tri § nhitng di€ém 14n cn.

Nhiém vu 05 — Ham hdng va cuc tri

Cho ham s8 f(x) = 2 c6 tap xac dinh (0; 1). Ham s8 c6 gid tri 16n nhat, nhé nhit khong? Co diém
cuc dai hodc cuc ti€u khong? Hay gidi thich bing cach so sanh gia tri tai mot diém vd6i cac gia tri &
nhiing diém gan no.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

3. Tim trén doan déng

Gdi mé 03 — Danh sach diém can so sanh
Th trd 16i trudc khi doc tiép.
Khi tim gia tri 16n nhat, nhd nhat trén mot doan, chi tim nghiém ctia dao ham c6 dd khong?

Hay dai chiéu diéu kién ton tai roi 1ap da danh sach cac diém can xét trong quy trinh duéi day.
3.1. Diéu kién ton tai

Bao dam ton tai

Néu f lién tuc trén doan [a; b], v6i a < b, thi f c6 cd gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhit trén
doan dé.

Can kiém tra [a; b] C D va tinh lién tuc trén toan doan. Mot ham dudc cho bdi cong thic da thic
trén cd doan thi lién tuc trén doan dy; v6i cong thiic phan thic phdi ki€ém tra miu khac 0 6 moi diém
ctia doan. Lién tuc é dau mut dugc xét ti phia bén trong doan.

bay 1a diéu kién da. Néu thiéu diéu kién, em chua dugc dung bdo ddm trén; em cling chua dugc
két luan rang gia tri 16n nhat, nhé nhit khong ton tai.
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Nhiém vu 06 — Kiém diéu kién lién tuc
Ham q c6 tap xac dinh [0;1], v6i g(x) = x khi 0 < x < 1va q(1) = 0. MOt ban chi so sanh
q(0) = q(1) = 0 r6i két luén gia tri 16n nhat bang 0. Ban d4 bo diéu kién nao?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

3.2. So sdnh cdc ing vién

Gid st f lién tuc trén [a; b], c6 dao ham trén (a; b) trit nhiéu nhit mot s6 hitu han di€m, va chi co6
hitu han diém bén trong doan thoéa f’(x) = 0.
1. Lap danh sich diém: hai ddu mut a, b; cac diém thuoc (a; b) ma f'(x) = 0; cac di€m thudc
(a; b) ma ham s6 c6 gia tri nhung khong cé dao ham.

2. Tinh gia tri cta f tai tit ca cic di€m trong danh sach.

3. So sanh cac gia tri, roi ghi gia tri 16n nhit, nhé nhat va tit ca diém dat dugc tim théy.
Ngudn doi chiéu: Sach gido khoa Toan 12, tdp mot, bd Két ndi tri thiic v6i cudc song, bai 2, trang 18 (trang 20
cta tép PDF), phan quy trinh va gid thiét.

Vi sao phai c6 ba nhom di€ém? Gi4 tri I6n nhit, nhé nhit da dugc bdo dam ton tai. Piém dat co
thé 1a ddu muat. Néu ndm bén trong va ham s6 c6 dao ham tai d6, dao ham phaéi bing 0; néu khong
c6 dao ham, diém dy can dugc xét riéng.

Khong cin tinh dao ham tai ddu muat d€ dua ddu mut vao danh sach. Khi phuong trinh f'(x) = 0 ¢
v0 s0 nghiém, quy trinh liét k& hitu han nay khong ap dung nguyén dang. Ching han v6i ham hing,
6 thé két luan ngay tir dinh nghia.

3.3.Vidu 02 — So sanh cac ting vién
Xét a(x) = x? — 2x trén [—1; 3]. Ham s6 1a da thic, lién tuc trén doan; dao ham a’(x) = 2x — 2 tén
tai va chi bing 0 tai x = 1 bén trong doan.

Danh sach cin xét gom —1, 1, 3. Ta tinh a(—1) = 3, a(1) = —1, a(3) = 3. Vi viy gia tri nhd nhait 1a
—1 tai x = 1; gid tri 16n nhat 1a 3, dat tai ca hai diém x = —1va x = 3.

Kiém tra tryc ti€p: a(x) = (x —1)> —1va 0 < (x — 1) < 4 trén doan. K&t luan duya vao gid tri cia
ham s6, khong phai di€ém nao c6 hoanh do 16n nhat. Vi du da gidi nay dung dé hoc phudng phap,
khong tinh 1a bai lam ddc 1ap ctia em.

3.4. So sdnh gia tri

Nhiém vu 07 — Lap du diém can so sanh.

Cho ham s6 p(x) = x> — 4x + 1. Tim gi4 tri 16n nhat, nhé nhét ctia p trén doan [—1;4]. Em sé& dua
nhiing diém nao vao danh sach? Vi sao?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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4. Cdac tap khac doan dong
Ggi méG 04 — Pau mut c6 dugc 1dy khong?
Th trd 16i trude khi doc tiép.

Néu d6i doan dong thanh khodng hé, két qua 16n nhat, nhé nhat c6 nhat thiét dugc giti nguyén
khong?

Cac vi du du6i day gilt cong thiic nhung d6i tap dang xét d€ kiém riéng sy dat dugc.

4.1. Thay tap dang xét

Hay trd vé hai diéu kién cta dinh nghia. Bang bién thién hoic d6 thi giap thady huéng thay déi. Mot
gi6i han httu han § dau mut hé khong tu tao ra gia tri cia ham sé tai ddu mat dé. Mudn goi mot so
1a gia tri 16n nhat hodc nhé nhit trén K, van phai tim dugc diém thudc K tai d6 ham sé dat so 4y.

O bang sau, cho 16 ham s6 F(x) = x c6 tap x4c dinh R. Ta giti nguyén ham s6 F va 14n lugt thay tap

K dugc yéu cau xét.
Tap K dang xét cta F Gid tri nhé nhat Gid tri 16n nhat
Trén [0;1] Otaix=0 ltaix=1
Trén [0;1) Otaix=0 Khong co
Trén (0;1] Khong c6 ltaix=1
Trén (0;1) Khong cé Khong co

Vi dy, trén K = [0;1), mdi diém x luén c6 mot diém y = XTH thudc cung tap véi F(y) > F(x). Vi thé
F khong c6 gia tri 16n nhit trén K. Du F(1) = 1 ¢6 nghia v6i ham s6 da cho trén R, di€ém 1 khong
thudc K va khong c6 diém nao khac trong K cho gia trj 1.

Trén mot tdp khong bi chin, khong duge suy ngay rang ham s6 khong cé gia tri 16n nhit hoic nhd
nhit. Chdng han x? trén R van c6 gi4 tri nhé nhat biing 0.

Mot diém hé khong loai luén ca mot gia tri.

Chéng han, ham s6 g c6 tap xé4c dinh (—1; 1], v6i q(x) = x2, khong c6 gia tri q(—1). Tuy nhién, gia tri
1 van dudc dat tai x = 1 va la gia tri I6n nhét, vi g(x) < 1 trén toan tip xac dinh. Can kiém tra moi
diém c6 thé cho cung tung do, khong chi ddu mut bi loai.

4.2. Tap nhiéu thanh phéan

Xét trudng hgp tap K gom nhi€u thanh phan rdi nhau.

Xét tiing thanh phan, ghi rd cac gia tri dat dugc va cc can lién quan, rdi so sanh trén toan bd K.
Mot mii tén chi cho biét bién thién trén phan ma né biéu dién. Khong ndi qua chd bi loai d€ két
luan don diéu trén cd tap.

Mot thanh phan khong c6 gid tri 16n nhit khong c6 nghia cd tap cting khong c6. Chang han véi
f(x) = x trén [0; 1) U [2; 3], thanh phan dau khong co gia tri 16n nhat, nhung toan tap co gia tri 16n
nhat bang 3 tai x = 3.
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4.3.Chon céng cu

Cong thiic: dung bién ddi, bt ding thiic don gidn hodc dao ham; chon cach 1am ngin ma du
lap luan.

Bang bién thién: doc toan bang, tip dang xét, gia tri tai diém va gi6i han. Khong tu thém di
kién dao ham néu bang khéng cho.

D6 thi: doc nhin, tap dugc biéu dién, tung do, diém kin va di€ém hé. Kiém tra xem tung do 6
mot di€ém hé c6 dugce dat tai di€ém khac thudc K hay khong. Hinh phac khong cho phép doan
chinh x4dc moét gia tri chua dugc ghi hodc xac dinh.

Ldi van: xac dinh dai lugng can tim, bién s0, tip gia tri dugc phép va don vi.

5. M6 hinh va rang buéc

Gdi mé 05 — Giil rang budc khi chon diém dat

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Néu bién chi nhan gia tri nguyén, co thé 14y ngay di€ém dat ctia mo6 hinh lién tuc lam dap an khong?

Phan nay gitp em xac dinh dai lugng can tim gia tri 16n nhat hodc nhoé nhit, dong thdi xac dinh cac

gia tri ma bién s6 dugc phép nhan.

5.1. Bai lugng va rang budc

Trong goi nay, cong thiic doanh thu va chi phi da dugc cung cip. Em cin 14p dung ham 1gi nhuén,

x4c dinh tap dang xét roi tim va dién giai gia tri 16n nhat.

P(x) = R(x) — C(x)

Lgi nhudn = doanh thu — t6ng chi phi.

Néu dé cho chi phi binh quan cho mt san pham 1a G(x), thi téng chi phi la C(x) = xG(x), khong
phéi G(x).

Néu x 12 s8 sdn phdm thi chi nhan céc gia tri nguyén dugc phép. C6 thé xét thém mot ham s6 cung
cong thtic v6i bién thuc d€ tim ving cin kiém tra. Néu ham s6 nay ting rdi gidm va hoanh do diém

cuc dai ndm gitta hai s6 nguyén lién ti€p déu dugc phép chon, hay tinh va so sanh gia tri ham s6 tai

hai s6 nguyén d6. Chon phuong an cho gia tri I6n hon, khong chon chi vi n6 gan hoanh do cuc dai

hon.

Nhiém vu 08 — Chon gid tri nguyén théa mén diéu kién

Mot ham P ting dén x = 2,2 r6i gidm. Chi dugc chon x = 2 hodc x = 3, v6i P(2) = 8 va P(3) = 9,2.
Chon s6 nguyén gan 2,2 nhat cé cho gia tri 16n nhat khong?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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5.2. Pham vi van dung

Ché dirng ctia goi.

Chua tu xay dung mo hinh hinh hoc nhiéu budc, chua xt li nhiéu rang budc hoidc phan loai tham
s0. Nhiing viéc d6 danh cho goi bai toan t6i uu va phan van dung ti€p theo.

Khép lai bai hoc

Goi vé tiém can sé 1am r6 hon hanh vi ctia d6 thi khi bién ti€n dén mot diém bi loai hodc ra vo cuc.
Goi bai toan t6i uu s€ yéu cau tu chon bién, xay dung ham muc tiéu va xac dinh cac rang budc. Nén
em mang theo 1a: xét dung tap, kiém tra su dat dugc va giai thich két qua trong béi canh.
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Ngudn

« B0 Gido duc va Pao tao, Chuong trinh gido duc phd thong mon Todn (2018), trang 106-107, néu
yéu cau nhin biét gia tri I6n nhat, gia tri nhd nhat trén tap cho trudc va xac dinh bang dao
ham trong nhiing trudng hgp don gian.

« Sdch gido khoa Todn 10, tdp hai — Két noi tri thiic voi cudc song, bai 15, trang 6-7 (trang 7-8
cua tép PDF), dugc dung dé ddi chiéu dinh nghia ham s6, tip xac dinh va cach cho ham s6
trén mot tap dugc chi ro.

« Sdch gido khoa Todn 12, tdp mot — Két noi tri thiic v6i cudc song, bai 2, trang 15-19 (trang 17-21
cda tép PDF), dugc dung dé ddi chiéu dinh nghia va phuong phap tim gia tri 16n nhat, gia tri
nhéd nhat.

o Sdch gido vién Toan 12 — Két noi tri thiic voi cudc song, bai 2, trang 41-42 (trang 42-43 clia tép
PDF), dugc dung d€ ddi chi€u muc tiéu va cach td chuc hoat dong hoc.

« Hoc liéu Don diéu va cuc tri dugc dung d€ ndi kién thic vé tp xac dinh, tinh don diéu, cuc tri,
bang bién thién va do6 thi.

Céc tinh huong s6 trong hoc liéu dugc bién soan cho hoc liéu “Gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat”.
Goi tap trung vao viéc xét dung tap, kiém tra sy dat dudc va gidi thich két luan; bai toan t6i uu tong
hgp, tiém cin va bién luin tham s6 thudc cac goi khac.
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HOC TIEP CUNG ZO MATH

Chon diéu em
muon hoc tiép.

Em cé thé bdt ddu véi mot ndi dung dang hoc, muén 6n lai
hodc con vudng khi tu gidi bai.

Mé hoc liéu

clakhdéa hoc
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