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Bat ddu

C6 thé hoc
Hoc liéu “Gia tri 16n nhat va gid tri nhé nhit” thudc chucng trinh On thi ToAn THPT 2027.
Hoc xong, em can lam dugc gi?

Hoc xong phan c6t 161, em can:

Muc tiéu Viéc em cdn lam dugc

DPoc dung ddi tugng Xdc dinh D va tap dang xét ti ddy da di kién; phan biét biéu thuic véi
ham s6.

Kiém tra hai diéu kién Phan biét cyc tri v6i gia tri 16n nhét, nhé nhét; kiém tra so sanh va sy dat
dugc.

Tim trén doan dong Kiém tra diéu kién, 1ap di danh sach diém can xét va so sdnh cic gia tri
ham s6.

Giai thich sy ton tai Doc cong thiic, bang va d6 thi dé xac dinh hodc béac bd sy ton tai trén

khodng hd, tap rdi hodc khong bi chan.

Mo hinh va rang budc Chon cong cu, xac dinh ham muc tiéu, tip dugc phép va don vi; kiém tra
cd rang budc nguyén khi co.

Tién quyét. Em cin biét tdp xac dinh, khodng don diéu, cuc tri, ddu dao ham, doc bang bién thién
va phén biét do thi ciia ham s6 v6i do thi cia dao ham. Em ciing cin tinh dugc dao ham va gia tri
ctia cac ham s quen thugc. Khi thi€u thao tac nao, dung dung thé On nén (trang 26) dugc dan trong
bai. Ba nhiém vu Khdéi dong chi khdo sat mot s6 phan nén, khong ki€ém hét tién quyét hodc muc tiéu
cda goi. Ki€m tra dung dé doc bdng chiing theo muc tiéu, khong phai € mo phéng thi.

Cach hoc

Chuén bi gidy d€ ghi chép. Tu 1am trudc khi mé 16i gidi; em co6 thé chia viéc hoc thanh nhiéu budi.
Sau Khéi dong, chon phan Bai hoc can doc; Luyén tap la phan ti€p theo khi dd ndm phén hoc.

Chon ngi bat dau

« Né&u chua hoc hoidc can hoc lai chid dé, vao Bai hoc (trang 6). Lam dung cac nhiém vy Khdi
dong chua du dé két luan da dat cd goi.

« Néu dia ndm phan hoc, vao Luyén tip (trang 15). Khi vuéng, xem lai dung phin can thiét roi
trg vé dung chd dang vudng.

+ Néu di chudn bi ki luéng hodc du tu tin, c6 thé thyc hién Kiém tra (trang 21). Khong dugc
chia Kiém tra thanh nhiéu dgt.

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 3


https://zomath.vn/content/thpt/on_thi_toan_thpt/tot_nghiep_thpt/2027/index.html
https://zomath.vn

ZO Math - Gid tri I8n nhét va gid tri nhd nhat Ban ddy dd, cé I8i gidi

Bdan db hoc
Bai hoc (trang 6) — Luyén tap (trang 15) — Kiém tra (trang 21) — On lai (trang 24)

DPay 1a mach hoc chinh. Em c¢6 thé di t6i hodc quay lai phin can thiét; phdn bo qua khong tu duge
xem 12 da dat. On lai dugc thuc hién theo ngay da hen.

Trong Bai hoc, Luyén tap, On lai va sau khi két thic Kiém tra, em c6 thé dung hé trg theo nhu cdu:

Khi cén Mé phdn ndo? Sau dé lam gi?

Xem lai kién thtic dang bung doan trong Bai hoc Trd vé nhiém vy dang vuéng

van dung (trang 6)

BG sung kién thtic nén Pung tai nguyén On nén Tu lam cau x4ac nhan cuda tai nguyén roi
(trang 26) trG vé

Kiém lai bai [am Loi gidi (trang 43); Stra 16 D6i chiéu, strta va xac nhan theo chi dan
(trang 32) néu phat hién 16i ctia nhiém vu ho#c Piém diing

Luu két qua va viéc ti€p Nhat ki (trang 41) Ghi nai sé tiép tuc va lich On lai khi c6

theo

Trong luc Kiém tra, phai tu luc hoan toan: khong dung Bai hoc, On nén, Ldi gidi hodc Sta 16i dé
trg gitup bai dang 1am. Néu cin ho trg, két thuc lugt kiém tra va gitt bai 1am ban dau trudc.

Khi cén hé trg

Chua bi€t cach lam: néu vudng kién thtic clia goi, xem lai dung 16i gidi thich hodc vi du trong Bai
hoc; néu thiéu kién thiic nén, mé dung tai nguyén On nén. Khong can doc lai ca géi dé tiép tuc mot
nhiém vu.

Mudén kiém lai bai lam: giti bai tu 1am tru6c khi mé Loi gidi. Poi chiéu diéu kién, 1ap luan va két
qué. Néu ¢0 16i, x4c dinh budc sai va dung huéng dan hodc nhiém vu Stia 16i dugc chi dinh. Khi cin
x4c nhan sau ho trg, ty 1am nhiém vy phu hgp con chua xem dap 4n; quay vé ding nhiém vu hoic
Diém diing dang vudng.

& Piém ding: dua vio bai 1am va tiéu chi d€ chon di ti€p hay nhan hé trg. Néu da dap ung tiéu chi,
khong cin qua moi nhanh ho trg. Sau Kiém tra, gilt riéng két qua ban dau véi két qua sau stia.

Pa xem dap an hoidc khong con nhiém vu méi phut hgp: dung bai da xem d€ hoc, khong tinh
12 két qua ty lam mot bai méi. Ghi phan chua dugc xac nhan va 1am theo chi dan tai Piém diing;
khong tu danh diu da dat.

Khi cé quyét dinh hoic két thuc budi hoc: ghi két qua, hd trg da dung, ndi dang ding va viéc
ti€p theo vao Nhat ki. Chi dién thong tin da c6; khong can ghi sau moi thao tic. Néu vao thing phan
ho trg, chon nhiém vu hodc hoat dong em muén quay vé.

Khi ndio c6 thé chuyén sang goi tiép theo?

Em c6 thé chuyén sang goi ti€p theo khi bai lam doc 1ap cho thdy em dap Ging cdc muc tiéu thiét yéu
va cdc 16i can trd viéc ti€p tuc da dugc kiém tra lai sau stra. Gitt riéng két qua ban dau va két qua sau
h6 trg; ghi phan con han ché cung ngay On lai vao Nhat ki. Chon goi ti€p theo phut hgp véi kién thiic
em da co, dong thdi giit lich On lai ctia géi ndy; khong can chd hét cac lugt dn méi hoc tiép.

Hen On lai sau khodng 2-3 ngay, 7 ngay va 3-4 tuin, tinh tif ngy dap ung cac diéu kién trén. Dén
ngay hen, ty 1am nhiém vu ctia lugt On lai tru6e khi d6i chi€u. Mot lugt on chi cho biét két qué 6
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nhiting ndi dung dugc kiém tra trong lugt d6, khong c6 nghia em da lam chtt moi tinh huéng cia ca
chu dé. Néu moét ngi dung vira phdi stia lai, ghi thém ngay kiém lai s6m noi dung &y.

Nhanh Chuyén giao (trang 20) chi dung khi da hoc nén lugng giac, mii hodc légarit tusng ung;
khong phai di€u kién d€ hoan tit nim muc tiéu cot 16i.
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e
Bai hoc
Cau hoi dan dudng
Khi tim gia tri 16n nhat, gia tri nhé nhat trén mot tdp dudc chi dinh, em can trd 16i hai cau héi:

1. Gia tri nao khong bi vugt qua trén tap dang xét?
2. Gia tri &y c6 thuc su dat dudc tai mot diém thudc tdp dang xét khong?

Khéi dong

Ty lam ba cau khédi dong trén gidy trudc khi mdé 16i gidi. Sau khi doi chiéu, dung badng chon phan
can 6n bén dudi dé xt 1i dung cau con vudéng rodi quay lai cau Ay.

Hay th trd 16i trén gidy trudc khi mé 16i gidi. Khong can tinh diém; cAu nao con vuéng sé chi ra
phan can on.

Nhiém vu 01 — Cuc dai va gid tri I6n nhat

Ham s6 r lién tuc trén [—3; 4], bién thién ding nhu bang. Tai x = 2, ham s6 c6 gia tri cuc dai bang 1.
CO thé két luan 1 1a gia tri 16n nhat trén doan nay khong? Gi4 tri I6n nhét, nhé nhat thuc t€ 1a bao
nhiéu?

X -3 0 2 4
rx) 5 N\ -2 /1 N\ 0
Béang bién thién ctia ham sd r trén doan tit —3 dén 4.
Xem 103i gidi (trang 43)
Nhiém vu 02 — Tap dang xét va diém dat

Cho ham s6 f(x) = (x — 2)?. Mot ban nhan xét: “Gia tri nhé nhét clia f trén K = (2; 5] bing 0 vi
f(2) = 0.” Nhan xét nay dung khong? Vi sao?

Xem 103i gidi (trang 43)

Nhiém vu 03 — Poc ding d6 thi dao ham
Trén mot hinh ghi nhan y = f'(x), diém (1;0) thudc dudng biéu dién. C6 thé ghi f(1) = 0 khong?
Xem 103i gidi (trang 43)

Sau khi lam xong

Néu chua hoc mét muc, doc ding phan gidi thich trong Bai hoc. Néu thiéu kién thic nén, dung
dung tai nguyén On nén, ty 1am nhiém vu x4c nhan roi quay vé cau dang vuéng. Lam dung ba cdu
khong c6 nghia da dat ca goi. Néu da chudn bi ki ludng hodc du tu tin, em c6 thé vao Kiém tra; su tu
tin khong thay cho két qua bai lam.
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Chon dung phan can én

Bai/diéu con vudng Phén cdn 6n Tré lai bai
Tap x4c dinh va tip dang = Phan biét quy tic, tdp xac dinh va tap dugc | Trd vé nhiém vu dang vudng
xét chi dinh. Xem Déi tugng dang xét (trang 7);
Tap xac dinh (trang 26).
Cuyc tri v6i gia tri 16n Kiém tra so sdnh va su dat dugc. Xem So Trd v€ nhiém vu dang vuéng
nhéit, nho nhat sanh va su dat dugc (trang 8).
Quy trinh trén doan Lap dh ung vién va so sanh gia tri. Xem Trd vé nhiém vu dang vuéng
doéng Trén doan dong (trang 10).
Khoéng hé hoic tap Kiém tra cin, diém hd va ting thanh phan. | Tré vé nhiém vu dang vuéng
nhiéu thanh phan Xem Céc tip khac doan dong (trang 12);
Can (trang 28).
Bai toan thuc tién Chon dai lugng, tap dudc phép va don vi. Trd vé nhiém vu dang vuéng
Xem M0 hinh va rang budc (trang 13); Mo
hinh (trang 30).

1. Ham s6 va tdp dang xét

Ggi mé 01 — Tap xac dinh va tap dang xét

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Tinh dudc f(2) c6 du d€ dung 2 1am di€ém dat trén tip K = (2; 5] khong?
Doc tiép d€ phan biét tap xac dinh, tip dang xét va diém dugc phép dung.

1.1. Quy tdc va tap xdc dinh

Dé x4ac dinh mot ham s6, can biét bién s6 duge phép nhan nhiing gia tri nao va quy tic gan cho moéi
gia tri &y mot gia tri duy nhat cta ham sd. Tap cac gia tri ma bién s6 dugc phép nhan goi 1a tap xac
dinh D ctia ham s6.

Poc day du dii kién trudc khi tim D

+ Néu dé cho ham s0 c6 tap xac dinh K, thi D = K. Cong thtic phai cé nghia v6i moi x € K.
« Néu chi cho cong thic va khong chi rd tip xac dinh, ta mdéi theo quy udc 1ay tat ca s6
thuc 1am biéu thtic ¢ nghia.

Nguon doi chi€u: Sach gido khoa Toan 10, tap hai, b Két néi tri thiic véi cudc song, bai 15, trang 6 (trang 7 cua
tép PDF), phan dinh nghia va chu y vé trudng hgp khong chi ro tap xac dinh.

1.2. Vi du 01 — Tap xdc dinh va diém dat
Tinh dudc f(2) chua chic c6 diém dat.

Pé cho f(x) = (x — 2)*> ma khong gidi han tap xac dinh, nén D = R. Yéu cau tim gia tri nho nhAt
trén K = (2; 5] chi gi6i han cac diém dugc dua vao so sanh.
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Daoi tugng cdn doc Két luan trong bai nay

Tap xac dinh D R: cong thtic co nghia v8i moi s6 thuc va dé khong cho gidi han khac.

Tap dang xét K (2; 5]: chi so sanh gia tri tai cdc diém thudc tap nay.

bau mut 2 2 € Dnhung 2 ¢ K. Gia tri f(2) = 0 cé nghia; 2 khong dugdc dung lam
diém dat trén K.

Pau mat 5 5 € K. Gia tri f(5) = 9 dugc dua vao so sanh.

Can phan biét ba viéc: thay s6 vao biéu thuic, tinh gia tri ham sd va xét di€ém dat trén K.

V6i f & cau khéi dong, cd phép tinh (2 — 2)? = 0 va ki hiéu f(2) = 0 déu dung. Piéu bi b sot 1a
2 & K.

Néu mot dé khac cho ham s6 g 6 tap xac dinh (2; 5], vdi g(x) = (x — 2)?, thi g(2) khong xdc dinh.
Phép thay 2 vao biéu thuic van tinh dudc 0, nhung khong phai 1a gia tri clia g tai 2. Cung cong thiic
chua du d€ két luan hai ham s6 c6 cung tap xac dinh.

Vi vay, D 1a tip xac dinh ctiia ham sé da cho; K 1a tap dudgc yéu cau xét. Hai tap co thé trung
nhau. Néu xét trén mot phan cta D thi phdi cé K C D. Khong tu méc dinh D 16n hon K, cling khong
tu d6i D ctia mot ham s6 da dudc xac dinh ro.

Trudc moi bai, hay tu hoi: dé dang cho tap xac dinh ctia ham s6, hay dang yéu ciu so sanh cic gia tri
trén mot tdp duge chi dinh? Poc tron yéu cau réi mdéi quyét dinh D va K.

2. So sanh va su dat dudc

Gdi mé 02 — So sanh chua du dé€ c6 gia tri 16n nhit

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Biét f(x) < M v6i moi x € K da dt dé goi M 1a gia tri 16n nhat trén K chua?

DPinh nghia dudi day con yéu ciu gia tri dy dugc dat tai mot diém thudc K.

2.1. Gid tri 16n nhat, nhé nhat
Cho ham s8 f ¢6 tip xac dinh D. Véi tap khong rong K C D (c6 thé K = D), s6 M 1a gia tri 16n nhait
cua f trén K khi:

Gia tri 16n nhat trén mot tap

1. f(x) < M v6i moi x € K.
2. C6 it nhat mot diém x, € K sao cho f(x,) = M.

Ki hiéu: max,cx f(x) = M.
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Gia tri nhé nhat trén mét tap

S6 m 1a gia tri nhé nhét cda f trén K khi:
1. f(x) > mvéi moi x € K.
2. C6 it nhat mot diém x; € K sao cho f(x;) = m.

Ki hiéu: min,cg f(x) = m.

Ngudn doi chiéu: Sach gido khoa Todn 12, tip mdt, bo Két ndi tri thiic véi cude song, bai 2, trang 15 (trang 17
cta tép PDF), phan dinh nghia.

Tap dudc yéu cau xét 1 K; khi xét toan bd tdp xac dinh thi K = D. C4 diéu kién so sanh va diéu kién
dat dugc déu phai dung cung tip K.

Hay viét du: “Gia tri 16n nhit bing M, dat tai x = x,.” S6 M 1a gia tri; x, 1a diém dat gia trj cia
ham s8; (xy; M) 1a mot diém trén d6 thi. Mot gia tri 16n nhat c6 thé dat tai nhiéu diém.

2.2. Sudat dugc
Xét f(x) = (x —2)* trén K = (2;5].
Nhiém vu 04 — Piém bi loai va su dat dudgc.

Khong dudc 18y x = 2. Vay 0 c6 thé 1a gia tri nhé nhat khong? Néu 0 khong phai gia tri nhé nht,
liéu c6 mot s6 dudng nao nhoé nhit?

Xem 103i gidi (trang 43)

2.3. Canva gia tri dat dugc

Néu chi c6 f(x) < M v6i moi x € K, ta méi c6 mot can trén. Néu chi céd f(x) > m, ta c6 mot can
duéi. “Bi chidn trén”, “bi chdn dudi” ndi vé sy ton tai ciia nhitng cdn nhu vay; “bi chin” nghia la cé
cd hai.

Viduy, trén (0;1), ham s6 f(x) = x c6 0 < f(x) < 1. Ham s6 bi chdn nhung khong dat 0 hodc 1. V6i
moi x € (0;1), diém % cho gi4 tri nhé hon, con di€ém XTH cho gi4 tri 16n hon. Vi viy ham s6 khong
c0 cd gia tri nhd nhat 1an 16n nhit trén khodng nay.

Khong dat mot can tuy y chua dt d€ két luan khong cé gia tri 16n nhat.

Ham s6 hang f(x) = 3 khong dat can trén 10, nhung c6 gia tri 16n nhat bang 3. Muon bac bo sy ton
tai, cdn 14p luan loai dugc moi gia tri co thé€ 1a 16n nhat.

2.4. Cuc triva gia tri toan tap

Nhic lai cach nhan biét cuc tri. Xét ham s6 f lién tuc trén mot khodng chuia x,. Ham s6 dat cuc
dai tai x, néu, trong mot khodng dd nhé quanh x, gia tri f(x,) 16n han moi gia tri f(x) v6i x # x,.
Ham s6 dat cuic tiéu tai x, néu gia tri f(x,) nhé hon moi gia tri nhu vay. Viéc so sanh xét cac diém &
cd hai phia ctia x,; bing nhau khong thda di€u kién 16n hon hodc nhé hon nay.
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Diéu cdn phan biét

Pham vi so sidnh

Gia tri & vi tri khac

Vai tro ctia ddu maut

Cuc dai, cuc tiéu

So sanh vdi cac diém du gin 6 ca hai
phia; dung bt ddng thuic nghiém
ngdt.

Gid tri cuc dai c6 thé bj mot gid tri &
Xa vugt qua.

Mot ddu mut ctia tap xac dinh khong
c6 khodng nhé quanh n6 ndm tron
trong tap xac dinh, nén khong thda
diéu kién hai phia néu trén.

Ban ddy dd, cé I8i gidi

Gid tri I6n nhdt, nhé nhéat trén K

So sanh v6i moi diém thuoc K.

Gia tri 16n nhit khong bi bat ci gid
tri ndo trén K vugt qua.

DPau mut thuodc K co thé 1a naoi dat gia
tri 16n nhat hoic nhd nhat. Néu diém
d6 ndm bén trong D, phéi xét ham s6
8 cd hai phia méi két luan vé cuc tri.

Mot diém cuic tri thudc K 1a mot diém cin xem xét khi tim gid tri 16n nhat, nho nhét trén K. Ngugc
lai, diém dat gi4 tri 16n nht, nhé nhét chua chic 1a diém cuc tri: gia tri ay c6 thé dat tai ddu maut,
hodc bing cac gia tri § nhitng di€ém 14n cn.

Nhiém vu 05 — Ham hdng va cuc tri

Cho ham s8 f(x) = 2 c6 tap xac dinh (0; 1). Ham s8 c6 gid tri 16n nhat, nhé nhit khong? Co diém
cuc dai hodc cuc ti€u khong? Hay gidi thich bing cach so sanh gia tri tai mot diém vd6i cac gia tri &
nhiing diém gan no.

Xem 103i gidi (trang 43)

3. Tim trén doan déng

Gdi mé 03 — Danh sach diém can so sanh
Th trd 16i trudc khi doc tiép.
Khi tim gia tri 16n nhat, nhd nhat trén mot doan, chi tim nghiém ctia dao ham c6 dd khong?

Hay dai chiéu diéu kién ton tai roi 1ap da danh sach cac diém can xét trong quy trinh duéi day.
3.1. Diéu kién ton tai

Bao dam ton tai

Néu f lién tuc trén doan [a; b], v6i a < b, thi f c6 cd gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhit trén
doan dé.

Can kiém tra [a; b] C D va tinh lién tuc trén toan doan. Mot ham dudc cho bdi cong thic da thic
trén cd doan thi lién tuc trén doan dy; v6i cong thiic phan thic phdi ki€ém tra miu khac 0 6 moi diém
ctia doan. Lién tuc é dau mut dugc xét ti phia bén trong doan.

bay 1a diéu kién da. Néu thiéu diéu kién, em chua dugc dung bdo ddm trén; em cling chua dugc
két luan rang gia tri 16n nhat, nhé nhit khong ton tai.
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Nhiém vu 06 — Kiém diéu kién lién tuc

Ham q c6 tap xac dinh [0;1], v6i g(x) = x khi 0 < x < 1va q(1) = 0. MOt ban chi so sanh
q(0) = q(1) = 0 r6i két luén gia tri 16n nhat bang 0. Ban d4 bo diéu kién nao?

Xem 10i gidi (trang 43)

3.2. So sdnh cdc ing vién

Gid st f lién tuc trén [a; b], c6 dao ham trén (a; b) trit nhiéu nhit mot s6 hitu han di€m, va chi co6
hitu han diém bén trong doan thoéa f’(x) = 0.
1. Lap danh sich diém: hai ddu mut a, b; cac diém thuoc (a; b) ma f'(x) = 0; cac di€m thudc
(a; b) ma ham s6 c6 gia tri nhung khong cé dao ham.

2. Tinh gia tri cta f tai tit ca cic di€m trong danh sach.

3. So sanh cac gia tri, roi ghi gia tri 16n nhit, nhé nhat va tit ca diém dat dugc tim théy.
Ngudn doi chiéu: Sach gido khoa Toan 12, tdp mot, bd Két ndi tri thiic v6i cudc song, bai 2, trang 18 (trang 20
cta tép PDF), phan quy trinh va gid thiét.

Vi sao phai c6 ba nhom di€ém? Gi4 tri I6n nhit, nhé nhit da dugc bdo dam ton tai. Piém dat co
thé 1a ddu muat. Néu ndm bén trong va ham s6 c6 dao ham tai d6, dao ham phaéi bing 0; néu khong
c6 dao ham, diém dy can dugc xét riéng.

Khong cin tinh dao ham tai ddu muat d€ dua ddu mut vao danh sach. Khi phuong trinh f'(x) = 0 ¢
v0 s0 nghiém, quy trinh liét k& hitu han nay khong ap dung nguyén dang. Ching han v6i ham hing,
6 thé két luan ngay tir dinh nghia.

3.3.Vidu 02 — So sanh cac ting vién
Xét a(x) = x? — 2x trén [—1; 3]. Ham s6 1a da thic, lién tuc trén doan; dao ham a’(x) = 2x — 2 tén
tai va chi bing 0 tai x = 1 bén trong doan.

Danh sach cin xét gom —1, 1, 3. Ta tinh a(—1) = 3, a(1) = —1, a(3) = 3. Vi viy gia tri nhd nhait 1a
—1 tai x = 1; gid tri 16n nhat 1a 3, dat tai ca hai diém x = —1va x = 3.

Kiém tra tryc ti€p: a(x) = (x —1)> —1va 0 < (x — 1) < 4 trén doan. K&t luan duya vao gid tri cia
ham s6, khong phai di€ém nao c6 hoanh do 16n nhat. Vi du da gidi nay dung dé hoc phudng phap,
khong tinh 1a bai lam ddc 1ap ctia em.

3.4. So sdnh gia tri

Nhiém vu 07 — Lap du diém can so sanh.

Cho ham s6 p(x) = x> — 4x + 1. Tim gi4 tri 16n nhat, nhé nhét ctia p trén doan [—1;4]. Em sé& dua
nhiing diém nao vao danh sach? Vi sao?

Xem 103i gidi (trang 44)
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4. Cdac tap khac doan dong
Ggi méG 04 — Pau mut c6 dugc 1dy khong?
Th trd 16i trude khi doc tiép.

Néu d6i doan dong thanh khodng hé, két qua 16n nhat, nhé nhat c6 nhat thiét dugc giti nguyén
khong?

Cac vi du du6i day gilt cong thiic nhung d6i tap dang xét d€ kiém riéng sy dat dugc.

4.1. Thay tap dang xét

Hay trd vé hai diéu kién cta dinh nghia. Bang bién thién hoic d6 thi giap thady huéng thay déi. Mot
gi6i han httu han § dau mut hé khong tu tao ra gia tri cia ham sé tai ddu mat dé. Mudn goi mot so
1a gia tri 16n nhat hodc nhé nhit trén K, van phai tim dugc diém thudc K tai d6 ham sé dat so 4y.
O bang sau, cho 16 ham s6 F(x) = x c6 tap x4c dinh R. Ta giti nguyén ham s6 F va 14n lugt thay tap
K dugc yéu cau xét.

Tap K dang xét cta F Gid tri nhé nhat Gid tri 16n nhat
Trén [0;1] Otaix=0 ltaix=1
Trén [0;1) Otaix=0 Khong co
Trén (0;1] Khong c6 ltaix=1
Trén (0;1) Khong cé Khong co

Vi dy, trén K = [0;1), mdi diém x luén c6 mot diém y = XTH thudc cung tap véi F(y) > F(x). Vi thé
F khong c6 gia tri 16n nhit trén K. Du F(1) = 1 ¢6 nghia v6i ham s6 da cho trén R, di€ém 1 khong
thudc K va khong c6 diém nao khac trong K cho gia trj 1.

Trén mot tdp khong bi chin, khong duge suy ngay rang ham s6 khong cé gia tri 16n nhit hoic nhd
nhit. Chdng han x? trén R van c6 gi4 tri nhé nhat biing 0.

Mot diém hé khong loai luén ca mot gia tri.

Chéng han, ham s6 g c6 tap xé4c dinh (—1; 1], v6i q(x) = x2, khong c6 gia tri q(—1). Tuy nhién, gia tri
1 van dudc dat tai x = 1 va la gia tri I6n nhét, vi g(x) < 1 trén toan tip xac dinh. Can kiém tra moi
diém c6 thé cho cung tung do, khong chi ddu mut bi loai.

4.2. Tap nhiéu thanh phéan

Xét trudng hgp tap K gom nhi€u thanh phan rdi nhau.

Xét tiing thanh phan, ghi rd cac gia tri dat dugc va cc can lién quan, rdi so sanh trén toan bd K.
Mot mii tén chi cho biét bién thién trén phan ma né biéu dién. Khong ndi qua chd bi loai d€ két
luan don diéu trén cd tap.

Mot thanh phan khong c6 gid tri 16n nhit khong c6 nghia cd tap cting khong c6. Chang han véi
f(x) = x trén [0; 1) U [2; 3], thanh phan dau khong co gia tri 16n nhat, nhung toan tap co gia tri 16n
nhat bang 3 tai x = 3.
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4.3.Chon céng cu

Cong thiic: dung bién ddi, bt ding thiic don gidn hodc dao ham; chon cach 1am ngin ma du
lap luan.

Bang bién thién: doc toan bang, tip dang xét, gia tri tai diém va gi6i han. Khong tu thém di
kién dao ham néu bang khéng cho.

D6 thi: doc nhin, tap dugc biéu dién, tung do, diém kin va di€ém hé. Kiém tra xem tung do 6
mot di€ém hé c6 dugce dat tai di€ém khac thudc K hay khong. Hinh phac khong cho phép doan
chinh x4dc moét gia tri chua dugc ghi hodc xac dinh.

Ldi van: xac dinh dai lugng can tim, bién s0, tip gia tri dugc phép va don vi.

5. M6 hinh va rang buéc

Gdi mé 05 — Giil rang budc khi chon diém dat

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Néu bién chi nhan gia tri nguyén, co thé 14y ngay di€ém dat ctia mo6 hinh lién tuc lam dap an khong?

Phan nay gitp em xac dinh dai lugng can tim gia tri 16n nhat hodc nhoé nhit, dong thdi xac dinh cac

gia tri ma bién s6 dugc phép nhan.

5.1. Bai lugng va rang budc

Trong goi nay, cong thiic doanh thu va chi phi da dugc cung cip. Em cin 14p dung ham 1gi nhuén,

x4c dinh tap dang xét roi tim va dién giai gia tri 16n nhat.

P(x) = R(x) — C(x)

Lgi nhudn = doanh thu — t6ng chi phi.

Néu dé cho chi phi binh quan cho mt san pham 1a G(x), thi téng chi phi la C(x) = xG(x), khong
phéi G(x).

Néu x 12 s8 sdn phdm thi chi nhan céc gia tri nguyén dugc phép. C6 thé xét thém mot ham s6 cung
cong thtic v6i bién thuc d€ tim ving cin kiém tra. Néu ham s6 nay ting rdi gidm va hoanh do diém

cuc dai ndm gitta hai s6 nguyén lién ti€p déu dugc phép chon, hay tinh va so sanh gia tri ham s6 tai

hai s6 nguyén d6. Chon phuong an cho gia tri I6n hon, khong chon chi vi n6 gan hoanh do cuc dai

hon.

Nhiém vu 08 — Chon gid tri nguyén théa mén diéu kién

Mot ham P ting dén x = 2,2 r6i gidm. Chi dugc chon x = 2 hodc x = 3, v6i P(2) = 8 va P(3) = 9,2.
Chon s6 nguyén gan 2,2 nhat cé cho gia tri 16n nhat khong?

Xem 10i gidi (trang 44)
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5.2. Pham vi van dung

Ché dirng ctia goi.

Chua tu xay dung mo hinh hinh hoc nhiéu budc, chua xt li nhiéu rang budc hoidc phan loai tham
s0. Nhiing viéc d6 danh cho goi bai toan t6i uu va phan van dung ti€p theo.

Khép lai bai hoc

Goi vé tiém can sé 1am r6 hon hanh vi ctia d6 thi khi bién ti€n dén mot diém bi loai hodc ra vo cuc.
Goi bai toan t6i uu s€ yéu cau tu chon bién, xay dung ham muc tiéu va xac dinh cac rang budc. Nén
em mang theo 1a: xét dung tap, kiém tra su dat dugc va giai thich két qua trong béi canh.
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Luyén tap

Luyén tap gobm ba ching, m6i ching c6 mot Piém ding. Tu 1am theo th( ty nhiém vu trong tiing
ching trudc khi d6i chi€u. V6i méi bai, ghi tap dang xét, cin c két luan, gia tri va moi di€ém dat. Hai
bai chuyén giao lugng gidc, mii-ldgarit thugc nhanh riéng sau phan cét 16i; thi€u nén cia nhanh dy
khong lam mat két qua cot 16i da cé bing chiing.

Ba ching Luyén tap
Chdng Trong tam luyén tap Nhiém vu va Diém dirng
bung doi tugng va tim di | Phén biét tdp xac dinh v6i tip dang xét; | Bit dau tit Nhiém vu 09
trén doan tim du ung vién va moi diém dat (trang 15); Piém dung 01
(trang 16)
Su ton tai trén tip khac Xét da thanh phéan; phan biét cin véi Bit dau ti Nhiém vu 12
doan dong gia tri dugc dat; gidi thich ton tai hodc @ (trang 16); Diém dung 02
khong ton tai (trang 18)
Chon mo hinh va x 1i Lap dting ham muc tiéu, git don viva | Bat diu to Nhiém vu 16
rang budc kiém tra rang budc thuc hodc nguyén | (trang 18); Piém dung 03
(trang 19)

V6i mbi bai, ghi tdp dang xét, cin cd két luan, gia tri va moi diém dat. Chon chiing cin luyén theo
tiéu chi ¢ Piém dung. Chi md ggi y khi da tht nhung chua tim dugc hudng; chi mé 16i gii sau khi
tu 1am dé d6i chiéu.

Chdng 1 — Dung d6i tudng va tim da trén doan

Khi can xem lai: Doi tugng va tap dang xét (trang 7), Gia tri va sy dat dugc (trang 8), Quy trinh trén
doan (trang 10). Chi xem lai ding phan dang vudéng, r6i trd vé nhiém vu dang lam.

Bing chung can giii: tip xac dinh va tap dang xét; danh sach ting vién dt dau mut, nghiém cta
phuong trinh dao ham bing 0 va diém khong c6 dao ham; gia tri cing moi diém dat. Ty lam ba bai
sau trudc khi mé 16i gidi.

Nhiém vu 09 - Cuc dai cé phdi I6n nhat?

Cho ham s6 f(x) = x> — 3x. Thuc hién céc yéu ciu sau trén doan [—2; 3].

1. Xac dinh céc cuc tri bén trong doan.

2. Tim gid tri 16n nhét, nhé nhat trén doan, ghi moi diém dat.

3. Bac bd nhan xét: “Gia tri cuc dai bang 2 nén gia tri I6n nhat bing 2.”
Can mot goi y?
Lap da danh sach hai ddu mut va cic nghiém ctia phudng trinh dao ham bang 0 thudc bén trong
doan. DPuing chon chi mot diém néu nhiéu di€ém cho cung gia tri.

Xem 103i gidi (trang 44)
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Nhiém vu 10 - Mét diém khong cé dao ham

Cho ham s6 g(x) = |x + 2|. Tim gia tri 16n nhit, nhé nhat cda g trén doan [—4; 1]. M6t ban khong
tim thdy nghiém g’'(x) = 0 nén chi so sdnh hai ddu mut. Hay chi ra di€m bi bo va kiém tra két qua
bing y nghia khodng céach.

Can mot ggi y?

Diém d6i cong thiic ctia ddu gia tri tuyét ddi c6 thudc doan khong? Ham s6 co gia tri va co dao ham
tai d6 khong?

Xem 10i gidi (trang 44)

Nhiém vu 11 - Chon cdch so sdnh truc tiép

Cho s(x) = \/4 — (x — 1)2. Xac dinh D, r6i tim gia tri 16n nhat, nhé nhat ctia s trén K = [0; 3]. C6
can tinh dao ham khong? Ghi tit cd di€ém dat thudc K.

Xem 10i gidi (trang 45)

Diém dirng 01

1. Git nguyén bai lam Nhiém vu 09 (trang 15), Nhiém vu 10 (trang 15) va Nhiém vu 11 (trang 16),
ghi muc ho trg cua ting bai.

2. Pdi chiéu 10i gidi: nhiém vu 09 khong 14y cuc dai thay cho 16n nhit, gitt d0 moi di€ém dat;
nhiém vu 10 xét diém gay; nhiém vu 11 phan biét tap xac dinh vdi tdp dang xét va chon so sanh
truc tiép.

3. Ghi riéng muc tiéu da c6 bang chiing, con sai va chua dd bang ching.

4. Quén ung vién hodc nham toan doan di Nhiém vu 40 (trang 36); nham tap di Nhiém vu 41
(trang 36); b6 diém gdy di Nhiém vu 42 (trang 36).

5. Thiéu tién quyét di Tap xac dinh (trang 26), Pao ham da thuc (trang 26), Lién tuc va diém ghép
(trang 27) hodc Poc nhan do thi (trang 28) theo ding nguyén nhan. Lam cadu mdi chua gip
trudc do trude khi xac nhan; cau da xem 16i gidi chi noi lai viéc hoc.

6. Co du bing chung cac diéu kién trén thi sang Chiing 2 (trang 16); chua du thi xt li ¢ing phan
con vuéng, khong dung téng sd cau dung d€ quyét dinh. Ghi Nhat ki (trang 41) khi can luu
quyét dinh, nai ti€p tuc hodc két thic budi hoc; bai 1am va két qué déi chiéu co thé gitt ngay
trén gidy dang dung.

Chdng 2 — Su ton tai trén tap khéac doan déng

Khi cAn xem lai: P6i tap dang xét (trang 12). Bidng chiing cin giii: xét du ting thanh phin; phan
biét can véi gia tri dugc dat; chiing minh truéng hgp khong ton tai thay vi chi chi vao di€ém hd hodc
vo cuc. Tu lam bon bai sau.
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Nhiém vu 12 - Tap khéng bi chdn, ham van bi chan

Xét h(x) = Tlxz trén R. Tim gia tri 16n nhit. Ham s6 c6 gia tri nhé nhat khéng? Khong dung riéng
ciu “vi x tién ra vo cuc” thay cho lap luan vé su dat dugc.

Can mot goi y?

Mudn chttng minh khong c6 gid tri nhé nhat, thi tao mot di€ém mdi cho mau s 16n hon mau sé tai
diém dang xét.

Xem 103i gidi (trang 45)

Nhiém vu 13 - Hai thanh phan déu cén dugc xét

Cho ham s6 f(x) = x. Tim gia tri I6n nhat, nhé nhit cta f trén K = [-2; —1] U (0; 1), néu cd. Giai
thich vi sao chi xét doan [—2; —1] 1a chua du.

Xem 10i gidi (trang 45)

Nhiém vu 14 - Doc gid tri va su dat dugc trén dé thi

Cho ham s8 f c¢6 tap xac dinh R. Hinh du6i chi biéu dién phan do6 thi tng v6i K = [—1;2). Hay doc
hinh dé€ trd 16i hai cau dau, réi méi md cong thiic d€ ki€m tra.

(2;4), diém hé

~

Hinh 01 — D6 thi cda f trén K = [—1;2). Diém kin thudc d6 thi dang xét; diém hd chi vi tri bi loai.

1. Tim gi4 tri nhé nhat trén K va toa d6 diém trén do thi tuong ung.
2. C6 gi4 tri 16n nhat trén K khong? Gii thich vai tro ctia di€ém hé (2;4).
3. Sau khi trd 15i tit hinh, mé cong thtic va ki€m tra lai két qua.

Xem cong thic dé kiém tra (trang 45)
Xem 10i gidi (trang 45)
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Nhiém vu 15 - Diém nao dudc diing dé so sanh?

- 2 N . By 7 . ya . 2 ~ ~
Cho f(x) = (x +31) . Xac dinh tap xac dinh D, r6i tim gia tri 16n nhat, nhé nhat trén K = (—1; +0),
X

néu c6. Dung dao ham va kiém tra két qua bing mot cach khéc. Khi loai mot nghiém ctia phuong

trinh dao ham bédng 0, hay noi rd di€ém d6 ndm ngoai D hay chi nim ngoai K.

Xem 103i gidi (trang 46)

Piém dirng 02

1. Gif bai lam Nhiém vu 12 (trang 16), Nhiém vu 13 (trang 17), Nhiém vu 14 (trang 17), Nhiém
vu 15 (trang 17) va muc hd trg.

2. Dai chiéu: tap khong bi chin chua quyét dinh két qua; moi thanh phan phai dugc xét; diém hé
khong cho gia tri dat tai di€m dy; nghiém cta phudng trinh dao ham bdng 0 chi dudc git khi
thudc tap dang xét.

3. Ghi muyc tiéu da dat, con sai, chua di bang chiing; khong cham dat tir dap s6 ding do nhé.

4. Nham tap/can di Nhiém vu 41 (trang 36); b6 thanh phan di Nhiém vu 43 (trang 36); nhim
nhan di Xac nhan nén doc do thi (trang 28) néu chua gip trude do; dung dinh 1i sai diéu kién
di Nhiém vu 45 (trang 36).

5. Thi€u nén chon Tap xac dinh (trang 26), Lién tuc (trang 27), Can va sy dat dugc (trang 28)
hodc D6 thi (trang 28). Mot nhiém vu chua gip trude do, lam doc 1ap va phu hdp véi 16i dang
xét du d€ xac nhan phan do; khong bit bugc 1am thém mot nhiém vu chi dé du lugt. Khong
dung bai cii da xem 16i gidi lam két qua tu 1am mat bai mdi.

6. Sau ho trg, quay vé di€ém nay. Khi c6 14p luan doc 14p cho cac muc tiéu trén, ti€p tuc Ching 3
(trang 18). Néu con vudng, xt li phan phu thudc; em van c6 thé hoc muc tiéu khac doc 1ap
hodc bit ddu Kiém tra khi da chuén bi ki ludng hodc du tu tin. Ghi Nhat ki (trang 41) khi cin
luu quyét dinh, ndi ti€p tuc hodc két thuc budi hoc; bai 1am va két qua ddi chiéu c6 thé gitt
ngay trén gidy dang dung.

Chdng 3 — Chon mé hinh va xt li rang buéc

Khi can xem lai: Bai todn cd 16i viin (trang 13). Bang ching can giii: ham muc tiéu dung, tip gia
tri thuc hodc nguyén dung, cach chon ting vién va két luan cé don vi. Ty 1am hai bai sau.

Nhiém vu 16 - Tir doanh thu dén Igi nhuén

Mot cd s6 diéu chinh lugng sdn phdm x (tdn), v6i 1 < x < 10; x nhén gia trj thyc. Doanh thu va téng

chi phi, cting tinh bing triéu dong, theo mo hinh:

R(x) = 30x,
3
C(x) = T +3x + 12.

Lap ham 1¢i nhuan va tim lugng sdn phdm cho Igi nhuan 16n nhét theo mo hinh. Ghi ¢ 1¢i nhuan
va don vi. Poi chiéu két qua bing bién d6i dai s6.

Can mot goi y?
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bai lugng can tim gia tri 16n nhat 14 1gi nhuan. Sau khi lap ham 1gi nhuén, tim gia tri 16n nhat cia
ham s6 trén doan da cho.

Xem 10i gidi (trang 46)
Nhiém vu 17 - Chi phi binh quan va rang budéc nguyén

MOt cd 6 co thé sén xudt x sén phdm trong mot ca, véi

x €{1;2;...;12}.

Doanh thu 12 R(x) = 40x nghin dong. Chi phi binh quan cho mot sén phdm la

30
G(x)=2x+9+ ?
nghin dong trén mot sdn pham.

Lap téng chi phi va ham 1gi nhuan.

Tim s6 sdn phdm cho 1¢i nhuén 16n nhAt.

Ghi muc Igi nhuan 16n nhit va don vi.

Giai thich vi sao khong dugc 18y s6 nguyén bang cach 1am tron may moéc diém cuc dai ctia ham
phu bién thuc.

AR

Xem 103i gidi (trang 46)

Diém dirng 03

1. Gii bai lam Nhiém vu 16 (trang 18), Nhiém vu 17 (trang 19) ciing muc ho trg.

2. Daoi chiéu: 1ap 1¢i nhuén tit doanh thu va téng chi phi; d6i chi phi binh quin thanh téng chi
phi; t6i uu trén ddng tip; so sanh Ung vién nguyén, khong chi 1am tron; két luan da lugng, gia
tri, don vi.

3. Tach 16i 1ap mé hinh khéi 16i t6i wu va 16i don vi; ghi r6 phan chua da bing ching.

4. Sai mo6 hinh hodc rang budc di Nhiém vu 44 (trang 36).

5. Thiéu nén chon Ham muc tiéu va don vi (trang 30) hodc Ung vién nguyén (trang 30). Sau nén,
tu 1am nhiém vu mdéi chua gip trude do réi quay lai diém nay.

6. Khi da chudn bi ki hodc du tu tin, em c6 thé bit ddu Kiém tra (trang 21). Néu con vudng, xem
lai dung phan Bai hoc, On nén hoic Stra 16i trudc; quyét dinh lam Kiém tra khong c6 nghia 13
da dat muc tiéu. Ghi Nhat ki (trang 41) khi can luu quyét dinh, noi ti€p tuc hodc két thuc bubi
hoc; bai 1am va két qua doi chiéu co thé gitt ngay trén gidy dang dung.
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Chuyén giao c6 diéu kién

Chi mé khi phan c6t 16i da viing va em ¢6 nén dao ham tuong ung. Hai bai dudi kiém tra kha ning
chuyén giao sang ho ham khac; day khong phai ching cét 16i tha tu.

Nhiém vu 18 - Ham lugng gidc

Lam & mot lugt riéng, chua xem 16i gidi. Can néu diéu kién, xét du diém va gidi thich két qua. Néu
chua lam dugc, 6n cach tinh va xét ddu dao ham lugng giac roi thi lai bing Nhiém vu 46 (trang 37).
Cho ham s6 f(x) = 2sin x — x. Tim gia tri I6n nhat, nhé nhat cta f trén doan [0; %] Goc do bang
radian. Hay dung ddu dao ham dé gidi thich diém bén trong nao cin xét.

Xem 103i gidi (trang 47)

Nhiém vu 19 - Ham mii va l6garit

Chi 1am khi da c6 nén dao ham tuong Ging

Cho hai ham s6 u(x) = x?e ¥ vav(x) = DX Tim gia tri 16n nhit, nhd nhat: (a) cta u trén doan [0; 4];
X

(b) ctia v trén doan [1; €?].

Xem 10i gidi (trang 47)

Piém dirng 04

Gitl két qua tiing ho ham va muc ho trg riéng. Pat khi diéu kién, dao ham, danh sich ing vién,
gia tri va diém dat déu dung. Thiu nén lugng gidc dung Pao ham lugng gic (trang 30); thi€u nén
mii-logarit dung Pao ham mii va 1ogarit (trang 31). Sau hd trg chon Nhiém vu 46 (trang 37) chua
gip trudc do cho lugng giac hodc Nhiém vu 47 (trang 37) chua gip trudc d6 cho logarit, roi quay vé
diém nay. Nhiém vu 47 khong x4c nhan nhanh m; néu bai ma da gip trudc d6 va chua c6 bing
ching phu hgp, ghi nhanh mii chua xdc nhan, 6n ding nén roi ti€p tuc phan khong phu thudc.
Néu da biét 1i gidi cta ca bai nay va bai thi lai, em van c6 thé dung ching dé 6n cach lam. Tuy
nhién, cAn mdt bai khac phu hgp dé ki€ém tra kha ning tu gidi; hay ghi ro phan can dugc kiém tra
thém va xem lai céch 1ap danh sach di€ém cin xét (trang 10) hodc thé On nén tudng ung. Viéc chua
lam dugc nhanh lugng gidc hodc mii-logarit khong lam mat nhiing két qua da dat & phan cot 16i.

Tiép tuc lich On lai (trang 24) ctia phan c6t 16i. Ghi Nhat ki (trang 41) khi c4n luu quyét dinh, ndi
ti€p tuc hodc két thiic budi hoc; khéng cAn mé Nhat ki chi d€ di tiép.

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 20


https://zomath.vn

ZO Math - Gid tri I8n nhét va gid tri nhd nhat Ban ddy dd, cé I8i gidi

Kiém tra

Néu da chudn bi ki ludng hodc du tu tin, em c6 thé 1am Kiém tra. Lam tron lugt, khong chia thanh
nhiéu dgot.

Trong luc Kiém tra, phai tu Ivic hoan toan: dong Bai hoc, Luyén tap, On nén, L&i gii va Stra 1.
Néu can ho trg, két thuc lugt kiém tra va giti bai lam ban dau trudc; ghi riéng két qua sau ho trg,
khong tinh 12 bai ki€m tra doc 1ap ban dau.

Dap s6 dung can di cung tap dang xét, li do ton tai hodc khong ton tai, va diém dat néu cé. Pay la
kiém tra muc tiéu ctia goi, khong phai € mo phong thi.

Nhiém vu 20 - Doc db thi trén tép dugc chi dinh

Ham s6 g co tap xac dinh R va g(1) = 3. Hinh dud6i chi biéu dién phan d6 thi tng véi K = (1;3].

Y (1;3), diém hé

(3;-1)

Hinh 02 — Phan do6 thi ctia g trén K = (1; 3]; cac toa dd dugc ghi chinh xac va ham nghich bién trén
K.

TU hinh, tim gia tri 16n nhat, nhé nhit cda g trén K, néu c6. Mot ban néi: “g(1) = 3 nén gia tri 16n
nhét trén K bang 3.” Hay chi ra chd sai va gidi thich y nghia ctia di€ém hdé (1; 3).

Xem 10i gidi (trang 48)
Nhiém vu 21 - Cé6 thé dat tai nhiéu diém

Cho ham s6 h(x) = x> — 3x% + 1. Dung dao ham tim gid tri I6n nhét, nhé nhit ctia h trén doan
[—1; 3]; ghi tit cd di€ém dat trén doan nay. Kiém tra bang diu cta h(x) — 1 va h(x) + 3.

Xem 10i gidi (trang 48)
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Nhiém vu 22 - Poc toan bdng

Ham s6 f co tap xac dinh K = [—3; —1] U (0; 2] va lién tuc trén tiing thanh phan cda K. Chiéu bién
thién va cac gia tri dugc cho trong bang. S6 0 § hang f(x) la gidi han khi x ti€n dén 0 ti bén phai,
khong phai gia tri f(0), vi 0 khong thudc tap xac dinh.

X -3 -1 0 2

&5 N2 [ o /4
Béng bién thién trén tdp gdm doan tif —3 dé€n —1 va khodng ntia kin tir 0 dén 2; s6 0 § hang gia tri ham s6 1a
gi6i han bén phai.
Tim gia tri 16n nhat, nho nhat néu co. Gidi thich vi sao chi 1dy s6 nhé nhit trong cac s ghi § bang c6
thé sai.
Thém mét tap dang xét: VGi h(x) = (x + 1)?, tim gia tri 16n nhat, nhé nhit trén (—oo; 0], néu co.
Gidi thich vi sao tap khong bi chdn chua quyét dinh cau tra 15i.

Xem 10i gidi (trang 48)

Nhiém vu 23 - Bién nhdn gid tri nguyén

Mot xudng 1am x sdn phdm, x € {1;2; ... ;20}. Doanh thu 1a R(x) = 72x nghin déng. Chi phi binh
quan cho mot san phdm 1a G(x) = 2x + 10 + > nghin déng/san phém.

b
Lap ham 1gi nhuan; xdc dinh s6 sdn phdm cho 1¢i nhun 16n nhat va muc 1¢gi nhuan dé. Giai thich
cach xtt li rang budc x nguyén.

Xem 10i gidi (trang 48)

Nhiém vu 24 - Phdn bién IGi gidi dung dao ham

Cho ham s6 u(x) = 2 — |x — 1|. Khi tim gi4 tri 16n nhat, nhoé nhat cda u trén doan [—2; 3], mot ban
viét: “Phuong trinh u'(x) = 0 khong cé nghiém; so sanh u(—2) = —1 va u(3) = 0, nén gia tri 16n
nhit bang 0.” Hay chi ra budc sai va gidi lai.

Xem 16i gidi (trang 49)

Diém dirng 05

1. Gilt nim bai 1am ban dau; chi déi chiéu sau khi két thuac lugt kiém tra. Ghi riéng bai tu luc va
két qua sau ho trg.

2. Poc két qué (trang 23) theo muc tiéu: Nhiém vu 20 kiém tap va su dat dugc; Nhiém vu 21, 24
kiém danh sach tng vién; Nhiém vu 22 kiém toan tap va ton tai; Nhiém vu 23 ki€m mo hinh,
s0 nguyén va don vi.

3. Ghi muc tiéu da dat, con sai, chua dt bing chiing; khong dung téng sd cau dung dé che 16i
thiét yéu.

4. Né&u phat hién 16i, chon diang nhiém vu trong Stia 16i sau Kiém tra (trang 37) theo biéu hién
thuc t& néu thi€u tién quyét thi dung On nén (trang 26) dung phan trudc.
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5. Khi cin xac nhan sau sta, tu lam bai pht hgp chua gap trudc do, doi chiéu tiéu chi roi quay vé

di€ém nay. Khong 14y bai Kiém tra da xem 10i gidi 1am bing chiing méi. Néu da du tiéu chi, gitt

két qud; khong cin lam thém bai Sta 16i.

6. Chilén lich On lai (trang 24) khi muc tiéu c6t 16i c6 két qua tu 1am va 16i can trd viéc hoc tiép
da dugc xu li. Nhanh Chuyén giao (trang 20) dudc ghi riéng. Ghi Nhat ki (trang 41) khi cin
luu quyét dinh, nai ti€p tuc hodc két thuc budi hoc; gitt riéng bai lam ban dau va két qua sau

ho trg trén gidy dang dung.
Doc két qud

Muc tiéu cén kiém Bai lam cén dai chiéu

DPoc dung ddi tugng Nhiém vu 20 (trang 21): xac dinh
D, K va y nghia ctia gia tri tai
moc

Kiém tra hai diéu kién = Nhiém vu 20 (trang 21): so sanh
va su dat dugc

Tim trén doan dong Nhiém vu 21 (trang 21), 24
(trang 22): ing vién va phép
kiém tra doc lap

Giéi thich sy ton tai Nhiém vu 20 (trang 21), cd haiy
cta 22 (trang 21)

M6 hinh va rang bu¢c = Nhiém vu 23 (trang 22): ham Igi
nhuén, s6 nguyén va don vi

Biéu hién can cé
Phan biét diém cua tap xac dinh véi diém
dudc dung dé so sanh trén K

Khong dong nhat can vdéi gia tri duge dat
trén tap dang xét

Xét du didu mut, diém dung va diém
khong c6 dao ham; ghi moi diém dat

Xét toan tap; giai thich ton tai hodc khong
ton tai thay vi chi ghi dap s6

Giti rang budc ctia bién; so sinh Gng vién
dudc phép va dién giai két qua

Khé ning chuyén giao dugc ghi riéng tii nhanh Chuyén giao (trang 20), khong suy ra tir két qué cot

16i. Muc tiéu con vuéng thi chon ding Stia 16i sau Ki€m tra (trang 37) hodc On nén (trang 26), chi
sau khi lugt ki€ém tra da két thuc. Gitt bai lam ban dau riéng; néu hét cau phu hgp chua gip trude do,

A

ghi “chua xdc nhan” va trg vé Piém diing 05 (trang 22), khong dung tong s cu dung d€ che 16i thiét

yéu.
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On lai

Dén mobi lugt, dong tai liéu va tu nhic: Pang xét trén tip nao? Pa so sanh véi moi gia tri chua?
Gia tri két luian c6 dugc dat khong?

Chon ngay quay lai va ghi nhiém vu cin lam. Pén budi 6n, dong tai liéu roi ty gidi bai chua xem 15i
gidi. Sau khi ddi chiéu, ghi két qua va 16i con 1dp. Pua muc tiéu chua viing vao lugt gin nhat; chi
gidn lich cia muyc tiéu da tu 1am dung va giai thich dugc sau khoang nghi, van gitt lich cho phéin con
vudng.

Cac mdc tinh tir ngy hoan tit lugt chinh. Ghi ngay géc d€ xac dinh ngay hen cu thé. C6 thé hoc goi
ti€p theo phu hgp trong khi vin gitt lich On lai. Néu nhiém vu da gip trudc d6 dap an, khong dung
lai d€ chttng nhan mot két qua doc 1ap mdi.

Thgi diém 6n Nhiém vu cén tulam Diém dirng

Sau khoang 2-3 ngay Nhiém vu 25 (trang 24) Diém diing 06 (trang 24)
Sau khodng 7 ngay Nhiém vu 26 (trang 25) Diém diing 07 (trang 25)
Sau khodng 3-4 tuin Nhiém vu 27 (trang 25) Diém diing 08 (trang 25)

Nhiém vu 25 - Tap xdc dinh va su dat dudc

Muc tiéu: phan biét tp xac dinh, tAp dang xét, can va gia tri dat dugc. Piém dirng: Diém diing 06
(trang 24). L6i cAn quan sat: dung diém bi loai hodc goi cin 1a gia tri nhé nhat.

Thdi di€m ggi y: sau 2-3 ngay tinh t ngay du diéu kién chuyén sang goi ti€p theo. Pong tai liéu
truGe khi lam; gitt riéng bai 1am ban d4u va muc ho trg.

Cho f c6 tip xac dinh D = (—1;2], f(x) = x. Tim gia tri 16n nhit, nhé nhat néu cé; phan biét phép
thay x = —1 vao biéu thtic véi ki hiéu f(-1).

Xem 10i gidi (trang 49)

Diém dirng 06

Dat khi xac dinh dung tip, khong dung diém bi loai, ghi dung gia tri I6n nhit cung diém dat va bac
b6 moi ing vién nhé nhét bing 1ap luan. Pay chi 1a phép kiém cac muc tiéu vira néu, khong xac
nhan toan bd goi.

Néu con nham tap, dung Tap xac dinh (trang 26); néu nham cin véi gia tri, dung Can va su dat dugc
(trang 28). Sau d6 chon dung bai trong Stia 16i sau On lai (trang 39), lam doc 1ap néu bai chua gip
trude do roi quay vé di€ém nay. Pat thi gitt lich Nhiém vu 26 (trang 25). Ghi Nhat ki (trang 41) khi
can luu quyét dinh, ndi ti€p tuc hoic két thiic bubi hoc; bai 1am va két qua d6i chiéu cé thé gilt ngay
trén gidy dang dung.
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Nhiém vu 26 - Mot tap khong bi chdn

Muc tiéu: chiing minh so sanh trén toan tip va ki€m tra su dat dugc, khong suy ton tai chi tir hinh
dang tap. Piém dirng: Diém diing 07 (trang 25). Loi cAn quan sat: coi cAn dudi 12 gia tri nhé nhét
hodc thdy tap khong bi chdn rdi két luan ngay.

Theoi diém ggi y: sau 7 ngdy tinh tir ngdy du diéu kién chuyén sang goi ti€p theo. Khong xem lai
dap 4n cda lugt truGe dé thay cho tu 1am lugt nay.

V6i g(x) = ﬁ trén R, xac dinh cac gid tri I6n nhit, nhé nhit néu co. Kiém tra bing bat dang thic.
X

Xem 10i gidi (trang 49)

Diém dirng 07

Dat khi chiing minh dugc gia tri 16n nhit, diém dat va viéc khong co gia tri nhé nhat; khong két
luan chi tu viéc tap khong bi chdn. Néu sai, di Can va sy dat dugc (trang 28) hodc Piéu kién ton tai
(trang 10) theo nguyén nhan, r6i Sta 16i sau On lai (trang 39). Quay vé dung di€ém nay, khong quay
mdc dinh vé lugt 1. Pat thi git lich Nhiém vu 27 (trang 25). Ghi Nhat ki (trang 41) khi can luu quyét
dinh, noi ti€p tuc hodc két thic budi hoc; bai lam va két qué ddi chiéu c6 thé giti ngay trén gidy dang
dung.

Nhiém vu 27 - Chon dai lugng trong béi canh

Muc tiéu: chon dung dai lugng cn t6i uu, tim dt diém va ghi don vi trong béi cdnh chuyén dong.
Piém dung: Piém dung 08 (trang 25). Loi cAn quan sat: t6i uu quing dudng thay téc do, bé diém
bén trong hoic thi€u don vi.

Thoi di€ém ggi y: sau 3-4 tuan tinh ti ngay da di€u kién chuyén sang goi ti€p theo. Pong tai liéu
trude khi lam.

Mot vat chuyén dong thing co toa do s(t) = 3 — 6t2 + 12t (m), v6i 0 < t < 4 va ¢ tinh béng gidy.
Trong khodng thdi gian tir t = 1 dén ¢t = 3, tim thdi diém vat chuyén dong chAm nhit va nhanh nhat;
ghi toc do tuong ting. Tu chon dai lugng va cong cu can dung.

Xem 10i gidi (trang 49)

DPiém dirng 08

bat khi chon toc do thay vi toa do, xét dung doan thdi gian, so sanh dd Gng vién va két luan du thai
diém, t6c do, don vi. Sai mé6 hinh di Chon ham muc tiéu va don vi (trang 30); sai danh séch tGng vién
quay vé Quy trinh trén doan (trang 10). Néu c6 16i, dung Stra 16i sau On lai (trang 39) theo 16i thuic t&
roi quay vé diém nay. Néu da dat, gitt két qua; khong can lam thém bai Stra 16i.

Néu 16i 13p lai, hen kiém lai n6i dung &y s6m hon. Néu sau mot khodng nghi em van tu 1am dung
mot bai chua gip trude do va gidi thich dudc cdch 1am, c6 thé hen lugt tiép theo xa hon. Ba bai On
lai chi kiém tra nhiing ndi dung c6 trong dé, chua du dé két luAn em nhd toan bo kién thic ctia hoc
liéu. Ghi Nhat ki (trang 41) khi can luu quyét dinh, ndi ti€p tuc hoic két thuc budi hoc; bai lam va
két qué dai chiéu co thé giti ngay trén gidy dang dung.
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S ~n
On nén
Chi 6n phan gy vuéng. Thé dung chung cung cdp nhd lai, vi du va ty kiém tra méi; cic cau b4 sung
duéi day ki€m dung tinh huéng vé gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat. Lam doc 1ap truée khi mé dap
an. Bung bai da gidp trudc do chi noi lai viéc hoc, khong xac nhian méi.
Tap xac dinh va khodng xét
Dung khi: em chon mot diém bij loai, xét mot khodng di qua di€m khong thudc tap xac dinh hodc
nham phép thay vao biéu thic véi gia tri ctia ham da cho.
Nhé lai. V6i bi€u thic phan thic, mau phéi khac 0. Néu dé cho thém tap xac dinh, phai git diéu
kién d6 ngay ca khi bi€u thuc rut gon tinh dugc tai mot diém da bi loai. Mudn dung dinh 1i trén mot
khodng, toan bo khodng phai thudc tap xac dinh va thoa cac gia thiét tuong ung.
Vi du huéng dan. a(x) = ﬁ co tap xac dinh R \ {—1}. Khodng (—2;0) chtta —1, nén khong thé

X

dung dinh 1i ddu dao ham cho a trén ca khodng do.
Tu kiém tra méi. Cho u(x) = (x — 4)? + 2 trén D = R \ {4}. Tinh biéu thtic tai 4 c6 lam cho u(4)
ton tai khong? C6 dugc ap dung dinh li trén (3; 5) khong? Khi phéc dé thi, diém (4; 2) 1a kin hay hg?
Pap an va tiéu chi
u(4) khong ton tai vi 4 ¢ D; khong dung dinh li trén cd (3; 5); diém (4; 2) hé. Pat khi ca ba két ludn
di kém 1i do vé tap xac dinh, khong chi dya vao hinh dang parabol.
Quay vé: Quay lai cau Khdi dong néu em md thé tif cau dy; néu dang 1am mat bai khac, trd lai budc
tim tap xac dinh ctia bai d6. Em c6 thé 1am lai bai da xem 16i gidi d€ hiu cach lam, nhung 1an 1am
lai chua cho biét em ty gidi dugc mot bai méi.

Xac nhan nén - Tip xac dinh

Nhiém vu 29 - Hai ham cung cong thic

a(x) = (x + 3)? v6i D, = R; b(x) = (x + 3)? v6i D}, = (—3;0]. Phan biét phép thay x = —3 vao biéu
thiic, a(—3) va b(—3). Khi tim gia tri nho6 nhat cta a trén K = (-3; 0], c6 dugc dung x = —3 khong?
Doi chiéu hai ham cting cong thtic

Bié€u thuc tai —3 bing 0 va a(—3) = 0 c6 nghia; b(—3) khong x4c dinh. Piém —3 ciing khong thudc
K, nén khong dung 1am diém dat khi xét a trén K. Pat khi phan biét du biéu thic, tap xac dinh va
tap dang xét.

Pao ham da thuc

Dung khi: em tinh sai dao ham 6 bu6c dau cta chudi bi€u dién.

Nh6 lai. Vi s6 nguyén duong n, dao ham ctia x" 1a nx"~!; dao ham ctia hiing s6 biing 0; 14y dao
ham tiing hang td va gitt hé s6. Véi da thc, tip xac dinh va tap c6 dao ham déu la R.

Vi du huéng dan. Vi a(x) = 2x3 — x + 5, ta c6 a’(x) = 6x? — 1. S6 5 bién mAt vi 1a hing s6; hé s6 2
dugc nhan véi 3.

Ty kiém tra méi. Cho u(x) = x3 + 3x% — 24x + 5. Tinh va phan tich u’(x) thanh nhan td; néu cac
nghiém cda dao ham.

Pép an va tiéu chi
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w(x) = 3x% + 6x — 24 = 3(x + 4)(x — 2);
nghiém 14 —4, 2. Pat khi dao ham dang, nhan ti dtng va khong goi hai nghiém 1a cuc trj trudc khi
xét dau.
Quay vé: budc dao ham ctia bai dang duing. Thé khong day dao ham thuong, lugng giac, ma hodc
logarit; bai dung cac loai d6 phai goi tai nguyén phu hgp hon.
Lién tuc va dao ham tai diém ghép
Dung khi: em nhin dao ham hai phia r6i bd qua gia tri ¢ diém ghép ho#ic nhim lién tuc véi c6 dao
ham.
Nh lai. Ki€m tra lién tuc tai mot diém bing gia tri ham va hai giéi han mot phia. Mudn kiém tra
dao ham tai diém ghép, dung cac thudng sai phan mot phia dyua trén dung gia tri ham ¢ diém do. Co
dao ham kéo theo lién tuc; chiéu ngugc khong ludn dung.
Vi du huéng dan. a(x) = |x| lién tuc tai 0. V6i h > 0, thuong sai phan bing 1; v6i h < 0, bing —1.
Hai gi6i han khong bidng nhau nén a’(0) khong ton tai.
Cach tinh tai diém ghép. Vi diém ghép x,, tinh gia tri f(x,) theo nhanh chtta di€ém do, réi tinh
riéng gidi han cda hai nhanh khi x tién dén x,, ti trai va tif phai. Ham lién tuc tai x, khi ca hai gi6i
han ton tai va bang dung f(x).

Sau do6 dung dung gié tri vira tinh trong thuong sai phan:

fGo +h) — f(x)
. :

Tinh riéng giéi han khi & — 0~ va h — 0*. Pao ham tai x,, ton tai khi hai gi6i han hitu han va bang
nhau. Khong 14y dao ham ctia mot nhanh réi gan ngay cho diém ghép.
O vi du a(x) = |x|, ta c6 a(0) = 0; hai giéi han ctia |x| déu bing 0. Thuong sai phan 14 %l, bing —1

khi h < 0 va bing 1 khi h > 0. Vi vay lién tuc va c6 dao ham 12 hai cau hoi khac nhau.
Ty ki€m tra méi. Cho
3x+2 khix <o,

u(x) =
2—x khix>0.

Ki€m tra tinh lién tuc va sy ton tai cia u’(0). D4u duong bén trai, Am bén phdi c6 cho phép két luin
cuc dai tai 0 khong? Gidi thich bang dinh 1i hodc so sanh gia tri gan 0.

bap an va tiéu chi

Hai gidi han va u(0) déu bing 2, nén lién tuc. Thuong sai phan trai cé giéi han 3, phai cé gi6i han

—1, nén khong c6 dao ham tai 0. Ham dat cuc dai tai 0 vi lién tuc va déi ti ting sang gidm; cling ¢
thé thay u(x) < 2 = u(0) v6i moi x # 0 d gin. Pat khi tdch du ba cau hoi: lién tuc, dao ham, cyc tri.

X4ac nhan hep néu 16i 1a bo di€u kién lién tuc. Giii hai cong thic trén khi x # 0 nhung dit gia
tri tai 0 bang 4. C6 dugc dung dinh 1i d6i ddu da hoc khong; cic gia tri ¢ du gin 0 so v6i gia tri 4 tai
diém ghép thé nao?

Pap an xac nhan hep
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Ham khong lién tuc vi giéi han la 2 nhung gia tri 1a 4, nén khong goi dinh li d6. Cac gia tri 6 da gan
nhé hon 4. Khong yéu cau phén loai cuc tri theo quy u6c chua day.

Quay vé: dung cau vé diém ghép hoic Piém diing da goi. Ty 1am cau xac nhan trude khi mé dap an;
cau hep chi xdc nhén viéc kiém diéu kién lién tuc, khong chiing nhan toan bo ki ning & diém ghép.
Néu ciu phu hgp da gip trude do hodc con sai, ghi “Chua c6 bai méi dé€ xac nhan thém ¢ muc tiéu
nay”, xem lai cach tinh phia trén va ghi muc tiéu chua xac nhan; khong ghi dat chi tir hinh dang
quen thudc hodc lam lai dap an da biét.

Can va gid tri dudc dat

Dung khi: em doc mot giGi han hodc tung do ¢ diém hé thanh gia tri I6n nhat, nho nhat.

Nhé lai. Cén trén chi n6i moi gia tri khong vugt qua mat s6. Gia tri 16n nhit con phai 1a gia tri cda
ham tai mot diém thudc tap dang xét. PE chiing minh khong c6 gi tri 16n nhat, cin loai moi ting
vién, khong chi mot can khong dat.

Vi du huéng dan. V6i a(x) = x trén (0; 2), s6 2 1a can trén nhung khong dat. V6i mbi x trong tap,
y= xT+2 van trong tap va a(y) > a(x); do d6 khong cé gia tri 16n nhét. Tuong ty, % cho gié tri nhé
hon nén khéng c6 gia tri nhé nhat.

Tu kiém tra méi. Xét u(x) = 4 — x trén (1; 3]. Tim gi4 tri I6n nhAt, nhé nhit néu co. Trudng hgp
khong ton tai phai co 14p luan ap dung cho moi diém dang xét.

bap an va tiéu chi

Nho nhit bing 1 tai x = 3. Khong c6 gia tri 16n nhat: véi moi x € (1;3], dity = XTH thil<y<x
va u(y) > u(x). S6 3 1a can trén khong dat. Pat khi ghi dung diém thuoc tip va loai dugc moi ting
vién 16n nhat, khong chi no6i “dau mut hé”.

Quay vé: Quay lai bai hodc Diém diing em dang lam trudc khi mé thé nay. Néu da xem déap an, dung
cau nay dé on cach lam; khong tinh 14n 1am lai 12 mot bai méi tu giai.

Phan biét d6 thi ham v6i d6 thi dao ham

Dung khi: em 14y tung do trén do thi dao ham lam gia tri ham ho#c nham diém hé véi gia tri tai
diém.

Nhé lai. Nhian y = f(x) cho biét tung d¢ 1a gia tri ham. Nhan y = f’(x) cho biét tung d¢ 1a gia tri
dao ham. Mot diém kin thudc d6 thi ham xéac dinh gia tri tai hoanh d¢ dy; diém hd khong bi€u thi
gia tri dugc nhan tai vi tri do.

Vi du huéng dan. Néu hinh y = a’(x) nim dudi truc hoanh trén mot khoéng, thong tin1a a’(x) < 0
& do, khong phéi a(x) < 0.

Tu ki€ém tra méi. Hinh A ghi y = u(x), c6 diém kin (2; 5) va diém hé (2;1). Hinh B ghi y = u/(x)
va ndm trén truc hoanh trong (3;4). Hay néu u(2), dau cta u’ trén (3;4) va xem c6 suy ra u(3,5) > 0
hay khong. D kién bing 16i nay thay cho hinh; khong yéu ciu do tif dnh.

Pap 4n va tiéu chi

u(2) = 5;u'(x) > 0 trén (3;4); chua du di kién d€ biét ddu ctia u(3,5). Pat khi giai thich dugc nhan
cia hai hinh va y nghia diém kin, diém hé.

Quay vé: bai doc do thi vira diing hodc cau khéi dong 04.

Xac nhin nén - Poc hai hinh méi
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Nhiém vu 35 - Doc hai hinh

Sau thé doc d6 thi, dong dap an roi doc hai hinh duéi day. Ham s6 u co tip xac dinh R; cac hinh chi
cho mot phin di kién, khong cho phép kéo dai dudng vé sang phin chua thé hién.

5 e (1;5)

y = u(x)

(1;3)

A
~

Hinh 3: Hinh A: phan d6 thi u trén doan tir 0 dén 1,5; diém kin tai (1;5), di€m hé tai (1;3).

y =u(x)

A
v

Hinh 4: Hinh B: d6 thi dao ham u’ ndm trén truc hoanh trong khodng (2;3); hai dau khoang khong
thudc phan dugc vé.

Hay néu u(1), ddu cia u'(2,5), va xem c6 du dit kién dé két luan u(2,5) > 0 hay khong. Gii thich vai
trd nhan va diém kin, diém hd; khong do tung do bing mit d€ suy ra mot dit kién chua cho.

Doi chiéu sau khi tu doc hai hinh

u(1) = 5;u'(2,5) > 0. Chua du di kién d€ biét ddu ctia u(2,5): hinh B cho thong tin vé dao ham,
con hinh A khong cho gié tri ham trén khodng (2; 3). Pat khi dung ca ba két luan va giai thich dugc
nhan, diém kin, diém hd; sai thi gitt bai 1am, 6n lai ding chd vudng va ghi phan cin mot cAu méi
vao Nhat ki (trang 41).
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Quay vé dung diém da goi On nén bing nut quay vé; néu mé truc tiép, dung danh sach ngi quay vé

(trang 31).

Chon ham muc tiéu va don vi

Dung khi: em t6i uu sai dai lugng, nham chi phi binh quin véi téng chi phi hodc b6 don vi.

Nhé lai. Goi ro bién, tap gia tri dugc phép va dai lugng can tdi vu. Néu G(x) 1a chi phi cho mot sdn

phdm thi téng chi phi 1a C(x) = xG(x); 1¢i nhuan 1a P(x) = R(x) — C(x). Trong chuyén dong thing,

toc do la gia tri tuyét doi ctia van toc, khong phai toa do.

Vi du huéng dan. Néu sdn xuét x sén phdm, doanh thu R(x) = 20x nghin déng va chi phi binh quan

G(x) = x+3+2 nghin dong/san phdm, thi C(x) = x?+3x+12 nghin déng va P(x) = —x?+17x—12
X

nghin dong. Pdy mdi la ham cin t6i da; chua xac dinh duge phuong 4n néu chua c6 rang budc cta x.

Tu ki€m tra méGi. Mot cd sG 1am s6 nguyén x san phdm tur 1 dén 8, doanh thu R(x) = 24x nghin

dong, chi phi binh quan G(x) = 2x +4 + o nghin déng/sdn phdm. Chi 1ap téng chi phi va Igi nhuan,

X

ghi tap xac dinh va don vi; chua can téi vu.

Dap an va tiéu chi

C(x) = 2x? + 4x + 16 va P(x) = —2x? + 20x — 16, cung tinh bing nghin déng; x € {1;2;...;8}. Pat

khi nhan dung xG(x), chon dung 1gi nhuin, khong bién tap nguyén thanh mot doan thuc va gitt

don vi.

Quay veé: budc chon dai lugng hodc 14p md hinh ctia bai vira ding. Sai budc tdi uu sau khi da 1ap

dang ham thi dung tuyén tng vién thich hgp, khong hoc lai toan by mé hinh.

So sanh c4c tng vién nguyén

Dung khi: em gitt nghiém thyc khong dugc phép hoic chi lam tron mét di€ém t6i wu.

Nhé lai. Khi bién chi dugc nhan mot s6 gia tri nguyén, ta phai so sanh gia tri ham so tai cac so

nguyén dugc phép. V6i ham bac hai c6 hé s6 ctia x? am, gid tri ham s6 cang 16n khi x cang gan hoanh

do dinh cua parabol. Vi vy, trong tip cic s6 nguyén dugc phép, chon cac s6 gin hoanh d¢ dinh nhat

roi tinh gia tri ham s6 d€ so sanh; gitt da cic phuong 4n cung cho gia tri I6n nhit. Nhan xét nay danh

cho ham bac hai ndi trén, khong phai quy tic 1am tron 4p dung cho moi ham so.

Vi du huéng dan. V6i P(x) = —(x — 2,5)* + 10, x € {1;2;3;4}, ca 2 va 3 déu cho gid trj 9,75. Chi

chon mot s6 bing lam tron sé béd mét phudng an t6i uu.

Ty kiém tra méi. Cho P(x) = —x? + 9x — 8, x € {2;3;4;5; 6}. Tim moi s6 nguyén cho gia tri 16n

nhat va gidi thich vi sao khong can th mot s6 khong thudc tap.

Pap an va tiéu chi

Parabol biéu dién ham s6 phu c6 hoanh d¢ dinh 1a 4,5. Hai gia tri nguyén dugc phép cin so sanh 1a 4

va 5; P(4) = P(5) = 12. Cac s6 coOn lai xa hoanh d6 dinh hon nén cho gia tri ham s6 nho6 hon. Bai

lam cin ghi d hai phuong an va so sanh truc ti€p; khong viét P(4,5) 1a gia tri dat dugc ctia bai toan

VGi bién nguyén.

Quay veé: budc xt i rang budc nguyén ctia bai hoic diém dung vira goi.

Pao ham lugng giac cho nhanh chuyén giao

Dung khi: em con thi€u quy tic dao ham hoic xét dau lugng giac. Thé hep nay khong thay toan bo

kién thuc lugng giac.
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Nhé lai. Goc tinh bing radian. Pao ham cda sin x 1a cos x; cda cos x 1a — sin x; v6i ham hgp phai
nhan dao ham bén trong.

Vi du huéng dan. V6i a(x) = 3sin x — 2x, a’(x) = 3cos x — 2. P& tim Gng vién trén doan phai giai
trong chinh doan 4y, khong gili toan bé ho nghiém ngoai tap.

Ty kiém tra méi. Cho u(x) = sin(3x) — x trén [0; %] Tinh dao ham, tim nghiém ctia phuong trinh
dao ham bang 0 trong doan va xét dau hai phia. Chua can tim gia tri 16n nhét, nho nhat.

bap an va tiéu chi

u'(x) = 3cos(3x) — 1. Trén doan da cho, 3x € [0; ] va cosin gidm ti 1 xuéng —1. Nghiém duy nhat
arccos(l)

laxy = 73; dao ham duong trudc x,, Am sau x,. Pat khi gitt hé s6 3, giéi han ding khoang gdc
va xét diu trén dang doan.

Quay vé: bai chuyén giao lugng giac vira goi, réi Piém diing Chuyén giao. Thi€u nén ciia nhanh nay
khong phu dinh bing ching phan c6t 16i.

DPao ham mii va 16garit cho nhanh chuyén giao

Dung khi: em tinh sai dao ham tich, thuong, ham mi hodc l6garit. Chi md sau khi da hoc céc quy
tic tuong ung.

Nh@ lai. e* c6 dao ham e*; In x xac dinh véi x > 0 va c6 dao ham L Khi lay dao ham tich/thudng
X

hodc ham hgp, phéi gitt dt cic phan va ki€ém tap trudc.

Vi du hudéng dan. Véi a(x) = xe ™ trén R, a’(x) = e™*(1 — x). V6i b(x) = xInx trén (0; +c0),

b'(x)=1+Inx.

Ty kiém tra méi. (a) Tinh va xét ddu dao ham ctia u(x) = xe=2* trén [0;2]. (b) X4c dinh tap xac
In(2x)

X

dinh va tinh dao ham ctia v(x) = ; tim nghiém cda phuong trinh dao ham bang 0.

Pap 4n va tiéu chi

(a) u'(x) = e (1 —2x),duongkhi0 < x < % bing 0 tai % am khi % < x < 2.(b) Tap xac dinh 1a

(0; +o0); ' (x) = =00

hgp va di€u kién logarit; mot y dung khong thay cho y con sai.

,bing 0 tai x = -. Pat khi cd hai dao ham dung, gitt hé s6 cia ham

Quay vé: bai chuyén giao mii-16garit vira goi roi Piém dung Chuyén giao; khong d6i két qua cot 16i
vi thiéu tién quyét riéng.

Quay vé

Néu vao On nén ti mot bai hodc di€ém diing, quay vé dung dich da goi sau khi tu kiém tra. Néu mé
truc ti€p, chon Khéi dong (trang 6), Bai hoc (trang 6), Ching 1 (trang 16), Chidng 2 (trang 18), Ching
3 (trang 19), Kiém tra (trang 22), Piém dung 06 (trang 24), Pi€ém diing 07 (trang 25), Piém dung 08
(trang 25) hodc Chuyén giao (trang 20) theo bai dang lam, khong mic dinh quay vé lugt On lai ddu
tién.

Néu tu kiém tra van sai hoic da xem dap 4n, ghi phin chua viing vao Nhat ki (trang 41). Khong coi
viéc doc xong thé 1a da c6 két qua tu 1am. Cac hudng dan quay vé ciu khéi dong cia thé dung chung
dudc diéu chinh theo ngit cdnh ctia hoc liéu nay; ludn uu tién bai va diém ding da goi thé.
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Sta 10i

Sau khi tu 1am mot nhiém vu trong Bai hoc, Luyén tap, sau khi két thtc Kiém tra hoic trong On lai,
em co thé ddi chiéu rdi stta budc sai. Chon dong gidng bai 1am ctia em. Ty viét lai mot cau gidi thich
dung, r6i 1am cu thi lai dugc chi din ma chua md 16i gidi. Chon ding nhom theo nguén phat hién:
sau Luyén tap, sau Kiém tra hodc sau On lai; khong 14y mot bai da giip truéc d6 6 nhom khéc 1am
két qua tu lam mot bai méi.

Néu vin chua 1am dugc bai thi lai, xem dung muc kién thtc (trang 6) hodc thé On nén (trang 26)
dudc chi dan. Néu da biét 16i giai ctia cac bai ki€m tra lai hién c6, ghi phan cin kiém tra thém vao
Nhat ki (trang 41); khong dung 14n 1am lai bai da bi€t dap 4n dé két luan da tu gidi dugc bai méi. Co
thé ti€p tuc ndi dung khac ma em da du kién thiic, déng thdi git lai phan dang vudng dé hoc tiép.
Gitt nguyén bai lam ban dau. Dung bang duéi day dé tim diéu kién hodc budc suy luan da bo, viét lai
cho dung, r6i tu 1am bai khic phuc tucng ting trudc khi mé 16i gidi. Néu c6 nhiéu 16i, xt 1i ting 16i;
khong chi chon 16i dé nhat.

Chon bdi stra 16i

Modi dong duéi day chi ra mot diéu cAn phan biét d€ hiéu bai viing hon. Déi chiéu véi bai lam cia
em, tht trd 13i cAu hoi r6i xem lai phan hoc duge dan khi cin. Chon dung bai va dung y theo ndi
phat hién; néu dang hoc Bai hoc, c6 thé dung nhom Sau Luyén tap. Chi ty kiém tra bing bai phu
hgp chua gip trude do; trong lugt Kiém tra phéi két thuc lugt trude khi dung hé trg.

NGt thdt nhan | Biéu hién dé nhdm | Céu héi va cdch thdo gé Tu kiém tra
thuc
Cuc tri cuc by | Ldy ngay mot gia tri | Gia tri dy da dugc so sanh véi Sau Luyén tap: Nhiém
va gia tri trén cuc dai lam gia tri moi ng vién hgp 1é chua? Xac | vu 40 - Cuc dai va toan
toan tap 16n nhét. dinh tp dang xét va so sanh day doan (trang 36). Sau
du; cuc trj khong ty quyét dinh 16n | Kiém tra: Nhiém vu
nhat, nhd nhat. Xem lai kién thiic | 48 - Cuyc tri khong thay
(trang 9). cho gia tri 16n nhat,
nhé nhit (trang 37).
Sau On lai: Nhiém vu
54 — Xen ké cuc tri va
gia tri 16n nhat
(trang 39).
Piém t6i han Chi gidi phuong Danh sach @ng vién con thiéu Sau Luyén tap: Nhiém

trinh dao ham bing
0, bd hai dau mut
cta doan.

va dau mut
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dau mut nao thudc tip dang
xét? Lap du danh sich trudc khi
tinh va so sanh gia tri ham s6. Xem
lai kién thtic (trang 11).
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vu 40 - Cuc dai va toan
doan (trang 36). Sau
Kiém tra: Nhiém vu
48 — Cuc tri khong thay
cho gid tri 16n nhét,
nhd nhdt (trang 37).
Sau On lai: Nhiém vu
54 — Xen ké cuc tri va
gia tri 16n nhat

(trang 39).
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Nt thdt nhan
thiuc

Cong thtc, tap
x4c dinh va tap
dang xét

Can va gié tri
dugc dat

Gi4 tri ham s6
va su ton tai
ctia dao ham

Tung thanh
phan va toan
b6 tap

Piém hé va
mot gié tri co
thé dat & noi
khac
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Biéu hién dé nhdm

Tinh dugc biéu thiic
tai mot s6 roi coi s6
do 1a diém dat hgp
le.

Coi mot muc chi
tién gin la gia tri 16n
nhét hodc nhé nhét.

B6 diém gay du ham
s0 ¢o gia tri tai do.

Chi xét mdt nhanh
hodc ndi két luan
don diéu qua diém
bi loai.

Théy diém hd roi
loai lu6n tung do ay
khdéi tap gia tri.

Céu héiva cach thdo gé

Piém ay c6 thudc ca tap xac
dinh va tap dang xét khong?
Dboc day du dit kién; phép thay vao
biéu thic khong tu tao gia tri cia
ham s6 ngoai tip xac dinh. Xem lai
kién thic (trang 7).

C6 diém nao thudc tap dang xét
lam ham s6 bang miic y
khong? Ki€m ca bt ddng thtc so
sanh va su ton tai cia diém dat;
néu khoéng co, gidi thich vi sao
khong cé gia tri 16n nhat hodc nhd
nhit tuong ting. Xem lai kién thtic
(trang 9).

Pao ham khong ton tai c6 lam
mat gia tri ham sé khéng? Gid
diém hgp 1é c6 thé dat 16n nhat,
nhé nhat trong danh sach can so
sdnh. Xem lai kién thtc (trang 11).

Di xét va so sanh két qua ctia
moi thanh phan chua? Lam viéc
trén titng thanh phan, sau dé doi
chiéu trén toan tip dang xét. Xem
lai kién thtic (trang 12).

Tung d6 d6 c6 dugc dat tai mot
diém khac khong? Phan biét mot
diém khong thudc do thi véi mot
gia tri khong bao gid dat dugc. Xem
lai kién thdc (trang 12).
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Tukiém tra

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 41 - C6 can nhung
khong dat (trang 36).
Sau Kiém tra: Nhiém
vu 49 - Cung cong thtc,
khac tap xac dinh
(trang 37). Sau On lai:
Nhiém vu 55 - Khodng
nda kin va diém ngoai
tap (trang 39).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 41 - C6 can nhung
khong dat (trang 36).
Sau Kiém tra: Nhiém
vu 49 - Cung cong thtc,
khac tdp xac dinh
(trang 37). Sau On lai:
Nhiém vu 55 - Khodng
ntra kin va diém ngoai
tap (trang 39).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 42 - Diém giy va toa
do (trang 36). Sau
Kiém tra: Nhiém vu
50 - Piém khong c6
dao ham van c6 thé 1a
ung vién (trang 38).
Sau On lai: Nhiém vu
56 - Diém gy va toa do
(trang 39).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 43 - Poc hai thanh
phan (trang 36). Sau
Kiém tra: Nhiém vu
51 - Hai thanh phan va
mot gia tri dat

(trang 38). Sau On lai:
Nhiém vu 57 - Tap roi
va diém hd (trang 39).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 43 - Poc hai thanh
phan (trang 36). Sau
Kiém tra: Nhiém vu
51 - Hai thanh phan va
mot gia tri dat

(trang 38). Sau On lai:
Nhiém vu 57 - Tap roi
va diém hé (trang 39).
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Nut thdt nhan | Biéu hién dé nhdm = Cau hdi va cdch thdo gd Tu kiém tra
thuc
Hoanh dg, gia | So sanh hoanh do Pé héi gia tri nao va diém nao Sau Luyén tap: Nhiém
tri va diém dat | thay cho gia tri hodc | cho gia tri dy? So sanh cdc gia tri | vu 42 - Diém gy va toa
ghi hoanh d¢ vao ham s6; két luan riéng gia tri va do (trang 36). Sau
chd gia tri 16n nhat, = hoanh d¢ diém dat. Xem lai kién Kiém tra: Nhiém vu
nho nhit. thuc (trang 11). 50 — Diém khong c6
dao ham van c6 thé 1a
ung vién (trang 38).

Sau On lai: Nhiém vu
56 - Diém gy va toa do
(trang 39).

Mot diém dat Chi ghi mot phuong = Con diém hgp 1€ nao cho cuing | Sau Luyén tap: chua
vatdtcd difm | 4n khinhiéu diém | gia tri t6t nhat khong? DGi chi€u | co bai riéng vé nhiéu

dat cung cho gi4 tri t6i | moi Ung vién va ghi da cic diém diém cung dat. Sau
uu. dat dugc dé bai yéu cau. Xem lai Kiém tra: Nhiém vu 48
kién thiic (trang 11). (trang 37). Sau On lai:
Nhiém vu 58 (trang 39)
kiém nhiéu phuong 4n

nguyén cung t6i uu.

b0 thi ham s6 | Poc tung do ctia dao | Po thi dugc cho 1a cta dai lugng | Sau Luyén tap: Xac

va do thi dao ham thanh gia tri nao? Dung ddu dao ham dé xét nhan nén doc do thi

ham 16n nhét cia ham bién thién; gia tri ham s6 can di (trang 28), néu chua
s0. kién riéng. Xem lai kién thuc gip trudc do. Sau

(trang 13). Kiém tra: X4c nhan

nén doc do6 thi

(trang 28), néu chua
gdp trudc do; chi sau
khi két thac Kiém tra.
Sau On lai: X4c nhan
nén doc do6 thi

(trang 28), néu chua
gdp trude do.

Chi phi binh Liy doanh thu trit Don vi ctia hai dai lugng dem Sau Luyén tap: Nhiém
quan va téng chi phi binh quéin trif 6 giong nhau khong? Lap vu 44 - Tong chi phi va

chi phi dé tinh 1gi nhuan. tdng chi phi bing s6 lugng nhan s6 nguyén (trang 36).
chi phi binh quén, r6i méi l4p ham | Sau Kiém tra: Nhiém
muc tiéu. Xem lai kién thtic vu 52 - Pinh ndm gitta
(trang 13). hai s6 nguyén

(trang 38). Sau On lai:
Nhiém vu 58 - Hai
nghiém nguyén cung

toi uu (trang 39).
Nghiém t6i uu | Gili nghiém khong | Nhiing gia tri nguyén nao hgp | Sau Luyén tap: Nhiém
lién tuc va nguyén hodc lam 1€ va cho gia tri muc tiéu tot vu 44 - Téng chi phi va
rang buoc s6 tron ngay ma khéng | nhat? Dung bién thién d€ tim tng | s6 nguyén (trang 36).
nguyén so sanh. vién nguyén cin xét, so sanh truc | Sau Kiém tra: Nhiém
ti€p va ghi du cac phuong an t6i vu. | vu 52 - Pinh ndm gitia
Xem lai kién thtic (trang 13). hai s6 nguyén

(trang 38). Sau On lai:
Nhiém vu 58 - Hai
nghiém nguyén cung
toi uu (trang 39).
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Nut thdt nhan | Biéu hién dé nhdm = Cau hdi va cdch thdo gd Tu kiém tra

thuc

DPiéu kién bdo | Cho ring doan dong | Pa du gia thiét d€ dung dinh1li | Sau Luyén tip: Nhiém
dam va diéu ludn bdo ddm tén chua; néu chua, dinh nghia cho | vu 45 - Poan dong
kién can tai, hodc thi€u lién | biét gi? Kiém tra lién tuc trén chua du (trang 36). Sau

tuc thi chic chin doan; khong ap dung dugc dinh i =~ Kiém tra: Nhiém vy 53
khong c6 16n nhat, | khong dong nghia két ludn ngugc | - Poan déng chua du

nhé nhat. lai dung. Xem lai kién thic dé dung dinh 1i ton tai
(trang 10). (trang 38). Sau On lai:
Nhiém vu 59 - Quay vé
dinh nghia khi ham
gian doan (trang 40).

Céch stia theo 16i

« Nham cuc tri vGi 16n nhit, nhé nhat; thi€éu dau mut. Thiy cuc dai r6i két luan 16n nhat;
chi gidi f’(x) = 0; quén dau mut. Ghi lai K, 1ap d danh sach diém va so sdnh cic gia tri cta f.

« Nham tip xac dinh, tip dang xét hoic su dat dugc. Pong nhit D véi K; bo dit kién veé tap
xac dinh r6i tu 14y D = R; viét f(a) du a ¢ D; dua diém ngoai K vao so sanh; coi cin 1a gia
tri dat dugc. Poc D ti day du dé. Phén biét tinh bi€u thuc véi tinh f(a); néu xét trén K C D
thi ki€ém tra thém a € K. Mudn bac bo su ton tai, chi ra vi sao moi ting vién déu bi mot gia tri
khéc vugt qua.

+ B6 diém khong c6 dao ham. Bé diém khong c6 dao ham du ham s6 ¢ gia tri ¢ do. Tach cau
héi “f c6 gia tri?” khéi “f c6 dao ham?”. Xét diém d6i cong thuc.

+ B6 thanh phin hodc doc sai di€ém hé va giéi han. B6 mot thanh phan; kéo két luan don
diéu qua chd bi loai; doc gidi han thanh gid tri; thdy diém hd réi loai ludn tung do dy. Ghi tap
gia tri cla ting thanh phan, rdi so sanh trén toan K. Kiém tra gia tri & diém hd co dugc dat tai
mot diém khac hay khong,.

« Nham hoanh @9, gia tri va diém trén d6 thi. Nhdm hoanh d9, tung d6 va diém trén do thi.
Viét riéng xo, f(xo), (Xo; f (o).

« DPoc nham d6 thi dao ham. Poc d6 thi f’ thanh f. Poc nhin trudc; tung do caa hinh f’
khong cho gia tri f.

« Sai téng chi phi hoic diéu kién s6 nguyén. Liy R — G khi G 1a chi phi binh quan; git
nghiém khong nguyén hodc ty lam tron. Lip téng chi phi xG; xét dung tap gia tri ctia x; so
sanh va ghi don vi.

« Dung sai dinh li ton tai. Duing bdo ddm lién tuc trén doan khi thi€u diéu kién; hoic thi€u
diéu kién thi két ludn khong ton tai. Ki€m tra tiing gia thiét. Néu khong 4p dung dudc, quay vé
dinh nghia.
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Sau Luyén tap

Nhiém vu 40 - Cuc dai va toan doan

Cho ham s6 f(x) = x> — 12x + 4. Tim gid tri I6n nhét, nhé nhét cta f trén doan [—3; 5]. Gidi thich
vi sao gia tri cuc dai 20 chua quyét dinh dap an.

Xem 16i gidi (trang 50)

Nhiém vu 41 - C6 can nhung khéng dat

Cho ham s6 f c6 tap xac dinh D = (—1;2], v6i f(x) = 5— (x + 1)%. Phép tinh 5 — (=1 + 1)?> = 5¢6
phdi la tinh f(—1) khong? Tim gia tri 16n nhit, nhé nhit néu co; gidi thich day dua trudng hgp khong
ton tai.

Xem 10i gidi (trang 50)

Nhiém vu 42 - Piém gdy va toa dd

1. Cho ham s6 v(x) = 1 — |x + 2|. Tim gia tri 16n nhat, nhé nhat cda v trén doan [—4;1].

2. Ghi riéng diém dat gia tri 16n nhat ciia ham s6, gia tri I6n nhét va toa do diém tuong Ung trén
do thi y = v(x). Néu mot hinh khac ghi y = v'(x), c6 dudc lay tung do trén hinh dé lam v(x)
khong?

Xem 10i gidi (trang 50)

Nhiém vu 43 - Doc hai thanh phéan

Ham s6 f co6 tap xac dinh K = [—2;0) U [1; 3] va lién tuc trén tiing thanh phan cda K. Trén [—2;0),
ham nghich bién ti f(—2) = 4 va tién t6i 1 khi x ti€n dén 0 tU bén trai. Trén [1; 3], ham nghich bién
tt f(1) = 6 dén f(3) = 2. Tim gia tri 16n nhat, nhé nhat néu co.

Xem 13i gidi (trang 50)

Nhiém vu 44 - Téng chi phi va s& nguyén
S6 sdn phdm x 1a s6 nguyén ti 1 dén 15. Doanh thu R(x) = 50x nghin déng; chi phi binh quan
G(x)=3x+7+ = nghin dong/sdn phdm. Tim s6 sdn phdm cho 1¢gi nhuén 16n nht.

X

Xem 10i gidi (trang 50)

Nhiém vu 45 - Doan déng chua du

Ham s6 r ¢6 tap xac dinh D = [0; 1], dudc cho béi r(0) = 1 var(x) = x v6i 0 < x < 1. Mot ban néi:
“Tap dang xét 1a doan dong nén ham c6 ca gia tri 16n nhit va nhé nhat.” Kiém tra phat biéu réi xac
dinh diéu thuc su dang.

Xem 103i gidi (trang 50)

Tiéu chi xac nhan da stta 16i.

Chi coi 1a da stia khi: em lam dugc cAu méi va giai thich dugc diéu kién tiing bé sét. Néu van sai,
ghi mot 16i cu thé can x1 1i ¢ lugt gAn nh4t, thay vi 1am ti€p nhiéu ciu cung cach sai.
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Sau Chuyén giao

Nhiém vu 46 - Ham lugng gidc mgéi
Sau khi stta 16i ¢ nhiém vu 18 ciia Chuyén giao, thd mot cau mdi.

Cho a(x) = sin 2x — x. Dung dao ham tim gia tri 16n nhat, nho6 nhat trén [0; %] gbc do bang radian.
Hay lam & lugt sau, khi da dong 15i gidi nhiém vu 18 cia Chuyén giao.

Xem 103i gidi (trang 51)

Nhiém vu 47 - Ham I6garit mgi

Kich hoat khi hoc sinh da b6 sung On nén dao ham mii-logarit (trang 31) ho#c cAn x4c nhan lai kha
ning chuyén quy trinh t6i vu sang ham logarit

Cho

In x
h(x) = =%

trén doan [1;e?].

1. Xac dinh tap xac dinh va kiém tra doan dang xét c6 hgp 1é hay khong,.
2. Tim gid tri 16n nhit, gia tri nhé nhit ctia h trén doan va diém dat.
3. Trinh bay danh sich tng vién trudc khi so sdnh.

Xem 103i gidi (trang 51)

Sau Kiém tra

Sau Pi€m diing 05 (trang 22), chon dung nhiém vu theo ho 16i da quan sat. Lam doc 1ap trudc khi
md 16i giai; dat thi quay lai diém da goi. Néu thi€u nén, dung dung thé dugc chi dan réi chon nhiém
vu phu hgp chua gip truée do trong bang Stia 16i. Néu khong con cau phu hgp, ghi “Chua c6 bai méi
dé x4c nhan thém G muc tiéu nay” vao Nhat ki; khong tu dit thém bai d€ chiing nhan.

Nhiém vu 48 - Cuc tri khéng thay cho gia tri I6n nhat, nhé nhét
Cho f(x) = x* — 2x? trén doan [—2;2].

1. Tim gia tri I6n nhat, gia tri nhd nhit cta f trén doan.

2. Ghi tdt ca cac diém dat moi gia tri.

3. Cho biét diém x = 0 c6 vai tro gi va vi sao khong thé dung riéng diém do dé két luan gia tri 16n
nhét trén doan.

Xem 106i gidi (trang 52)
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Nhiém vu 49 - Cung cong thirc, khac tap xdc dinh

Xét hai ham c6 cung cong thtic bi€u dién:
« fcotap xdc dinh Dy = R va dudc yéu cau tim gia tri 16n nhit, nhé nhét trén K = (1;4];
* g O tap xdc dinh Dy = (1;4];
« v6i moi x thudc tap xac dinh tudng tng, f(x) = g(x) = (x — 1)%.

V6i mobi ham, hay xac dinh gia tri 16n nhat, gia tri nho nhét trén tip dang xét. Sau do phan biét ba
phat biéu: “thay x = 1 vao biéu thic dugc 07, “f(1) = 0” va “g(1) = 0”.

Xem 103i gidi (trang 52)
Nhiém vu 50 - Diém khéng cé dao ham van cé thé la (rng vién
Cho v(x) = |x — 1| trén doan [—1;4].

1. Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho6 nhat.
2. Ghi diém dat du6i cd hai dang: hoanh d6 va toa do diém trén do thi.
3. Gidi thich vi sao viéc v'(1) khong ton tai khong loai x = 1 khéi danh sach ting vién.

Xem 10i gidi (trang 52)

Nhiém vu 51 - Hai thanh phén va mét gid tri dat

Cho

K =[-2;0)U[L3]

va ham s6

x+4 khixe[-2;0),
fx) = _
5—x khixe|[1;3].

Tim gia tri 16n nh4t, gid tri nh6 nhit cta f trén K va ghi tit ca cac di€ém dat. Phdi néu riéng két qua
trén tiing thanh phan trude khi két luan cho toan bo K.

Xem 10i gidi (trang 53)

Nhiém vu 52 - Binh ndm giita hai s6 nguyén

S6 san phdm x 14 s6 nguyén tif 1 dén 15. Doanh thu 12 R(x) = 30x nghin déng. Chi phi binh quan 1a
G(x)=2x+4+ ‘;—2

nghin dong trén mot sdn pham.

Tim moi s6 sin phdm cho 1¢i nhuén 16n nhat va muc 1¢i nhuin d6. Bai 1am phai chi ro tong chi phi,
tap xac dinh cta bai toan va cach xt 1i diém t6i vu ctia ham phu bién thuc.

Xem 10i gidi (trang 53)

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 38


https://zomath.vn

ZO Math - Gid tri I8n nhét va gid tri nhd nhat Ban ddy dd, cé I8i gidi

Nhiém vu 53 - Poan déng chua di dé dung dinh li ton tai
Cho ham s6 ¢6 tap xac dinh D = [0;1]:

0 khix=0,

fx) =
I xhio<x<1.
X

1. C6 thé ap dung truc ti€p dinh li vé gid tri 16n nhit, nhé nhat cia ham lién tuc trén doan hay
khong?
2. Hay dung dinh nghia d€ xac dinh gia tri 16n nht, gia tri nhé nhat néu co.

Xem 103i gidi (trang 54)

Sau On lai

Néu mot ho 16i tai xuat hién 6 Piém ding On lai dang thuc hién, 1am dung nhiém vu tuong ting dudi
day néu chua gip trudc do. Pat thi quay lai lugt On lai; sai thi xem lai dting phin dugc chi dan va rut
ngén lich 6n. Néu khong con nhiém vu phu hgp chua gip trude do, ghi “Chua c6 bai méi d€ xac
nhan thém & muc tiéu nay” vao Nhat ki; c6 thé ti€p tuc muc tiéu khac doc 1ap v6i phan dang vudng.

Nhiém vu 54 - Xen ké cuc tri vai gid tri I6n nhat

Cho f(x) = (x> — 1) trén [—2;2]. Tim gia tri 16n nhit, gia tri nhd nhat va moi diém dat. Cho biét
x = 01a diém cuc trj nao va co tao ra gia tri 16n nhit hay nho nhét trén doan hay khong.

Xem 10i gidi (trang 54)

Nhiém vu 55 - Khodng n{ra kin va diém ngodi tap

Cho D = (0;2] va f(x) = x + 1 v6i x € D. Tim gi tri 16n nhat, gia tri nh6 nhat néu cd. Giai thich vi
sao két qua ctia phép thay x = 0 vao biéu thic khong phai 1a mot gia tri ciia ham.

Xem 13i gidi (trang 55)

Nhiém vu 56 - Piém gdy va toa dd

Cho f(x) = |2x — 3] trén [0; 2]. Tim gi4 tri 16n nhit, gia tri nho nhat; ghi hoanh do va toa do di€ém
dat moi gia tri. Néu vai tro ctia di€ém khong c6 dao ham.

Xem 103i gidi (trang 55)

Nhiém vu 57 - Tap r&i va diém hé

ChoK = (—1;0] U (2;4] va f(x) = x trén K. Tim gia tri 16n nhat, gia tri nhé nhit néu co va giai thich
bing tiing thanh phan cta K.

Xem 10i gidi (trang 55)
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Nhiém vu 58 - Hai nghiém nguyén cling tdi uu

Lgi nhuin theo mo6 hinh la

P(x)=—-x*+7x-5
nghin déng, trong d6 x € {1;2;...;9}1a s6 sdn phdm. Tim moi s6 sdn phdm cho 1¢i nhuan 16n nhét
va muc Igi nhuan dé. Khong dung quy tic lam tron.

Xem 103i gidi (trang 55)

Nhiém vu 59 - Quay vé dinh nghia khi ham gidn doan
Cho ham s6 trén D = [0;2]:
x* khio<x<2,

fx) = _
—1 khix=2.

Khong vién dan may moéc dinh 1i vé ham lién tuc trén doan. Hay xac dinh gia tri 16n nhit, gia tri nho
nhat néu c6 va néu cin cu.

Xem 103i gidi (trang 56)
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Nhat ki

Sao chép mau tréng nay ra gidy hodc cong cu ghi chi. Khong c6 6 nao dudc dién sin “da dat”.

Trudng Em ghi
Ngay-gio

Go6i / muc tiéu

Nguon phat hién

Bai lam ban dau

Muic ho trg ban dau
Bing chiing quan sat
Phan loai

M4 16i hodc ma Nén
Hanh dong

Bai khic phuc méi
Trang thai sau sta
Hen On lai

K&t qua sau khoang tré
Quyét dinh ti€p theo

Vi du gia 1ap — khong phai két qua thit cha mét hoc sinh. Vi du dung mot bai cua Pon diéu va
cuc tri dé minh hoa cach ghi; khi dung mau & goi khéc, ghi duing bai ctia géi dang hoc, khong phai
lam thém bai trong vi du nay.

Trudng
Ngay-gio

Go6i / muc tiéu
Nguon phat hién

Bai lam ban dau

Vi du ghi

10/10/2026, 19:40

Don diéu va cuc tri / xét ddu hai phia dé két luan cuc tri
DPiém dung 01, nhiém vu 13 cia Luyén tap

Két luan “g co cuc tri tai —1 vi g'(-1) = 0”

Mtic hd trg ban dau Ty lam, chua xem 15i gidi
Bing chiing quan sat Pa c6 g'(x) = —(x + 1)? nhung bé qua ddu am & c4 hai phia ctia —1
Phan loai L6i muc tiéu

M3 16i hodc ma Nén

Coi dao ham bang 0 1a da d€ ¢ cuc tri

Hanh déng Xem lai trudng hgp dao ham khong ddi ddu; stta két luan va néu ddu
hai phia
Bai khic phuc méi Nhiém vu 38 ctia Stra 16i sau Luyén tap, chua xem dé/dap an truge do;

Trang thai sau stfa

Hen On lai

K&t qua sau khoang tré

On thi Todn THPT 2027

tu lam tit b'(x) = —(x — 1)*, két luan nghich bién trén R va khong c6
cuc tri tai 1, gidi thich bang dau

Da x4c nhan dung 16i nay trong lugdt; chua chiing nhan ca ching hoidc
do bén

Chua hen ba lugt toan goi vi chua hoan tat lugt chinh; kiém riéng 16i
nay & budi hoc ké tiép

Chua kiém; chi ghi két qua khi thuc sy tu 1am sau khoadng tré
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Trudng Vi du ghi
Quyét dinh ti€p theo Quay vé Piém diing 01, kiém cdc tiéu chi con lai trudc khi sang ching
2

Néu bai khic phuc con sai, xem lai ding phian nén hodc muc hoc theo nguyén nhan; chua danh
dau 16i da sta. Néu ty lam bai phu hgp chua gip trude do va gidi thich dang, ghi “da xac nhan 16i
nay trong lugt” roi quay vé noi da goi ho trg. Khong coi két quéa ctia mot bai 1a ching nhan ca ching
hodc ca gbi. Néu khong con bai xdc nhan phtt hgp chua gip trudc do, ghi muc tiéu chua xac nhan.
Hen céc lugt On lai toan géi ti ngay hoan tat lugt chinh; 14n kiém riéng mot 16i vita stita dugc ghi
riéng. Chi ghi do bén khi c6 két qua thuc t€ sau khoang tré.

Vi du ghi nhat ki dung chung & trén minh hoa mdt lugt hoc géi Pon diéu va cuc tri; khi dung cho goi
nay, ghi tén bai va diém dung thyc t€ cia em.
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\,e e 2 e
Lai giai
Chi m4 16i gidi ctia bai da tu lam. Doi chi€u tap dang xét, di€u kién va li do trude dap so. Git bai lam
ban diu d€ nhan ra dang budc can sua.

Bai hoc

Khdi déng

Nhiém vu 01 — Cuyc dai va gia tri 16n nhat

Khong. Gia tri 1 chi 14 cuc dai cuc bo; r(—3) = 5 > 1. Toan bang cho gia tri I6n nhit 5 tai —3 va nhé
nhét —2 tai 0.

Xem dé bai (trang 6)

Nhiém vu 02 — Tap dang xét va diém dat

Nhan xét sai. Phép tinh f(2) = 0 dung, nhung 2 ¢ K. V6i moi x € K, tacd f(x) > 0, nén 0 khong
phai gia tri nhd nhat trén K. Viéc cé mot gia tri nhd nhit khac hay khong sé dugc xét 6 Gia tri 16n
nhit, nho nhat.

Xem dé bai (trang 6)

Nhiém vu 03 — DPoc dung d6 thi dao ham

Chi suyra f'(1) = 0. Tung d0 trén d6 thi dao ham khong phai gia tri cia ham s6 ban dau.

Xem dé bai (trang 6)

Néu vudng cau 2, doc muc Ham s6 dudc cho bing cd quy tic va tip xac dinh (trang 7). Néu vuéng
cau 3, hay doc nhan trén hinh trudc: v6i nhan y = f(x), tung do 1a f(x); v6i nhan y = f'(x), tung do
la f'(x).

Nhiém vu trong Bai hoc
Nhiém vu 04 — Piém bi loai va su dat dugc

V6i moi x € K, 0 < (x — 2)? < 9; ddu béing bén phai x4y ra tai x = 5. Vi vay gia tri 16n nhit bing 9
tai x = 5. Gia tri 0 khong dugc dat trén K vi phuong trinh (x — 2)? = 0 chi ¢6 nghiém 2, ma 2 & K.

D€ loai cd kha ning c6 mot gia tri nho nhét duong, 14y bdt ki x € Kva dity = XT” Khi do

2<y<x§5vaf(y)=¥

do6 ham s6 khong c6 gia tri nhé nhét trén K.

< f(x). Moi gia tri cda f trén K déu c6 mot gia tri khac nhé hon. Do

Xem dé bai (trang 9)
Nhiém vu 05 — Ham héng va cyc tri

Gia tri 16n nhat va nhé nhat déu bing 2, dat tai moi diém thudc (0; 1): moi gia tri déu khong 16n hon
2 va khong nho hon 2. Ham s6 khong c6 diém cuc dai hay cuc tiéu, vi gid tri tai moi diém déu bing
céc gia tri ¢ nhitng diém gin no; khong cé su 16n hon hodc nhé hon nghiém ngit.

Xem dé€ bai (trang 10)
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Nhiém vu 06 — Kiém diéu kién lién tuc

Gidi han cda q khi x tién dén 1 ti bén trai bang 1, khac q(1) = 0: g khdng lién tuc trén doan. Khong
dugc dung quy trinh cho ham lién tuc. Gia tri nhd nhat bang 0 tai 0 va 1. Khong cd gia tri 16n nhat:
vGi mai gid tri ¢ € [0;1), difm y = % thudc (0;1) choq(y) =y > c.

Ciing khong dugc ddo thanh “khéng lién tuc thi khong thé co ca hai gia tri”. Ham bdng 0 trén [0; 1)
va bdng 1 tai 1 van c6 gia tri nhé nhat 0 va 16n nhit 1.

Xem dé bai (trang 10)

Nhiém vu 07 — Lap du diém can so sanh

Ham s6 p c6 tip xac dinh R; tip dang xét 1a K = [—1;4]. Poan nay nim trong tip xac dinh va p lién
tuc trén doan d6. Ta c6 p'(x) = 2x — 4, bdng 0 tai x = 2 € (—1;4). Pao ham tdn tai tai moi di€m bén

trong doan.
x -1 2 4
p(x) 6 -3 1

Gia tri 16n nhat bing 6 tai x = —1; gia tri nhé nhat bang —3 tai x = 2.

Kiém tra biing biéu dién khac: p(x) = (x — 2)? — 3. Trén [—1; 4], khodng cAch tif x dén 2 nhd nhit
bing 0, 16n nhit biing 3. Vivay —3 < p(x) < 6, v6i ddu bing tai cac di€ém vira tim.

Diém 4 16n hon diém 2 vé hoanh d9, nhung d6 khong phai tiéu chi chon gia tri 16n nhat. Cin so
sanh hang p(x).

Xem dé€ bai (trang 11)
Nhiém vu 08 — Chon gia tri nguyén thda man diéu kién

Khong. Phai chon x = 3vi P(3) = 9,2 > P(2) = 8. Chiéu bién thién gitip chon ting vién; so sanh gia
tri méi quyét dinh dap an.

Xem dé bai (trang 13)

Luyén tap
Nhiém vu 09 — Cuc dai cé phai 16n nhat?
Ham s6 lién tuc trén doan. f'(x) = 3(x — 1)(x + 1). Pao ham d6i ddu tit duong sang Am tai —1, tu

am sang duong tai 1. Ham s6 co gia tri cuc dai f(—1) = 2, gia tri cuc tiu f(1) = —2.

x -2 -1 1 3
f(x) -2 2 -2 18

Gia tri 16n nhat 12 18 tai x = 3. Gia tri nh6é nhitla —2, dattai x = —2va x = 1.

Nhan xét sai vi chi xét cuc dai cuc bd va bd ddu mut: f(3) = 18 > 2. C6 thé kiém tra tif ba khoidng
bién thién: tang trén [—2; —1], gidm trén [—1; 1], tdng trén [1; 3].

Xem dé bai (trang 15)
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Nhiém vu 10 - M0t di€m khong c6 dao ham

Ham s6 lién tuc trén doan. Trén (—4; —2), dao ham bang —1; trén (—2; 1), dao ham bing 1; tai —2
dao ham khong ton tai nhung gia tri ham s6 van co.

Can so sanh g(—4) = 2,g(-2) = 0,g(1) = 3.

Gia tri nho nhat bing 0 tai x = —2; gia tri 16n nhat bing 3 tai x = 1.

Khodng cach tit x dén —2 trén doan da cho nho nhit biang 0, 16n nhét bing 3. Cach doc nay kiém tra
dugc két qua ma khong dung dao ham.

Xem dé bai (trang 15)

Nhiém vu 11 - Chon céch so sanh truc ti€p

Diéu kién 4 — (x — 1) > 0 cho D = [—1; 3], con K = [0;3] 1a mot phin ctia D. Trén K, 0 < s(x) < 2.
Gia tri 16n nhat bing 2, dat tai x = 1. Phuong trinh s(x) = 0 c¢6 hai nghiém —1 va 3, nhung chi 3
thudc K. Gia tri nhé nhét trén K biing 0 tai x = 3. So sdnh tryc ti€p da du d€ két luan, khong cin tinh
dao ham. Tai ddu mat 3, ham van c¢6 gia tri du cong thic dao ham & bén trong khong ap dung tai do.
Xem dé bai (trang 16)

Nhiém vu 12 - Tap khong bi chiin, ham van bi chin

Véi moi x thuc, 0 < h(x) < 1,va h(0) = 1. Vay gia tri 16n nhat1a 1 tai x = 0.
Khong c6 gia tri nhd nhat. VGi bat ¢t x ndo, chon y = \/xz_-l-l; khi d6 h(y) =
tri dang c6 déu bi mot gia tri khac nhé hon vugt xuéng.

1
X242

< h(x). Moi gia

S6 014 can dudi va dugc tién gan tuy ¥, nhung khong dat. C6 thé kiém tra thém bing h'(x) = — (15;62)2 :

ham ting dén x = 0 roi gidm.
Xem dé€ bai (trang 16)
Nhiém vu 13 - Hai thanh phan déu can dugc xét

Trén thanh phan dau, gia tri thudc [—2; —1]; trén thanh phan sau, gia tri thudc (0; 1). Vi vay moi gia
tri déu khong nho hon —2, va f(—2) = —2: gia tri nhd nhat bang —2 tai x = —2.

Khong c6 gid tri 16n nhat. Moi gia tri 6 thanh phan ddu déu nhé hon f (%) V6i méi x € (0;1), diém
XTH cung thudc thanh phan nay va cho gia tri I6n hon. S6 1 khong dugc dat.

Chi xét thanh phan diu sé cho két luan sai rang —1 1a gia trj 16n nhat trén K.

Xem dé bai (trang 17)

Cong thic dé doi chiéu sau khi doc hinh

f(x) = x? trén R. Hay kiém tra gi4 tri va diém dat trén K.

Xem dé bai (trang 17)

Nhiém vu 14 - Poc gia tri va sy dat dugc trén do thi

Gia tri nho nhit bing 0 tai x = 0; diém trén d6 thi 1a (0; 0).

Khong c6 gia tri 16n nhit. Trén K, 0 < x? < 4, va cAc gid tri tién gin 4 khi x tién dén 2 ti bén trai. P&
thay moi gi tri déu co thé bi vugt qua, véi bat ki x € K ditt = |x|7+2 Khido |x| <t <2,t € K, nén

2 > x2.
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Di€m hd (2; 4) khong thudc phan do thi dang xét trén K. Ham s6 van ¢6 f(2) = 4 trén D = R, nhung
2 ¢ K. D€ ki€m tra gid tri 4 co dat & diém khac khong, gidi x? = 4: cd 2 va —2 déu khong thugc K.
Két hgp véi 1ap luan 6 trén, 4 1a can trén khong dat va khong cé gia tri 16n nhat.

Xem dé bai (trang 17)

Nhiém vu 15 - Diém nao dugc dung d€ so sanh?

D =R\ {-1}.V6ix € D, f'(x) = &2+

(x+1)2
thudc K, nén bi loai khoéi cac diém can xét trén K.

. Hai nghiém 1a —5 va 3. Diém —5 thudc D nhung khong

Trén K, dao ham am khi —1 < x < 3 va dudng khi x > 3. Gid tri nh6 nhat bing 0 tai x = 3. Kiém tra
truc ti€p: mau x + 1 duong, ti (x — 3)? khong am, biang 0 dung tai 3.

Khoéng cé gia tri I6n nhat. V6i x > —1, f(x) = x -7+ xl—fl > x — 7. Cho bat ki s6 M nao, chon
x > max{—1; M + 7} thi f(x) > M. Cac gia tri trén K khong bi chan trén.

Xem dé€ bai (trang 17)

Nhiém vu 16 — TU doanh thu dén 1¢i nhuin

Ham 1gi nhuan cé tap xac dinh D = [1' 10] theo mo hinh, véi P(x) = —%3 + 27x — 12, lién tuc trén
doan do. Véi x € (1;10), P'(x) = 27 — — Phlidng trinh dai s6 27 — = = 0 c6 hai nghiém —6 va 6;
chi x = 6 thuoc (1;10), nén chi di€ém nay la nghiém ctia P'(x) = 0 trong khodng dang xét.

PQ1) = ?;P(@ = 96; P(10) = 8.

San xuat 6 tdn cho Igi nhuan 16n nhit 96 triéu dong theo mo hinh.

Kiém tra: 96 — P(x) = =27 (+12)
minh truc ti€p cho két qua.

> 0 trén [1;10], bdng 0 dung khi x = 6. Pay cling 1a mot ching

Xem dé bai (trang 18)
Nhiém vu 17 - Chi phi binh quan va rang budc nguyén
T6ng chi phi 1a
C(x) = xG(x) = 2x2 4+ 9x + 30

nghin dong. Do d6 1¢i nhuén la

P(x) = R(x) — C(x) = —2x? + 31x — 30,
VGi tap xac dinh cda bai toan 1a {1;2; ...; 12}

Xét ham phu Q c6 tap xac dinh R va cung cong thuc:

Q(t) = —2t% + 31t — 30.

Parabol quay xuéng va c6 dinh tai t = % = 7,75. Vi bién ctia bai todn phdai nguyén, can so sanh hai

s0 nguyén dugc phép nam hai phia ctia dinh:

P(7) =89, P(8) = 90.
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Céc s0 nguyén con lai 6 xa truc do6i xiing hon nén cho gia tri nhé hon. Vay cd sé nén san xudt 8 sin
ph&m; 1gi nhuén 16n nhat 1a 90 nghin déng.

Khong dugc dung quy tac 1am tron chung vi gia tri 16n nhat trén tip s6 nguyén phu thudc vao gia
tri ham tai cic ing vién dugc phép. Can so sanh truc ti€p, dic biét khi dinh ndm chinh gitia hai s6
nguyén hodc tap cho phép c6 thém rang budc.

Tiéu chi dat: 14p dung C = xG, khong l1dy G 1am téng chi phi; ghi dung tap gia tri nguyén cta x;
dung ham phu bién thyc c6 tén riéng hoic dién dat tuong dudng; so sinh 7 va 8, khong chi lam tron
7,75; két luan da s sdn phdm, 1¢i nhun va don vi.

Tuyén sau bai: dat thi quay vé Diém dung 03 (trang 19), hoan tdt Ching 3 (trang 18) néu Nhiém vu
16 (trang 18) cling dat. Sai 1ap mo hinh hodc don vi thi di Ham muc tiéu va don vi (trang 30), sai rang
budc nguyén thi di Ung vién nguyén (trang 30). Sau d6 chon Nhiém vu 44 ctia Stia 16i (trang 36) néu
chua gip trudc do va dung 16i can xac nhan. Khong bit budc 1am thém mot cau trude bai nay; néu
bai da gip trudc do va khong con cau phu hgp, ghi “Chua c6 bai méi d€ xdc nhan thém ¢ muc tiéu
nay” vao Nhat ki (trang 41).

Xem dé bai (trang 19)

Chuyén giao
Nhiém vu 18 - Ham lugng gidc
Ham s6 lién tuc trén doan. f'(x) = 2cosx — 1, bang 0 tai x = g trong doan. Pao ham dudng trén
(O; Z) va am trén (Z; Z).
3 372
Céc gia tri can so sanh:

0105 (5) =531 (5) 25

Gi4 tri 16n nhdt bing /3 — g tai x = g Gia tri nho nhét bang 0 tai x = 0.

Chiéu bién thién bdo ddm gia tri & g 16n hon hai dau mut; gitta hai dau maut, 2 — % >0vim <4,
Xem dé bai (trang 20)

Nhiém vu 19 - Ham mi va logarit

a) u'(x) = e~ *x(2 — x). Ham tang trén (0; 2), gidm trén (2;4). So sanh u(0) = 0, u(2) = eiz, u(4) = Z—f:
16n nhat % tai 2, nho nhat 0 tai 0.

b) Ham s6 v c6 tp xdc dinh D = (0; +00). TAp dang xét K = [1; 2] nim trong D. Ham s lién tuc trén
. ) ’ 1-Inx
K; trong (1;e%), v'(x) =

—. Ham tang trén (1;e), gidm trén (e; e?). Cac gid trj v(1) = 0, v(e) = 5
X e
v(e?) = % cho 16n nhit * tai e, nhd nhit 0 tai 1.

e e
C4 hai ham déu lién tuc trén doan dang xét. Cau trac bai toAn khong déi khi thay ho ham sé.

Xem dé bai (trang 20)
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Kiém tra

Nhiém vu 20 - Poc d6 thi trén tip dugc chi dinh

Tap xac dinh D = R, con K = (1; 3]. DT kién g(1) = 3 ding; suy ra gia tri 16n nhat trén K bang 3 1a
sai. Piém 1 khong thudc K, va moi di€ém cta phan d6 thi dang xét déu c6 tung do nhé hon 3.

Ham nghich bién trén K nén gia tri nhé nhit bang —1, dat tai x = 3. Khong c6 gia tri 16n nhit: véi
bﬁhxeKﬁﬁmy=%im®1<y<x§&mngW>g@)

Diém hd biéu thi viéc loai di€ém khaéi phan d6 thi trén K; khong c6 nghia 1a g khong xac dinh tai 1.
K&t luan ti hinh khéng can biét cong thtic cia g.

Néu sai, xem lai dung phan Bai hoc (trang 7), r6i lam Nhiém vu 49 (trang 37) khi chua xem dap an.
Giti riéng bai kiém tra ban dau; két qua sau ho trg khong thay thé n6. Néu nhiém vu da gip trude do,
ghi muc tiéu chua dugc xac nhan vao Nhat ki (trang 41) va quay vé Di€m diing 05 (trang 22).

Xem dé€ bai (trang 21)

Nhiém vu 21 - C6 thé dat tai nhiéu diém

Ham lién tuc trén doan; h'(x) = 3x(x—2). Danh sach diém1a —1,0, 2, 3, v6i gia tri 1an lugt —3, 1, -3, 1.
Gia tri 16n nhat bing 1 tai x = 0 va x = 3; nhd nhit bing —3taix = —1vax = 2.

Trén [—1;3], h(x) — 1 = x2(x — 3) < 0va h(x) + 3 = (x + 1)(x — 2)? > 0. C4c trudng hgp d4u bing
xac nhan day du cac diém dat.

Néu bo dau mut hodc chi xét cuc tri: xem Trén doan déng (trang 10), r6i tu' lam Nhiém vu 48 (trang 37)
chua giip trude do chia Stra 16i sau Ki€m tra. K&t qué sau ho trg khong thay bai lam tu luc ban dau.
Néu cau da gip trudc do, ghi muc tiéu chua xac nhan vao Nhat ki (trang 41) va tré vé Piém diing 05
(trang 22).

Xem dé bai (trang 21)

Nhiém vu 22 - Poc toan bang

Nh¢ tinh lién tuc va chiéu bién thién da cho, tap gia tri trén [—3; —1] 1a [2; 5], con trén (0; 2] 1a (0; 4].
Tap gié tri cda f trén toan K 1a (0; 5].

Gia tri 16n nhit bing 5 tai x = —3; khong c6 gia tri nho nhit.

Gidi han 0 § dau mut hé khong phai mot gia tri duge dat trén K: ca hai thanh phan déu chi cho gia
tri duong. Mdi gi4 tri ¢ thanh phan dau 16n hon mot gia tri ¢t gin 0 ctia thanh phan sau; trong thanh
phéan sau, moi diém déu c6 di€ém nho hon & cung thanh phan cho gia tri ham s6 nhé hon.

VG6i h: h(x) > 0va h(—1) = 0, nén gia tri nhé nhit bang 0 tai —1. Khong cd gia tri 16n nhAt: tai
x=-1—1t,v6it>0,tacoh(x)=t?16n tuy y khi ¢ ting.

Néu boé mot thanh phan hodc 14y gidi han lam gia tri dat dugc: xem Cac tap khac doan dong (trang 12),
r6i tu 1am Nhiém vu 51 (trang 38) chua gip trudc do ctia Stra 16i sau Kiém tra. K&t qud sau ho trg
khong thay bai 1am ty luc ban dau. Néu cau da gip trude do, ghi muc tiéu chua xac nhan vao Nhat
ki (trang 41) va tré vé Piém dung 05 (trang 22).

Xem dé€ bai (trang 21)

Nhiém vu 23 - Bién nhén gia tri nguyén

T6ng chi phi:
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C(x) = xG(x) = 2x? 4+ 10x + 50.

Loi nhuan:

1 1\?
P(x):—2x2+62x—50:%—2<x—37) .

Ham 1gi nhuén P ¢6 tap xac dinh {1;2; ... ; 20}. Néu dung ham phu Q c6 tip xac dinh R va cong thic
Q(t) = =2t + 62t — 50, thi Q dat 16n nhdt tai t = 15,5. Nhung 15,5 khong thuoc tap xac dinh ctia P.
Trén cac s6 nguyén ti 1 dén 20, binh phudng khodng cach dén 15,5 nhé nhat tai 15 va 16.

C4 15 va 16 san phdm déu cho 1gi nhuan 16n nhat 430 nghin dong.

Gia tri 430,5 1a gia tri 16n nhat ctia Q. Khéng co6 gia tri P(15,5); 10i nhuin dat dugc 16n nhéit ctia bai
toan 1a 430 nghin dong.

Néu nham chi phi binh quén, don vi hodc s6 nguyén: xem Mo hinh va rang budc (trang 13), roi tu lam
Nhiém vu 52 (trang 38) chua gip trudc d6 cta Stra 16i sau Kiém tra. K&t qué sau ho trg khong thay
bai lam ty lyc ban dau. Néu cau da gip trudc do, ghi muc tiéu chua xac nhan vao Nhat ki (trang 41)
va trG vé Diém dung 05 (trang 22).

Xem dé bai (trang 22)
Nhiém vu 24 — Phédn bién 16i gidi dung dao ham

Ban bd diém x = 1, ndi u ¢6 gia tri nhung khong c6 dao ham. Ham lién tuc trén doan. Can so sanh
u(=2)=-1,u(1) =2,u(3) = 0.

Gia tri 16n nhat bing 2 tai x = 1; nho nhit bing —1 tai x = —2.
Kiém tra bing khodng cach: |x — 1| nhé nhit bing 0 tai 1 va I16n nhit bing 3 tai —2.

Néu bé diém khong c6 dao ham: xem Trén doan dong (trang 10) va ty lam Nhiém vu 50 (trang 38)
chua gip trudc do cta Stra 16i sau Ki€m tra.

Xem dé bai (trang 22)

On lai
Nhiém vu 25 - Tap xac dinh va su dat dugc

DPiém —1 khong thudc D nén f(—1) khong xac dinh, du bi€u thuc x c6 nghia tai —1. Gia tri 16n nhét
bing 2 tai x = 2. Khong c6 gia tri nho nhat: v6i moi x > —1 trong tip, y = XT_I van thuoc tap va
-1<y<x.

Xem dé bai (trang 24)
Nhiém vu 26 - Mot tap khong bi chdn

0<glx)< i; 16n nhat i tai x = 0. Khong c6 gia tri nhé nhat: chon y = v/ x2 + 1 thi g(y) < g(x). S6
0 1a can dudi khong dat.

Xem dé bai (trang 25)
Nhiém vu 27 - Chon dai lugng trong boi cdnh

Trén thoi gian dang xét [1; 3], van téc v(t) = s'(t) = 3(t — 2)?> khong Am, nén téc do bing v(t). Cac
gia tri can so sanh la v(1) = 3, v(2) = 0, v(3) = 3. Vat chdm nhat tai ¢t = 2 gidy, toc d0 0 m/s; nhanh
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nhit tai t = 1 va ¢ = 3 gidy, t6c dd 3 m/s. C6 thé ki€m tra truc ti€p tit khodng cach ctia ¢ dén 2. Can
toi uu toc do, khong toi uu toa do s(t).

Xem dé bai (trang 25)

Sua 16i

Sau Luyén tap
Nhiém vu 40 - Cuc dai va toan doan

f'(x) = 3(x — 2)(x + 2). Ham lién tuc trén doan; xét cac di€m —3,—2,2,5 vGi gia tri 1an lugt
13,20,—-12,69.

Gia tri I6n nhat 69 tai 5; nho nhat —12 tai 2. Gia tri cuc dai 20 tai —2 chi 1a so sdnh cuc bo va bi f(5)
VUugt qua.

Xem dé bai (trang 36)

Nhiém vu 41 — C6 can nhung khong dat

Phép tinh da cho chi tinh gia tri cia bi€u thic tai —1. Vi —1 ¢ D nén f(—1) khong xac dinh. Ham
gidm trén (—1;2]. Gi4 tri nho nhit bing —4 tai x = 2. Khong cd gia tri 16n nhat. V6i moi x trong tap,
difmy = -1+ XTH théa —1 < y < x, nén f(y) > f(x).

S6 5 1a can trén khong dat; x = —1 bi loai. Lap luan tao y méi loai dugc moi ing vién 16n nhat.
Xem dé bai (trang 36)

Nhiém vu 42 - Piém giy va toa do

Can xét —4, —2, 1, cho céc gia tri —1, 1, —2. Gia tri I6n nhit bang 1 tai x = —2; nhd nhat bang —2 tai
x = 1. Tai —2, ham c6 gia tri nhung khong c6 dao ham.

Ba ddi tugng: x = —2; gid tri 1; diém (—2; 1) trén d6 thi v. Tung do cda dé thi v’ bi€u dién v'(x),
khong biéu dién v(x).

Xem dé bai (trang 36)

Nhiém vu 43 — Poc hai thanh phan

Céc tip gia tri tuong tng 1a (1;4] va [2; 6]; hgp 1a (1; 6]. Gia tri 16n nhit bdng 6 tai x = 1. Khong co
gia tri nhd nhit: s6 1 khong dat, trong thanh phan dau cé gia tri gan 1 tuy y; moi gia tri thudc thanh
phan sau cting 16n hon mot sé gia tri thudc thanh phan dau.

Xem dé bai (trang 36)

Nhiém vu 44 - Téng chi phi va s6 nguyén

Téng chi phi la xG(x) = 3x? + 7x + 10. Lgi nhuan P(x) = —3x? + 43x — 10. Tap x4c dinh ctia P 1a
{1;2;...;15}. Dung ham phu Q c6 tap x4c dinh R, Q(t) = —3t + 43t — 10: Q ting trén (—oo; ?),
giam trén (%; +oo). Tai cac s6 nguyén dudc phép, P va Q cé cung gia tri. Vi7 < ? < 8, trén cac so
nguyén chi can so sanh 7 va 8; nhiing s6 nguyén khac é xa dinh hon.

P(7) = 144; P(8) = 142. Vay 7 sdn phdm cho 1¢i nhuan 16n nhat 144 nghin dong.

Xem dé bai (trang 36)
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Nhiém vu 45 - Poan dong chua du

Ham khong lién tuc tai 0: giGi han tif bén phai bing 0, khac r(0) = 1. Vi vy khong thé dung bao
dam cho ham lién tuc trén doan.

Ham van c6 gia tri 16n nhit bang 1 tai x = 0 va x = 1. Khong cé gia tri nhé nhit: véi x > 0,
r (E) <r(x);congiatrir(0)=1bir (%) vugt xuong. Cac gia tri cia ham tao thanh (0;1].

Vi du vira bac bo viéc chi kiém tra doan dong, vira cho thdy thiéu tinh lién tuc khéng déng nghia véi
khong c6 gid tri 16n nhat.

Xem dé bai (trang 36)

Sau Chuyén giao

Nhiém vu 46 - Ham lugng gidc méi

a lién tuc trén doan. a’(x) = 2cos 2x — 1, bing 0 tai %, dudng trudc va am sau diém do trong doan.

So sanh a(0) = 0, a(%) = g - %, a (%) = —%. Gia tri 16n nhit bing g - % tai %; nhd nhat bing
T, .7 . }

-3 tai > Dat khi xét da ddu mut, dung ddu dao ham va két luan du gia tri, diém dat.

Xem dé bai (trang 37)

Nhiém vu 47 - Ham logarit md6i

Ham c6 tap x4c dinh (0; +00), nén doan [1;e?] ndm trong tap xac dinh. Ta c6

, 1-2Inx
h(X) ==

Vi x3 > 0, dao ham déi ddu tir ducng sang am khi di qua nghiém

1-2Inx=0 < x=+le

Cacungviénlal, \/E va e%. Gi4 trj tuong ing:

B =0, h(ye) =5, he) =2

Ham tang trén [1; \/Z] va gidm trén [\/E; ez]. Do d6 gia tri 16n nhat 1a 2le dat tai x = \/e; gia tri nhé
nhit1a 0, dat tai x = 1.

Tiéu chi dat: néu dung tap xac dinh trudc khi dao ham; tinh dung dao ham va diém t6i han; xét du
hai ddu mut cung diém t6i han; két ludn dang gia tri va diém dat.

Tuyén sau bai: dat thi quay vé Diém dung 04 (trang 20) va ghi nhan da xac nhan nhanh légarit
trong lugt hién tai. Bai nay khong ki€m tra t6i vu ham m; khong suy rong két qua sang nhanh mdi.
Sai dao ham thi di Pao ham ma va logarit (trang 31), tu lam nhiém vu phu hgp trong thé néu chua
gap trudc do; ciu chi tinh dao ham khong xac nhén tron quy trinh t6i vu. Néu dao ham dung nhung
sai quy trinh, quay v€ 1ap danh sach ting vién (trang 10). Lam lai bai nay ndi lai viéc hoc, khong 1a két
qud tu lam mat bai mdi. Néu khong con nhiém vy cting muc tiéu chua gip trude do, ghi nhanh con
chua dugc xac nhan vao Nhit ki (trang 41) va ti€p tuc muc tiéu khong phu thudc. Két qua nhanh
nay khong ha két qua cot 16i khi nguyén nhan 1a thi€u tién quyét riéng.

Xem dé bai (trang 37)
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Sau Kiém tra
Nhiém vu 48 - Cuyc tri khong thay cho gia tri I6n nhat, nho nhat

Ta cé

f'(x) = 4x(x? = 1).

Céac di€m t6i han trong khodng 1a x = —1,0, 1. So sanh tai cic ting vién:

f2)=f2)=8, fD=FfD=-1, fO)=0.

Vay gia tri 16n nhat 1a 8, dat tai x = —2va x = 2; gid trinhd nhatla —1,dattaix = —1vax = 1.
DPiém x = 0 1a diém cuc dai dia phucng véi gia tri 0, nhung 0 < 8. Cuc dai dia phuong chi so sanh
trong mot 1an cédn, con gia tri I6n nhat phai so sanh trén toan bo tap dang xét.

Tiéu chi xdc nhan 16i 43 sta: liét ké du nim ung vién va so sanh gia tri; khong goi f(0) = 01a gia
tri 16n nhat; ghi da hai diém dat gia tri 16n nhét va hai diém dat gia tri nho nhat.

Piém quay vé: dat thi quay vé Piém dung 05 (trang 22). Néu van dong nhét cuc dai véi gia tri 16n
nhat, xem lai Cuc tri va gid tri toan tap (trang 9). C6 thé dung Nhiém vu 54 ctia Stra 16i (trang 39)
néu chua gip trudc do; khong lam lai chinh bai nay lam bing chiing méi. Néu khong con cdu phu
hgp, ghi “Chua c6 bai méi dé xac nhan thém & muc tiéu nay” vao Nhat ki (trang 41).

Xem dé bai (trang 37)

Nhiém vu 49 - Cung cong thtic, khac tap x4c dinh

Trén (1; 4], biéu thiic (x — 1)? ting ti cc gia tri duong tuy y gdn 0 dén 9. Vi 1 khong thudc tip dang
xét, khong c6 diém nao cho gia trj 0.

b6i véi f, dit f(1) = 0 c6 nghia trén Dy, di€m 1 khong thudc K nén khong dugc dung khi tim gia tri
trén K. Poi véi g, g(1) khong xac dinh vi 1 & D,.

Do d6 ca hai bai toan trén (1;4] déu co gia tri 16n nhat 1a 9, dat tai x = 4, va khéng co gia tri nho
nhét. SO 0 chi 14 can dudi ctia tap gia tri trén (1;4].

Phép thay x = 1 vao biéu thuc dai s6 cho két qua 0; phat biéu f(1) = 0 dung; phat bi€u g(1) = 0
khong cé nghia.

Tiéu chi xac nhan 16i da stta: phan biét ro Dy, Dg va K; khong dung x = 1 trong phép t6i uu trén
(1;4]; néi dung rang co gia tri 16n nhat 9 va khong c6 gia tri nho nhit; phan biét dang phép thay
biéu thtic, gia tri ham va diém thuoc tip dang xét.

Piém quay vé: dat thi quay vé Piém dung 05 (trang 22). Néu con nhim tap, hoc Tap xac dinh
(trang 26); néu coi can la gia tri dat, hoc Can va sy dat dugc (trang 28). Dung Nhiém vu 55 ctia Stia
16i (trang 39) néu chua gip trudc do va phu hgp; néu khong con cau mdi, ghi rd muc tiéu chua dugc
xac nhin vao Nhat ki (trang 41).

Xem dé bai (trang 37)

Nhiém vu 50 - Diém khong c6 dao ham vén cé thé 1a tng vién

Ham lién tyc trén doan [—1;4]. Piém x = 1 ndm trong doan va 1 diém khong c6 dao ham, nén van
phéi dugc xét cing hai dau mut:
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v(-1)=2, v(1)=0, vH4)=3.
Gi4 tri nhoé nhat 12 0, dat tai hoanh do x = 1, tic di€ém (1;0) trén d6 thi. Gia tri 16n nhat 1a 3, dat tai
hoanh do x = 4, tic diém (4; 3).

Diéu kién v’(x) = 0 khong phdi 1a cach duy nhit tao ting vién. Piém thudc tap dang xét ma tai do
dao ham khong ton tai cting phai dudc kiém tra.

Tiéu chi xac nhan 16i da sta: chtt dong dua x = 1 vao danh sach tng vién; khong viét “gia tri nho
nhit la x = 1”; phan biét dang x = 1, gid tri 0 va diém (1;0).

Piém quay vé: dat thi quay vé Diém diing 05 (trang 22). Néu vin bé diém gay, hoc Lién tuc (trang 27);
néu nham cach doc d6 thi, hoc D6 thi (trang 28). Dung Nhiém vu 56 ctia Sta 16i (trang 39) néu chua
gip trude do6 va phu hgp; néu khong con cau mdi, ghi rd muc tiéu chua duge xac nhan vao Nhat ki
(trang 41).

Xem dé bai (trang 38)
Nhiém vu 51 - Hai thanh phan va mot gia tri dat

Trén [—2;0), ham x + 4 c6 tap gia tri [2;4). Gia tri 2 dat tai x = —2, con 4 chi la can trén va khong
dat trén thanh phan nay.

Trén [1;3], ham 5 — x c6 tap gia tri [2;4]. Gia tri 4 dat tai x = 1 va gia tri 2 dat tai x = 3.

Gop hai thanh phan, gia tri 16n nhat ctia f trén K 1a 4, dat tai x = 1. Gia tri nhé nhat 14 2, dat tai
x=-2vax=3.

Tiéu chi xdc nh4n 16i da sta: xét riéng ca hai thanh phan; khong két luan “khong co gia tri 16n
nhét” chi vi thanh phén th nhat hd tai 0; ghi ding mot diém dat gia tri 16n nhat va hai diém dat gia
tri nhé nhat.

Piém quay vé: dat thi quay vé Piém diing 05 (trang 22). Néu sai do diém hé hoic gidi han, hoc Can
va su dat dugc (trang 28); néu bo thanh phéin, xem lai Tap nhiéu thanh phan (trang 12). Dung Nhiém
vu 57 cuia Stia 16i (trang 39) néu chua gip truGe do va phu hgp; néu khong con cau mdéi, ghi muc tiéu
chua x4c nhan vao Nhat ki (trang 41).

Xem dé€ bai (trang 38)
Nhiém vu 52 - Pinh ndm gitta hai s6 nguyén

T6ng chi phi la

C(x) = xG(x) = 2x%2 4+ 4x + 42

nghin dong. Lgi nhuén la

P(x) = —2x*>+26x —42, x €{1;2;...;15}.

Ham phu bién thuc cung cong thic cé dinh tai x = ? = 6,5. Can so sanh hai s6 nguyén ké dinh:

P(6) =42, P(7) = 42.
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Vay cd 6 va 7 sdn phdm déu cho 1gi nhuén 16n nhét 12 42 nghin déng. Néu chi 1am tron 6,5 theo mot
quy udc, hoc sinh sé bé mat mot phuong an téi vu.

Tiéu chi xac nhan 16i da swa: 1ap dung t6ng chi phi xG(x); ghi dung tip s6 nguyén; so sanh truc
ti€p 6 va 7; ghi dd hai phudng an t6i uu va don vi.

Piém quay vé: dat thi quay vé Piém diing 05 (trang 22). Sai m6 hinh di Ham muc tiéu va don vi
(trang 30); sai bién nguyén di Ung vién nguyén (trang 30). Dung Nhiém vu 58 clia Stra 16i (trang 39)
néu chua gap trudc do va phu hgp; néu khong con cau mdi, ghi muc tiéu chua xac nhan vao Nhat ki
(trang 41).

Xem dé€ bai (trang 38)

Nhiém vu 53 - Poan dong chua du dé€ dung dinh li ton tai

Khong thé ap dung dinh li vi f khong lién tuc tai x = 0.

Ta c6 f(0) = 0, con v6i moi x € (0;1] thi f(x) = i > 1. Do d06 gia tri nhé nhat 13 0, dat tai x = 0.

Ham khong c6 gia tri 16n nhat. That vay, véi moi x € (0;1], s6 % van thudc (0;1] va
G)=5> %=1

Thiéu gid thiét ctia dinh 1i chi c6 nghia la khong dugc suy ra két luin tir dinh 1i; phai quay vé dinh
nghia hodc phan tich tryc ti€p. Trong bai nay van c6 gia tri nhé nhit nhung khong c6 gia tri 16n nhét.
Tiéu chi xdc nhan 16i da stia: néu dang gia thiét lién tuc bi thiu; khong suy ra “khong c6 ca hai
gia tri” chi tif viéc dinh 1i khong 4p dung; chtiing minh dugc gia tri nhé nhat va viéc khong co gia tri
16n nhat.

Pi€m quay veé: dat thi quay vé Piém dung 05 (trang 22). Néu con dung dinh li sai diéu kién, xem lai
biéu kién ton tai (trang 10); néu yéu vé gidi han hodc tinh khong bi chdn, hoc Can va sy dat dugc
(trang 28). Chon Nhiém vu 59 ctia Stra 16i (trang 40) néu chua gip truéc d6 va phu hgp; néu khong
con cau phu hgp chua gdp trudc do, ghi muc tiéu chua dudc xac nhan vao Nhat ki (trang 41).

Xem dé€ bai (trang 38)

Sau On lai

Nhiém vu 54 - Xen ké cyc tri va gia tri I6n nhat

f(x) = 4x(x? - 1).

Cac ungviénla -2,-1,0,1,2, v6i

f2)=f2)=9 [fED=fD=0 [fO)=1
Gia tri 16n nhat 12 9, dat tai x = —2,2; gia tri nhé nhdt 12 0, dat tai x = —1, 1. Piém x = 0 1a diém cyuc
dai dia phuong nhung khong cho gia tri 16n nhat trén doan.

Tiéu chi va diém quay vé: dat khi xét ¢4 ndm Gng vién, phan biét cuc dai dia phuong véi gia tri 16n
nhét va ghi du diém dat. Pat thi quay vé diém On lai dang thuc hién. Néu sai, xem lai hai diéu kién
cta dinh nghia (trang 8), ghi muc tiéu chua xac nhéin va rut ngin lich 6n. Néu cic nhiém vy phu
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hgp trong bang chon bai stia 16i (trang 32) déu da gip trude do, ghi “Chua c6 bai méi d€ xac nhan
thém & muc tiéu nay”; khong tu ddt mot bai khac 1am bang ching.

Xem dé bai (trang 39)

Nhiém vu 55 - Khodng ntia kin va diém ngoai tap

Trén (0; 2], ham tdng. Gia tri 16n nhit la 3, dat tai x = 2. Ham khong c6 gia tri nhd nhat vi cic gia tri
co thé tién tuy y gdn 1 nhung khong bang 1. Phép thay x = 0 vao bi€u thtic cho 1, nhung 0 ¢ D, nén
f(0) khong x4c dinh.

Tiéu chi va diém quay vé: dat khi phan biét ding bi€u thtic, tap xac dinh va sy dat dudc. Pat thi
quay vé diém On lai. Néu sai, xem lai Tap xac dinh (trang 26) hodc Can va su dat dugc (trang 28)
theo ngudn 16i. C6 thé dung Nhiém vu 29 ctia On nén (trang 26) néu chua gip trudc do va dung
phan cin xdc nhan; néu da gip trude do, ghi “Chua c6 bai méi d€ xdc nhan thém ¢ muc tiéu nay”
vao Nhat ki (trang 41), khong 14y bai cti lam bang chiing mdi.

Xem dé bai (trang 39)
Nhiém vu 56 - Di€ém gay va toa do
Diém gay la x = S So sanh

£(0) =3, f(%)zo, ) =1.

Gia tri 16n nhit 1 3, dat tai x = 0, ttic diém (0; 3). Gié tri nhd nhat 13 0, dat tai x = g tiic diém (% o).
DPiém khong c6 dao ham van 12 mot tng vién cin xét.

Tiéu chi va diém quay veé: dat khi dua di€ém gy vao danh sach va khong nham hoanh do véi gia tri.
Pat thi quay vé diém On lai; sai thi hoc Lién tuc (trang 27) ho#c P6 thi (trang 28) theo nguyén nhan.
Néu con nhiém vu phu hgp chua gip trude dé trong thé nén hodc bang chon bai sta 16i (trang 32),
tu 1am d€ x4c nhan. Néu khong con, ghi “Chua c6 bai mdéi d€ xac nhan thém ¢ muc tiéu nay” vao
Nhat ki (trang 41).

Xem dé bai (trang 39)
Nhiém vu 57 - Tap rdi va diém hé

Trén (—1;0], tAp gia tri 1a (—1;0]; trén (2; 4], tap gia tri 1a (2;4]. Do d6 gia tri 16n nhat 1a 4, dat tai
x = 4. Ham khong c6 gia tri nhé nhat vi —1 chi 1a can duéi va khong dat.

Tiéu chi va diém quay vé: dat khi xét cd hai thanh phan, khong 14y —1 1am gi4 tri nhé nhét va ghi
diém dat ctia gia tri 16n nhat. Pat thi quay vé diém On lai; sai thi hoc Can va sy dat dugc (trang 28).
Chon nhiém vu phu hgp chua gip trude d6 trong bang chon bai stta 16i (trang 32) d€ xac nhan; néu
khong con, ghi “Chua c6 bai méi dé xdc nhan thém & muc tiéu nay” vao Nhat ki (trang 41).

Xem dé bai (trang 39)

Nhiém vu 58 - Hai nghiém nguyén cting t6i uvu

Ham phu bién thuc c6 dinh tai x = % = 3,5. So sanh hai s6 nguyén ké dinh:
P(3)=7 P@4)=1.

Vay 3 va 4 sén phdm déu cho 1gi nhuén 16n nhit 1a 7 nghin dong.
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Tiéu chi va diém quay vé: dat khi so sanh truc ti€p hai ung vién, gitt da hai phuong an va ghi don
vi. Pat thi quay vé di€ém On lai; sai thi hoc Ung vién nguyén (trang 30) va rat ngén lich On lai. Chon
nhiém vu phu hgp chua gip trudc dé trong thé nén hoic bang chon bai stra 16i (trang 32) d€ xac
nhan; néu khong con, ghi “Chua c6 bai méi d€ xdc nhan thém 6 muc tiéu nay” vao Nhat ki (trang 41).
Xem dé bai (trang 39)

Nhiém vu 59 - Quay vé dinh nghia khi ham gidn doan

Ham khoéng lién tuc tai x = 2: gi6i han bén trai bing 4, khac f(2) = —1.V6i0 < x < 2,tacd
f(x) = x> > 0> —1 = f(2). Gia tri nhé nhat 1a —1, chi dat tai x = 2.

Ham khong c6 gia tri 16n nhat. V6i moi x € [0;2), chon y = XTH; khido0 < x <y < 2va
f() = y* > x?> = f(x). Tai x = 2, gia tri —1 bi f(0) = 0 vugt qua. S6 4 1a can trén khong dat; 1ap
luan vira néu loai dugc moi ting vién 16n nhat.

Tiéu chi va diém quay vé: dat khi khong dp dung sai dinh li, phan biét gi4 tri tai diém ghép véi
giGi han, chiing minh khong c6 gia tri 16n nhat va xac dinh dung diém dat gia tri nho nhét. Pat thi
quay vé diém On lai. Néu sai, xem lai Diéu kién ton tai (trang 10) va bAng chon bai stra 16i (trang 32).
Néu khong con nhiém vu phu hgp chua gip trude do, ghi “Chua co bai méi dé xac nhan thém 6 muc
tiéu nay” vao Nhat ki (trang 41); khong tu ghi muc tiéu dy da dat.

Xem dé bai (trang 40)
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Ngudn

« B0 Gido duc va Pao tao, Chuong trinh gido duc phd thong mon Todn (2018), trang 106-107, néu
yéu cau nhin biét gia tri I6n nhat, gia tri nhd nhat trén tap cho trudc va xac dinh bang dao
ham trong nhiing trudng hgp don gian.

« Sdch gido khoa Todn 10, tdp hai — Két noi tri thiic voi cudc song, bai 15, trang 6-7 (trang 7-8
cua tép PDF), dugc dung dé ddi chiéu dinh nghia ham s6, tip xac dinh va cach cho ham s6
trén mot tap dugc chi ro.

« Sdch gido khoa Todn 12, tdp mot — Két noi tri thiic v6i cudc song, bai 2, trang 15-19 (trang 17-21
cda tép PDF), dugc dung dé ddi chiéu dinh nghia va phuong phap tim gia tri 16n nhat, gia tri
nhéd nhat.

o Sdch gido vién Toan 12 — Két noi tri thiic voi cudc song, bai 2, trang 41-42 (trang 42-43 clia tép
PDF), dugc dung d€ ddi chi€u muc tiéu va cach td chuc hoat dong hoc.

« Hoc liéu Don diéu va cuc tri dugc dung d€ ndi kién thic vé tp xac dinh, tinh don diéu, cuc tri,
bang bién thién va do6 thi.

Céc tinh huong s6 trong hoc liéu dugc bién soan cho hoc liéu “Gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat”.
Goi tap trung vao viéc xét dung tap, kiém tra sy dat dudc va gidi thich két luan; bai toan t6i uu tong
hgp, tiém cin va bién luin tham s6 thudc cac goi khac.
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