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Bat ddu

C6 thé hoc

Hoc liéu “Pon diéu va cuc tri” 1a géi ciing ¢ kién thitc nén va chan doén 16i thudc chuong trinh On
thi Todan THPT 2027. Hoc liéu giip em doc dung cong thiic, bang bién thién va do thi; dung ddu dao
ham dé gidi thich két luan vé tinh don diéu va cuc tri. Bai kiém tra cudi goi nhim xac dinh muc do
em 1am chl nhiing n6i dung nay; day khong phai la € mé phéng cau tric dé thi tot nghiép THPT.
Hoc xong, em can lam dugc gi?

Hoc xong lugt chinh, em cin c6 bai lam cho thdy minh 1am dugc ndm viéc:

Muc tiéu Viéc em cdn lam dudc

Dung dung diéu kién Ghi tap xac dinh, khodng xét va di€u kién ap dung dinh li trudc khi két
luan.

N6i cac biéu dién N6i cong thiic, dao ham, ddu, chi€u bién thién, bang va dang diéu do thi;

phat hién biéu dién khong khdp.

Xét va goi dung cuc tri Kiém diéu kién va ddu hai phia; phan biét diém cuc trj cia ham s8, gia tri
cuc tri va diém cuc tri ctia do thi.

Doc trong gidi han dit kién | Tach diéu biét va chua biét; khong tu thém dao ham, cong thiic hodc gia
tri chua dugc cho.

Panh gid va stialap ludin | Panh gid tiing két luan bing 1i do cu thé, git phan dung khi stta; khi cAn
kiém tra lai, tu gidi mot bai khac vé dung 16i vira stia trudc khi xem 16i
giai.

Tién quyét. Em cin biét tinh dao ham da thtic, xét ddu biéu thiic va doc gi tri ham s6. O cac bai vé
di€ém ghép, cin tinh dugc gidi han mot phia don gidn va dung thudng sai phan mot phia dé kiém tra
dao ham tai diém do. Khi thi€u thao tic ndo, dung dung thé On nén (trang 39) dugc dan trong bai.
Bd&n nhiém vu Khéi dong chi khao sat mot s6 phan nén, khong kiém hét tién quyét hodc muc tiéu
cda goi.

Cdach hoc

Chuén bi gidy d€ ghi chép. Tu 1am trudc khi mé 16i gidi; em c6 thé chia viéc hoc thanh nhiéu budi.

Chon ngi bat dau

« Né&u chua hoc hoidc can hoc lai chi dé, vao Bai hoc (trang 5). Lam dung cac nhiém vy Khdi
dong chua du dé két luan da dat cd goi.

« Néu da ndm phan hoc, vao Luyén tip (trang 24). Khi vuéng, xem lai dung phin can thiét roi
tr§ vé dang chd dang vuéng.

+ Néu di chuin bi ki ludng hodc du tu tin, c6 thé thyc hién Kiém tra (trang 31). Khong dugc
chia Kiém tra thanh nhiéu dgt.
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Bdan db hoc
Bai hoc (trang 5) — Luyén tap (trang 24) — Kiém tra (trang 31) — On lai (trang 35)

DPay 1a mach hoc chinh. Em c¢6 thé di t6i hodc quay lai phin can thiét; phdn bo qua khong tu duge
xem 12 da dat. On lai dugc thuc hién theo ngay da hen.

Trong Bai hoc, Luyén tap, On lai va sau khi két thic Kiém tra, em c6 thé dung hé trg theo nhu cdu:

Khi cén Mé phén ndo? Sau dé lam gi?

Xem lai kién thtic dang bung doan trong Bai hoc Trd vé nhiém vu dang vuéng

van dung (trang 5)

B6 sung kién thtic nén Dbung tai nguyén On nén Ty lam cau x4c nhan cuda tai nguyén roi
(trang 39) tré vé

Kiém lai bai [am Loi gidi (md trén trang hoc D6i chi€u, stra va xdc nhan theo chi dan
liéu); Stra 16i (trang 43) néu ctia nhiém vu ho#c Piém diing
phat hién 16i

Luu két qua va viéc tiép Nhét ki (trang 59) Ghi ndi sé tiép tuc va lich On lai khi c6

theo

Trong luc Kiém tra, phai tu Ivic hoan toan: khong dung Bai hoc, On nén, L&i gidi hodc Stra 16i dé
trg gitip bai dang lam. Néu cin ho trg, két thac lugt ki€m tra va gitt bai lam ban dau trudc.

Khi cén hé trg

Chua biét cach lam: néu vudéng kién thuc ctia goi, xem lai ding 16i gidi thich hodc vi du trong Bai
hoc; néu thiéu kién thic nén, mé dang tai nguyén On nén. Khong can doc lai ca goi dé tiép tuc mot
nhiém vuy.

Muén kiém lai bai 1am: git bai tu 1am tru6c khi mé Loi gidi. Poi chiéu diéu kién, 1ap luan va két
qua. Néu co6 16i, xac dinh budc sai va dung huéng dan hodc nhiém vu Stta 16i dugc chi dinh. Khi cAn
x4c nhan sau ho trg, tu 1am nhiém vu phtt hgp con chua xem dap 4n; quay vé dang nhiém vu hodc
Diém ding dang vuéng.

& Piém ding: dya vio bai 1am va tiéu chi d€ chon di tiép hay nhan hé trg. Néu da dap tng tiéu chi,
khong cdn qua moi nhanh hd trg. Sau Kiém tra, gitt riéng két qua ban diu véi két qua sau sua.

Pa xem dap an hodc khong con nhiém vu méi phut hgp: dung bai da xem d€ hoc, khong tinh
1a k€t qua tu 1am mot bai méi. Ghi phan chua dugc x4c nhan va 1am theo chi dan tai Diém dung;
khong tu danh dau da dat.

Khi c6 quyét dinh hodc két thuc budi hoc: ghi két qua, hé trg da dung, noi dang dung va viéc
ti€p theo vao Nhat ki. Chi dién thong tin da co; khong cin ghi sau moi thao tac. Néu vao thing phan
hd trg, chon nhiém vu hodc hoat dong em mudn quay vé.
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Khi ndo cé thé chuyén sang goi tiép theo?

Em c6 thé chuyén sang gai ti€p theo khi bai lam doc 1ap cho thiy em dap ing cac muc tiéu thiét yéu
va cdc 16i can trd viéc ti€p tuc da dugc kiém tra lai sau stta. Gitt riéng két qua ban dau va két qué sau
ho trg; ghi phan con han ché cting ngay On lai vio Nhat ki. Chon géi tiép theo phu hgp véi kién thiic
em da c6, dong thai gitt lich On lai ctia goi nay; khong cin chd hét cac lugt on méi hoc ti€p.

Hen On lai sau khodng 2-3 ngay, 7 ngay va 3-4 tuan, tinh tif ngay dap ung cac diéu kién trén. Dén
ngdy hen, tu 1am nhiém vu ctia lugt On lai truée khi d6i chi€u. Mot lugt on chi cho biét két qué 6
nhiting ndi dung dugc kiém tra trong lugt do, khong c6 nghia em da lam chti moi tinh hudng cia ca
chti dé. Néu mot nodi dung vira phai stra lai, ghi thém ngay ki€m lai s6m noi dung 4y.

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 4


https://zomath.vn

ZO Math - Don diéu va cuc tri Bdn hoc va bai tép, khong I6i gidi

Bai hoc

Cau hoi dan dudng

Mot cong thiic dao ham, mot bang bién thién va mot do thi co thé cing ndi vé mot ham s6. Nhung
chung khong noi cuing mot lugng thong tin. Lam thé nao d€ chuyén tir biéu dién nay sang biéu dién
khac ma khong két luan thém di€u di kién chua cho phép?

Trong bai nay, em sé& tip tra 16i ba cau hoi truéc moi két ludn:
1. Ta dang xét ham s6 nao, trén tap xac dinh va khodng nao?

2. D kién dang noi vé f, vé f’, hay chi vé chiéu bién thién?
3. Diéu kién nao cho phép di tir di kién dén két luan?

Bai nay khong hoc gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat, tiém can, t6i uu hodc toan bo quy trinh khéo sat
ham s6. Chi 6n lai kién thtc nén dung lac can dung.

Khéi dong

Ty lam bén cau hoi trén gifly trude khi md 16i gidi. Sau khi d6i chiéu, dung bang bén duéi d€ chon
dang phan nén con vuéng.

Nhiém vu 01 — Tap xac dinh va khoang ap dung

Ham s6 r(x) = Lz ¢o tap xac dinh nao? Co thé 4p dung dinh li ddu dao ham cho r trén ca khoang
o
(1;3) khong?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 02 — Pao ham va diu hai phia

Tinh dao ham clia s(x) = x? — 2x va xac dinh d4u ctia dao ham & hai phia ctia x = 1.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 03 — Poc hang va chiéu miii tén

Mot bang bién thién cho biét f dong bién trén (—2;0), dat gia tri 3 tai x = 0, r6i nghich bién trén
(0;2). Khi di tu trai sang phai, mi tén 6 hai khodng phai huéng thé nao? S6 3 ndm & hang x hay
hang f(x)?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 04 — Phén biét do thi ham sé va dao ham

Mot hinh dudc ghi nhdn y = f’(x). Trén khodng K, toan bd dudng biéu dién ndm dudi truc hoanh.
D1 kién nay noéi f(x) < 0 hay f'(x) < 0?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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Sau khi lam xong
Ty lam xong r6i mdéi doi chiéu 16i gidi bdn nhiém vu Khdi dong. Cau nao con vudng sé chi ra dung
phén cin 6n; khong cin tinh diém.

Chon phdn céan én

Bai/diéu con vudng Phén cén 6n Trd lai bai

Nhiém vu 01 ctia Khéi MAu s6 phai khac 0; mot khodng xét phai Quay lai nhiém vu 01 ctia

dong ndm trong tip xac dinh. Xem On nén: TAp | Khdi dong rdi tiép tuc.
xac dinh (trang 39).

Nhiém vu 02 ctia Khéi Pao ham da thuc; ddu chia biéu thic co Quay lai nhiém vu 02 ctia

dong nhan ti. Xem On nén: Pao ham (trang 39), = Khdi dong rdi tiép tuc.

r6i On nén: Xét ddu (trang 40) néu cin.

Nhiém vu 03 ctia Khéi Hang x ghi vi tri; hang f(x) ghi gia tri va Quay lai nhiém vu 03 ctia

dong chiéu bién thién. Xem On nén: Bdng bién | Khdéi dong r6i tiép tuc.
thién (trang 40).

Nhiém vu 04 ctia Khéi Phan biét nhan y = f(x) v6iy = f'(x). Quay lai nhiém vu 04 ctia

dong Xem On nén: P6 thi ham va dao ham Khdi dong roi tiép tuc.
(trang 40).

Sau khi 6n, 1am lai dting cau con vuéng. Néu bon ciu da ro, di thing vao Muc 1; khong can hoc lai
cd chuong dao ham.

1. Don diéu néi diéu gi?

Ggi mé 01 — Ba gia tri c6 quyét dinh ca khoang?

Th trd 16i trude khi doc tiép.

Em tinh dudc f(0) < f(1) < f(2). Chung d6 da da dé khang dinh f dong bién trén (0; 2) chua?

Chua. Cac gia tri da tinh chi cho biét két qud tai mot vai diém. Muon két ludn ham s6 dong bién
trén (0; 2) theo dinh nghia, phai chiing minh rdng v6i moi x;, x, thudc khodng nay, néu x; < x, thi

fx1) < fx).

1.1. Tu “di lén” dén dinh nghia
Cho ham s6 y = f(x) c6 tip xac dinh D. Xét K 1a mot khoang, mdt doan hodc mot nita khodng nam
trong D.
Pon diéu: Pinh nghia ham s6 dong bién va nghich bién

« Ham s dong bién trén K néu véi moi x;, x, thudc K, khi x; < x, thi f(x;) < f(x,).

« Ham s6 nghich bién trén K néu véi moi x;, x, thudc K, khi x; < x, thi f(x;) > f(x,).
Hai diéu phai gitt nguyén 1a “v6i moi cip diém” va “trén K”. Khi doc do thi tif trdi sang phai, “di 1én”
hay “di xuong” 1a cach hinh dung hai quan hé &y, khong phai mot cach thay thé diéu kién cia dinh

nghia.

Nguon doi chi€u: Sach gido khoa Toan 12, tdp mot, bo Két ndi tri thitc v6i cudc séng, bai 1, trang 6.
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1.2. Vi du 01 — Chitng minh ma chua dung dao ham

Xét f(x) = 2x — 1 trén R. Lay bat ki x; < x,.Taco

J(x2) = f(x1) = 2(x, — x;) > 0.
Vivay f(x;) < f(x,). Him s6 dong bién trén R.
Néu thay bing g(x) = —2x + 1 thi

g(x;) — g(x1) = —2(x, — x1) < 0.
Ham s6 g nghich bién trén R.

Lap luan nay dung dung dinh nghia. Pao ham sé giap ta x{ li nhitng cong thtic phuc tap hon, nhung
khong lam thay ddi y nghia ctia dong bién, nghich bién.

Nhiém vu 05 — Hai dau mut chua quyét dinh ca khoang

Mot ban viét: “Ham s6 f déng bién trén (a; b) vi f(a) < f(b).” Chi ra hai diéu chua 6n trong 1ap luin
nay, k€ ca khi hai gia tri § ddu mut tinh cd ton tai.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

2. D&u dao haim cho phép két luén gi?
Gdi méG 02 — Diu dao ham tai diém va trén khoiang
Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Néu dao ham duong ¢ mot diém thi ta biét diéu gi ¢ diém d6? Néu dao ham duong trén cd mot
khodng thi ta dugc két luan thém diéu gi?

DPao ham tai mot di€ém cho biét hé s6 goc cua tiép tuyén tai diém ay khi dao ham ton tai. Pinh 1i sau
day mdi 1a cin cu d€ di tit ddu dao ham trén mot khodng dén chiéu bién thién trén khoang do.

2.1. Binh li va pham vi ap dung

Cho f c6 dao ham trén khodng K.

Don diéu: Ddu dao ham va chiéu bién thién

« Néu f'(x) > 0 v6i moi x thudc K thi f dong bién trén K.
« Néu f’(x) < 0 v6i moi x thudc K thi f nghich bién trén K.

Khi ap dung, viét du ba y: ham s6 c6 dao ham trén khodng dang xét; ddu ctia dao ham trén cd khoang;
két luan chiéu bién thién trén chinh khoang do.

Nguon doi chiéu: Sach gido khoa Toan 12, tdp mot, bo Két ndi tri thiic v6i cudc séng, bai 1, trang 7.

Ching han, véi s(x) = x?> — 2x, tac6 D = Rva s'(x) = 2(x — 1). Pao ham am trén (—oo; 1), ducng
trén (1; +o00). Do d6 s nghich bién trén (—oo; 1) va dong bién trén (1; +o0).

Chu y cach noi: ddu cta s’ cho biét chiéu bién thién cia s. Khong viét “dao ham dong bién nén ham
s0 dong bién”; su ting gidm cta dao ham la thong tin khac v6i ddu cta dao ham.
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2.2. M6t s6 hiru han diém dao ham bdng 0

Van gia st f c6 dao ham trén khodng K. Két luan trén van ding néu dao ham gitt ddu nghiém ngit
tuong ung, chi bing 0 tai mot s6 hitu han diém trong khoéng. Cu thé:

Don diéu: Pao ham bang 0 tai mot s6 hitu han diém

« f’(x) > 0 trén K, va chi bing 0 tai mot s6 httu han diém, thi f d6ng bién trén K.
« f'(x) < 0trén K, va chi bing 0 tai mo6t s6 hitu han diém, thi f nghich bién trén K.

Khong dudc rut gon thanh “dao ham c¢6 htu han nghiém thi ham s6 don diéu”: con phdi kiém tra
d4u & cac diém con lai. Cling khong dugc bé diéu kién vé cac diém béng 0 roi khing dinh dong bién
chi ti f'(x) > 0. Vi du ham héng f(x) = 5 c6 dao ham bing 0 § moi diém nhung khong dong bién
theo dinh nghia nghiém ngdt 6 Muc 1.

Nguon doi chiéu: Sach gido khoa Toan 12, tdp mot, bo Két ndi tri thiic v6i cudc séng, bai 1, trang 7.

2.3. Vidu 02 — Pao ham badng 0 nhung khéng déi chiéu

Xét ham s6 sau:

f(x)=(x—1)>+2.

Ham s6 c6 dao ham trén R va

f'(x) = 3(x - 1)2
Pao ham ducng v6i moi x # 1, chi bing 0 tai x = 1. Bdi cha y vita néu, f dong bién trén toan bo R.
Gilt méc x = 1 trong bang d€ thay diéu gi xdy ra & do:
b —0o0 1 +00
f'() + 0 +
fx) =0 /2 /| 400
Béng bién thién.
Hai mi tén déu di lén, gip nhau 6 gia tri f(1) = 2. Ti€p tuyén tai diém (1;2) ndm ngang vi hé s6 goc
bing f’(1) = 0, nhung ham s6 khong chuyén tif ting sang gidm hay ngugc lai.

Mot diém c6 ti€p tuyén ngang khong 1am cho cd mot khoang tré thanh doan ndm ngang.
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Tiép tuyén 4
y=2

Hinh 01 — Tiép tuyén ngang tai (1;2), ham s6 van ting G hai phia.

2.4.Visao khéng dudgc ddo thanh diéu kién nghiém ngét?

Khong dao dinh li thanh ddu nghiém ngat.

Vi du 02 bac bé phat biéu: “Néu f déng bién va c6 dao ham trén K thi f'(x) > 0 tai moi diém ctia K.”
Ham sd trong vi du dong bién trén R nhung f'(1) = 0.

Phat biéu dung la: néu f dong bién va c6 dao ham trén khodng K, thi f’(x) > 0 v6i moi x thudc K.
Vé6i ham nghich bién va c6 dao ham, két luan tudng tng 1a f'(x) < 0.

Poc thém — Gidi thich bing dinh nghia dao ham

C6 thé hi€u ddu khong nghiém ngit nay tir dinh nghia dao ham. C8 dinh x,, trong K. V6i h # 0 da
nhd, tinh dong bién cho

f(xo +h) = f(xo) >0
o .

Khi h tién dén 0, giGi han ctia cac s6 duong cé thé bing 0. Vi vy khong thé budc gidi han dy phai
duong nghiém ngit.
Nhiém vu 06 — Mot nghiém khong ddi dau

Cho h ¢6 dao ham trén R va h'(x) = (x + 2)?. Hay két luan chiéu bién thién trén R va phén bién
cau: “Phai tach thanh hai khodng don diéu vi dao ham bang 0 tai —2.”

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

3. Mét chubi biéu dién dudc dung thé ndo?
Ggi mé 03 — Tu ddu dao ham dén hinh d6 thi
Th trd 10i trudc khi doc tiép.

Néu da c6 bang ddu dao ham thi con thiéu gi dé viét dugc gia tri ham s6 tai cic mdc? Néu da c6 bang
bién thién thi da c6 duy nhit mdt do thi chinh xac chua?

Ta theo d6i mot vi du xuyén sudt d€ thdy moi budc dung va bd sung thong tin nao.
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3.1. Vidu 03 — Bat ddu tir céng thirc

Xét

p(x) = x3 —3x + 1.

bay la ham da thdc nén cé tap x4c dinh R, lién tuc va c6 dao ham trén R. Pao ham la

p'(x)=3x>-3=3(x—-1)(x+1).

Céc nghiém cta p’(x) = 012 —1 va 1. Hai mdc nay chia truc s6 thanh ba khoang can xét dau.

3.2. Tt dao ham dén ddu va chiéu bién thién

Khoang Diaux +1 Diaux—1 Dau p'(x) Két luan vé p
(—o0; —1) Am Am Duong DPong bién
(-1;1) Duong Am Am Nghich bién
(1;400) Duong Duong Duong bong bién

Két luan nay dua trén ddu trén tiing khodng, khong chi trén hai ddng thic p'(—1) = 0va p’(1) = 0.

3.3. Tirchiéu bién thién dén bang bién thién

Tinh céc gia tri  moc:

p(-1) =3, pQ1)=-1.
Ngoai ra, tif bi€u thtic da thiic bac ba, ta c6

lim p(x)=-c0, lim p(x)= +oo.
X—=>+00

X—>—00
Nhiing gidi han nay dugc xac dinh tif cong thic, khong suy ra chi tir ddu ctia dao ham. Néu chua
vitng, c6 thé kiém tra bing cach viét p(x) = x3 (1 -2y i) v6i x # 0.
x2 x3
Bang bién thién la:
X —00 -1 1 +00
p'(x) + 0 - 0  +
p(x) | —c0 /1 3 N\ -1/ +oo
Béng bién thién.
Poc tiing hang theo dung chiic ndng:
« Hang x ghi cdc moc theo tha ty ting dan.

« Hang p'(x) ghi d4u trén khodng va gia tri dao ham tai cdc mdc da tinh.
« Hang p(x) ghi gia tri hodc gidi han da biét, cing mii tén biéu thi chiéu bién thién.

S6 —1 xudt hién & cd hai hang nhung khong luén chi cing mét déi tugng: x = —1 12 mot vi tri, con
p(1) = —1 1a mot gia tri ham sé.
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3.4. Tibang dén ddng diéu dé thi

TU cong thiic, tinh thém p(0) = 1. Vi vay do thi di qua C(0; 1), 1a giao diém v6i truc tung. Piém nay
giup dinh vi d6 thi; n6 khong phai méc d6i chiéu trong bang bién thién.

Do thi y = p(x) phai phu hgp véi cac thong tin sau:

« Trén (—oo; —1), dudng bi€u dién di 1én khi doc tir trdi sang phdi va tién dén diém A(-1;3).

« Trén (—1;1), dudng bi€u dién di xudng tii A dén B(1; —1); no6 di qua C(0; 1) do gia tri da tinh
tr cong thic.

o Trén (1;4+0), dudng bi€u dién di 1én tu B.

« DO thi lién tai hai mdc vi p lién tuc; cc tiép tuyén tai A va B ndm ngang vi dao ham tai do
bang 0.

Day la nhiing rang budc dé phac dung dang diéu, chua phai toan bo quy trinh khdo sat ham s6.
Khong ty thém mot giao diém, toa do hoic tinh chit hinh hoc chua c6 cin cu.

Néu mot hinh gin nhian y = p(x) lai di 1én trén (—1; 1), hinh &y mau thuin vé6i bang. Néu mot bang
dit p(—1) = —1, bang &y mau thuan véi cong thiic. Ki€m tra chéo giup tim 16i ngay tai mit xich tao
ra no.

Nguodn doi chiéu: Sach gido khoa Todn 12, tdp mot, bd Két néi tri thic véi cudc song, bai 1, trang 7-8; Sach gido
khoa Toan 12, tdp mot, bo Két néi tri thiic véi cudc sdng, bai 4, trang 26-27.

A

y
y=p(x)=x>—-3x+1

I
—
@)
[\

Hinh 02 — D6 thi khép bang bién thién cta p.

Nhiém vu 07 — Kiém nét vé bing ddu dao ham

Mot ban vé cho Vi du 03 di qua dung A(—1; 3) va B(1; —1), nhung c6 mét doan di 1én ndm bén trong
(—1;1). Ban vé c6 thé dugc chdp nhan vi da dit dung hai di€ém mdc khong? Néu di kién quyét dinh.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)
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4. biéu gi xdy ra tai mot diém can xét?

Ggi mé 04 — Mdéc dao ham biang khong va cuc tri

Th trd 16i trude khi doc tiép.

Cung c6 dao ham bidng 0, tai sao c6 di€m 1am ham s6 déi chiéu con c6 diém khong? Mot diém khong
c6 dao ham c6 thé van 1a ndi ham s6 d6i chiéu khong?

TrudGc hét, hay hinh dung: khi ham s6 dat cuc dai tai mot diém, gia tri tai d6 16n hon cac gia tri tai
nhiing diém khac & du gin hai phia. V6i cuc tiéu, gia tri tai diém dang xét nhd han cac gia tri ¢ nhiing
di€ém khac du gin hai phia. Pinh nghia ddy da va cach goi tén sé dugc viét 6 Muc 5.

4.1. Diéu kién di qua déu dao ham

Gid st f lién tuc trén khodng (a; b) chita x, va c6 dao ham trén hai khodng (a; x), (xo; b).
Cuc tri: Piéu kién da qua ddu dao ham
« Néu f'(x) > 0 trén (a; xy) va f'(x) < 0 trén (x,; b), ham s6 dat cuc dai tai x,.

« Néu f'(x) < 0 trén (a; x) va f'(x) > 0 trén (x,; b), ham s6 dat cuc tiéu tai x,.

Do 1a dinh 1i di€u kién dt dang dung. Pinh li khong doi hdi dao ham phai ton tai tai chinh x,. Tinh
lién tuc tai x, phai dudc kiém tra; viéc c6 dao ham & hai phia khong tu bdo dam diéu do.
Nguon d6i chi€u: Sach gido khoa Toan 12, tdp mot, bo Két ndi tri thitc véi cudc song, bai 1, trang 10.

Khi c4c diéu kién trén da dudc bdo ddm, c6 thé tom tit hanh vi nhu sau:

Déu dgo hambén trai | D&u dgo ham bén phai | Chiéu bién thién quanh x, | K&t luan tai x,

Duong trén cd khodng | Am trén cd khoadng bén | Ting r6i gidm Cuc dai

bén trai phai

Am trén cad khodng bén = Duong trén ci khodng | Gidm réi ting Cuc tiéu

trai bén phai

Duong trén cd khodng | Duong trén cd khodng | Git chiéu ting Khong c6 cuc tri
bén trai bén phai

Am trén cd khodng bén | Am trén cd khodng bén | Giff chiéu gidm Khong c6 cyc tri
trai phai

Hai dong cudi 1a két luan trong tinh huéng c¢6 ddu nghiém ngit ¢ méi phia va lién tuc tai diém néi.
Khong dung cau tit “khong d6i ddu thi khong c6 cuc tri” cho mot bang thi€u diéu kién hodc chua
x4c dinh dugc dau trén cd hai khodng.

4.2. Péi chiing thir nhét — D&i ddu va cé cuc tri

V6i p(x) = x> — 3x + 1 trong Vi du 03, tinh lién tuc da c6 vi p 1a da thuc.

Qua x = —1, dao ham d6i ddu tir duong sang Am. Ham s6 dat cuc dai tai x = —1, v6i gia tri p(—1) = 3.
Qua x = 1, dao ham d6i ddu tir Am sang ducng. Ham s& dat cuc tiéu tai x = 1, vé6i gia tri p(1) = —1.

Ta khong két luan c6 cuc tri chi vi gidi dugc phuong trinh p’(x) = 0. Bu6c quyét dinh 1a kiém tra
dau hai phia trong nhiing diéu kién phu hdp.

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 12


https://zomath.vn

ZO Math - Don diéu va cuc tri Bdn hoc va bai tép, khong I6i gidi

4.3. Pdi chitng thir hai — Bang 0 nhung khang c¢é cuc tri
Tré lai f(x) = (x —1)% + 2 trong Vi du 02. Ham s6 lién tuc tai 1, dao ham duong trén cé hai phia cia
1vabdng O tai 1.

V6ix < 1, tacod f(x) < 2.V6ix >1,taco f(x) > 2. Do do, du xét gan 1 dén dau, van co gia tri nhé
hon f(1) 6 bén trai va 16n hon f(1) 6 bén phai. Ham s6 khong dat cuc dai hodc cuc ti€u tai 1.

Néu f'(x,) = 0, ta vin can xét ddu dao ham § hai phia cta x, va ki€m tra cac diéu kién cta dinh Ii
trudc khi két ludn ham so cé cuc tri tai do.

Ngu6n d6i chiéu: chu y vé x> trong Sach gido khoa Toan 12, tdp mot, bd Két ndi tri thiic v6i cudc séng, bai 1,
trang 11.
4.4. Béi chiing thirba — Khdong cé dao ham nhung cé cuc tri

Vi du 04 — Khong c6 dao ham nhung cd cuc tri:

u(x) = |x|.
Ham s6 xac dinh va lién tuc trén R, v6i u(0) = 0. Trén hai phia ctia 0:

o Néu x < 0 thi u(x) = —x, nén u'(x) = —1.
o Néu x > 0thiu(x)=x,nénu'(x)=1.

Tai 0, thuong sai phan la

u(h) = u(0) _ ||

h h’
Thuong nay bang —1 khi & < 0 va bidng 1 khi & > 0. Hai gi6i han mdt phia khac nhau nén u'(0)
khéng ton tai.
Tuy nhién, dao ham déi tit &m sang duong qua 0, va u lién tuc tai 0. Theo dinh li, u dat cyc tiéu tai 0.
C6 thé kiém tra truc ti€p: v6i moi x # 0, u(x) = |x| > 0 = u(0), nén diéu kién so sinh nghiém ngit
quanh 0 dugc théa man.

Nguon doi chi€u: Sach gido khoa Toan 12, tdp mot, bo K&t ndi tri thitc v6i cudc song, bai 1, trang 6 va 14.

X —00 0 400
u'(x) — | Khongtontai =+
u(x) 4o N\ 0 /|t

Bang bién thién cda ham gia tri tuyét doi.
Hang dao ham khong ¢6 gia tri tai 0, nhung hang ham s6 van c¢6 u(0) = 0. Khéng dugc dung vach
ngin tai di€ém khong thudc tap xac dinh ¢ hang ham s6 dé€ x6a mat diém nay. D6 thi c6 mot goc tai
(0;0); @6 khong phai mot diém bi bo khéi do thi.
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4.5. Tach riéng diém khéng thudc tap xdc dinh

Piém khong thudc tap xac dinh.

Xét v(x) = |x| nhung chi trén tap xac dinh D = R \ {0}. Trén mdi phia cta 0, cong thic va ddu dao
ham giong Vi du 04. Tuy nhién, v(0) khéng ton tai vi 0 da bi loai khdi tap xac dinh.

Vi vy, 0 khong thé 1a diém cuc trj cia v. DAu Am bén trai va ddu ducng bén phdi khong tao ra mot
gia tri ham s6 tai vi tri khong thuoc tip xac dinh.

X —0 0 +00
v'(x) -+
v(x) 400 N\O | || 0/ +o

Bang bién thién khi loai 0 khoi tap xac dinh.
Hai s6 0 & hai phia cda vach ngin 1a giéi han mdt phia. Ham s6 khong c6 gia tri tai 0.
Khi dung bang, phai thé hién vach ngin tai di€m khong thudc tap xac dinh qua hang ham sg; néu
ghi giGi han tai mdc thi d6 1a giGi han, khong phéi v(0). Khi dung d6 thi, vi tri (0; 0) phai 1a diém hd.
bay 1a su khac biét quyét dinh véi Vi du 04.
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Gitt diém tai goc

y=u(x) = |x]| =2

Loai diém tai goc

-3 =7 =]l o) 1 2 3
=]l

y=vi)=x, x#£0 _,

Hinh 03 — Cung dudng nét hai phia nhung khac viéc gitt hay b6 diém tai goc.

4.6. Trinh tu xét mét méc

Trinh tu xét mot méc.

1. Mdc c6 thudc tap xac dinh khong? Néu khong, loai khéi danh sach di€m cuc tri.

2. C6 mot khodng quanh mdc dap ting céc diéu kién ctia dinh li khong? Kiém tra riéng tinh lién
tuc tai moc.

3. Pao ham mang dau gi trén tiing khoang 6 hai phia?

4. Ham s6 d6i chiéu hay gitt chiéu? Két luan theo trudng hgp da kiém tra.

5. Néu c6 cuc tri, tinh gia tri ham s6 va goi ding doi tugng.

Néu thiéu gid thiét, ghi “chua du diéu kién ap dung dinh 1i”; khong chuyén cau d6 thanh “chic chin
khong cé cuc tri”.
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Nhiém vu 08 — Cuc tri khi chua biét dao ham tai médc

Cho w lién tyc trén (—2;2), c6 dao ham trén (—2;0) va (0; 2); dao ham duong trén khodng bén trai,
am trén khodng bén phdi. Biét w(0) = 5 nhung chua bié€t w’(0) c6 ton tai hay khong. C6 két luan
dudc cuc tri tai 0 khong? Vi sao?

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

5. Cuc tri dugc goi tén thé ndo?

Gdi mé 05 — Hoanh d9, gia tri hay diém do thi?

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

V6i Vi du 03, cau “cuc dai la —1” cé du r6 khong? Ngudi viét dang noi v€ hoanh do, gia tri ham so
hay mot diém trén d6 thi?

5.1. Binh nghia theo so sanh trong moét Ian can

Xét f xac dinh va lién tuc trén khodng (a; b), véi x,, thudc khodng do.

Cuc tri: Pinh nghia trong mdt 1an cin

« Ham s6 dat cuc dai tai x, néu cd s6 h > 0 sao cho (xy — h; x¢ + h) ndm trong (a; b), va
v6i moi x trong khodng nho nay, khac x,, ta co

f0) < f(xo0).

« Ham s6 dat cuc tiéu tai x, néu ton tai mot khodng nhé nhu trén ma véi moi x # x,
trong khodng dy, ta co

f) > f(xo0).

TU “gdn” dugc lam chinh xac bing viéc ton tai mot khodng nho quanh x,. Cac bit ding thuc la
nghiém ngit. Khong cin so sdanh véi moi diém trong toan b tap xac dinh.

Nguon doi chiéu: Sach gido khoa Toan 12, tdp mét, bo Két ndi tri thiic véi cudc séng, bai 1, trang 9.

Trong bai hoc nay, ta dung dinh nghia hai phia trén khodng nhu trén. Mot dau mut cda tip xac dinh
khong dugc tu dong phén loai 14 cyc tri bing quy tic hai phia. Nhiing quy u6c md rong khac khong
thudc pham vi ban hoc liéu nay.

5.2. Ba ddi tudng cdan tdch biét

Dai tugng Dang viét Cuc dai ctia Vidu 03 | Cuc tiéu ctia Vidu 03
Piém cuc tri cia ham s6 Hoanh do x, x=-1 x=1

Gia tri cyc tri cdaham s6 | Gia tri f(x,) p(=1)=3 p(1) =-1

Piém cuc tri cta do thi Piém c6 hai toa do A(=1;3) B(1;-1)
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Cach viét o rang la: “Ham s6 p dat cuc dai tai x = —1, gia tri cyc dai bing 3; diém cuc dai ctia d6 thi
la A(-1;3).”

Nguon doi chi€u: Sach gido khoa Toan 12, tap mot, bo Két ndi tri thiic véi cudc séng, bai 1, trang 9.

Trong suy luan qua ddu dao ham, cht thé dugc két luan dat cyc tri 1a ham s6 p, khong phai tu dong
la ham dao ham p’. Pao ham cling 14 mot ham s6, nhung néu mudn ban vé cyc tri cda nd thi dé 1a
mot cau héi khac.

5.3.“Cuc bd” c6 y nghia gi?

Y nghia ctia “cuc bd”.

Trong Vi du 03, p dat cuc dai tai —1 véi gia tri 3. Nhung p(3) = 19 > 3. Diéu nay khong méau thuan:
cuc dai 6 —1 chi yéu ciu so sanh v6i cac diém du gin —1.

Tuong ty, ti viéc p dat cuc tiéu tai 1, khong dugc két luAn moi gia tri ca p trén R déu 16n hon hoic
bing p(1). Chung ta diing & y nghia cuc bg, khong chuyén sang bai todn so sanh trén toan tip xac
dinh.

Nhiém vu 09 — Goi ding d6i tugng cuc tri

Stia cAu sau ma van gitt cdc s6 dung: “P6 thi ctia p(x) = x> — 3x + 1 c6 diém cuc tiu bdng —1 tai gid
tri 1.” Hay viét riéng di€ém cuc ti€u cia ham s6, gia tri cuc ti€u va di€ém cuc ti€u cta do thi.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

6. C6 thé doc ngudc dén dau?

O Muc 5, em da tap goi dung déi tugng cuc tri. Bay git can kiém tra thém mat viéc: tif bAng, hinh
hodc dao ham da cho, ta thuc su biét dugc bao nhiéu vé nhiing déi tugng ay?

Ggi méG 06 — Poc dau va chi€u bién thién

Th trd 16i trude khi doc tiép.

Mot mii tén di 1én trong bang bién thién c6 du dé viét ddu + ¢ moi di€ém ctia hang dao ham khong?
Mot dudng cong dang di xuéng c6 ludn biéu dién mot ham s6 &m khong?

Hai cau héi nay budc ta tach chiéu bién thién khdi ddu ctia gia tri, dong thoi doc dting déi tugng
dugc biéu dién.

Trong c& Muc 6, mbi 1an doc ngugc, hay dirng  ba ciu hdi:

1. D kién dang néi vé f, f' hay chi vé chiéu bién thién?
2. K&t luan nao theo tryc ti€p tu dit kién ay?
3. Muon két luan thém thi con thi€u gid thiét hodc gia tri nao?
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6.1. Bang c6 hang dao ham vé béng chi cé chiéu bién thién

Phéan biét di kién vé dao ham va chi€u bién thién.

Néu bang ghi 6 f'(x) > 0 trén mot khodng, d6 12 di kién vé dao ham. Néu bang chi cd mii tén di
1én & hang f(x), ta bi€t ham s6 dong bién trén khodng dugc biéu dién; chua dudc tu thém diu dao
ham nghiém ngit tai moi diém.

Néu c6 thém gid thi€t ham s6 c6 dao ham trén khodng ay, ta két luan dugc f'(x) > 0. Vi du 02 cho
thay ddu bing c6 thé xay ra  mot di€ém trong khi miii tén van di 1én & ca hai phia.

Khi mot 6 khong cé s6, hay xac dinh d6 la 6 khong can ghi, chua c6 dit kién, hay dao ham khong ton
tai. Khong co6 quy tic “0 trong nghia 1a bing 0”. Trong ban nay, trudng hgp khong ton tai dugc ghi
bing chit d€ trinh nham 14n.

6.2. D6 thi cta f khac dé thicua f’

Diéu quan sat dudc trén Néunhénlay = f(x) Néunhénlay = f'(x)

khodng K

Dudng biéu dién ndm trén | f(x) > 0 f'(x) > 0; tir d6 két luan f doéng

truc hoanh bién trén K

DPudng biéu dién ndm dudi | f(x) <0 f'(x) < 0; t& @6 két luan f nghich

truc hoanh bién trén K

Pudng biéu dién di 1én tu f doéng bién f’ d@éng bién; riéng di€u nay chua

trai sang phai quyét dinh f dong bién hay
nghich bién

Pudng biéu dién di qua mot | Gia tri cta f tai d6 bang 0 Pao ham cta f tai d6 bing 0; cin

diém c6 tung do 0 xem thém dau hai phia dé xét cuc
tri cta f

Céac két luan doc hinh dugc hiéu trén phan tap xac dinh va v6i do chinh xac ma dé bai thuc sy cung
cdp. Hinh chi c6 tinh minh hoa, khong ghi toa do chinh x4c thi khong dd d€ buéc mot dap s6 chinh
X4c.

Vi du 05 — Pao ham dang tang nhung ham sd dang giam.

Xét lai s(x) = x? — 2x. P6 thi dao ham 1a dudng thdng y = 2x — 2, di 1én tU trai sang phai. Tuy nhién,
trén (0; 1) dudng thdng nay ndm dudi truc hoanh: s’(x) < 0. Do d6 s nghich bién trén (0; 1).

Can doc vi tri cia d6 thi s’ so v6i truc hoanh d€ tim ddu, khéng dung viéc dudng thing dy dang di
1én d€ két luan chiéu bién thién cuia s.

Nguon doi chiéu: dang bai doc d6 thi dao ham trong Sach gido khoa Todn 12, tip mot, bo K&t ndi tri thiic véi
cudc séng, bai 1, trang 14, bai tap 1.6.
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Ham so s

A~

1 S(x)=x2—2x/

AN
~

Pao ham s’

A~

y

3 sx)=2x-2_~

~

AN

Hinh 04 — Hai nhan khéic nhau: s dang gidm trong khi s’ dang ting va mang gia tri &m trén (0;1).

6.3. Cung bang tém tat khéng cé nghia cling cdng thiric

Cung bang tém tit. Xét hai ham s6 trong Vi du 06 — Cung bang bién thién, khac cong thuc:

a(x) = x3, b(x) =2x3.

Chung c6 cung tap xac dinh R, cing ddu dao ham duong & hai phia ctia 0, dao ham béng 0 tai 0,
cung gia tri bang 0 tai d6 va cung cac giéi han & hai dau. Vi vy ching c6 cung bang bién thién tom
tit sau, v6i F 1an lugt 12 a hodc b:

X —00 0 400
F'(x) + /0 +

F(x) —oc0o /0 / 400
Bang bién thién.
Nhung a(1) = 1 con b(1) = 2, nén hai d6 thi khong trung nhau. Mot bang ghi ddu, moc va chiéu
bién thién khong du d€ xac dinh duy nhat cong thic ham sé.
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Biét chinh xac dao ham van chua da biét moi gia tri cia ham sé. Ciing cAn phan biét “biét ddu
ctia dao ham” véi “biét chinh xac ham dao ham”. Hai di kién &y khong tuong duong. Ching han x*
va x3 + 4 ¢6 cung dao ham nhung khéac gid tri tai 0, nén riéng dao ham chua xac dinh dudc vi tri ctia
do6 thi theo phuong thing ding. Bai nay khong dit nhiém vu khoi phuc cong thiic tir dao ham.

Hinh 05 — Hai ham khac nhau c6 cting bang bién thién tom tit.

6.4. Visao khoéng tu gép cac khodng réi nhau?
Xét Vi du 07 — Khong tu gdp cac khodng rdi nhau véi tap xadc dinh D = R\ {0}:

o q(x) =x+2khix <0;
e q(x)=x—2khix > 0.
Trén moi khodng (—oo; 0) va (0; +00), dao ham déu bing 1. Do d6 q dong bién trén tiing khoang &y.

Tuy nhién, 1dy hai diém thudc hai khodng khac nhau:

-1<1, g(-1)=1>-1=q().

Vi vay, néu md rong yéu ciu so sanh moi cdp diém ra toan tap D, tinh dong bién khong dugc thoa
man. Pinh li trén mot khodng khong cho phép tu dong ndi hai két luan riéng thanh mot két luan
trén hgdp cac khodng.

Trong bai 1am ctia goi nay, cach két luan chuén 1a: “q dong bién trén tiing khodng (—oo; 0) va (0; +00).”
Khong goi hgp hai khodng 4y 1a “mo6t khoang”.

Duing thay 16i “ludn gop dugc” bing mot quy tic sai khac 1a “hgp cac khodng ludn sai”. Ki hiéu hgp
khong tu 1am moi phat biéu sai. Vi du, r(x) = x trén R \ {0} vAn théa man so sanh dong bién cho
moi cdp diém thudc tap xac dinh. Di€m mau chét 1a phai kiém tra cd cac cdp ndm & hai thanh phan
khac nhau; khong chi xét ddu dao ham riéng tiing nhanh.
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6.5. Ban d6 gidi han suy luén

Dirkién dang co

Cong thtic f va tap xac
dinh

DA4u cua f’ trén cac
khodng

Béang bién thién

Do thi f

Do thi f’

C6 thé két luan

Gia tri, dao ham, d4u va chiéu bién
thién sau khi tinh, kiém tra

Chiéu bién thién; vi tri cuc tri néu du
diéu kién

Chiéu bién thién, mdc va gia tri dugc
ghi; cuc tri néu di kién cho phép
bon diéu, cuc tri va toa do trong gidi
han thong tin ctia hinh

D4u cua dao ham; chiéu bién thién
cta f va xét cuc tri khi du diéu kién

Nhiém vu 10 — Giéi han suy luin tit d6 thi dao ham

Bdn hoc va bai tép, khong I6i gidi

Chua di cén c dé két luan

Mot két luin don diéu hodc cuc tri
chua c6 lap luan

Gi4 tri cuc tri, giao diém hodc gisi
han chua dugc cho hoic tinh

Cong thuic duy nhat; moi gia tri dao
ham chinh xac

C6 dao ham tai mot diém goc; ddu
dao ham nghiém ngat ti riéng nét di
1én

Coi tung do cuia hinh 1a gia tri f(x)

Cho f c6 dao ham trén R. D6 thi y = f'(x) ndm dudi truc hoanh khi x < 2, di qua (2;0) va ndm trén

truc hoanh khi x > 2.

Hay cho biét khodng don diéu va vi tri cuc tri cda f. C6 da dit kién dé két luan gia tri cuc tri bdng 0

khong?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

7. Lam sao biét minh dé sira dugc 16i?

Ggi mé 07 — Poc 16i chiia va tu lam

Th trd 16i trudc khi doc tiép.

Em da doc 10i giai va thay hgp li. Diéu d6 c6 chiing minh em s& khong méc 1ai 16i khi cau hoi déi tu
cong thiic sang bang dau khong?

Chua. Poc hiéu 16i chita va ty 1am dung mot cAu mdi 1a hai bing chiing khac nhau. Muyc nay huéng
dan cach stra 16i ddy dd, khong chi d6i nhdn “sai” thanh “dang”.

Muc 6 giup em kiém tra mot két luan c6 vugt qua dit kién hay khong. Muc 7 dung chinh cach kiém
tra dy dé€ tach tiing v€ ciia mot phat biéu, gitt phan dang va stta dung chd sai.

7.1. Ddnh gid tir diing gia thiét

Panh gia tiing két luin tiu gia thiét da cho.

V6i mot cum phat bi€u dung chung gia thiét, xét tiing y doc 1ap tu gia thiét d6. Khong xem két luan
clia y trude 1a di kién cho y sau, nhat 1a khi y truge chinh 1a diéu dang cdn ki€m tra.

Trudc khi danh gia, viét nhap ba dong: tap xac dinh va khodng; dit kién da cho; két luan dang duge
héi. Sau d6 méi chon dinh nghia, dinh 1i hoac phan vi du phu hgp.

Cdu triic phat biéu
“AvaB”
“A hoac B”

On thi Todn THPT 2027
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Cdu truc phat biéu Khi nao ding? Cdn cu di dé bac bd
“V6i moi trudng C6 1ap ludn bao quat moi trudng hgp = M6t phén vi du thda gia thiét nhung
hgp...” trong gia thiét vi pham két luan

O day “hoiic” dugc dung theo nghia it nhit mot vé dung, khong mic dinh loai trif trudng hgp ca hai
dung. Mot s6 vi du dung khong ching minh dugc phat bi€u “moi”; mot phan vi du phu hgp co thé
bac bd phat biéu ay.
7.2. Vi du 08 — Giit phan dting khi stra
Cho f(x) = (x — 1)3 + 2 trén R. Xét phat biéu:

Ham so6 f dong bién trén R va dat cuc daitai x = 1 vi f'(1) = 0.
Panh gia: sai.
Tach cac vé: vé dong bién dung theo Vi du 02; v€ dat cyc dai tai 1 sai vi dao ham ducng & ca hai
phia va ham s6 khong doi chiéu.
Loi quyét dinh: xem phuong trinh f'(1) = 0 nhu diéu kién du ctia cuc tri. Néu x6a luén vé€ dong
bién khi chifa, ta con lam mit mot phan von dung.

Viét lai hoan chinh: “Ham s6 f dong bién trén R va khong dat cuc tri tai x = 1; mic du f'(1) = 0,
dao ham van duong 6 cé hai phia ctia 1.”

Ldi chita cin c¢6 1i do. Chi viét “khong cd cuc tri” thi chua cho thdy em da thay ddi cach suy luan.

Nhiém vu 11 — Xét déu va gidi han dir kién

D3&i dang dit kién tir cong thic ham s6 sang cong thiic dao ham. Cho g c6 dao ham trén R va

g'(x) = (x—2)*(x +1).
Chua cho gia tri nao ctia g. Hay tu 1am bon viéc:
Lugt 1 — Xét dau va cuc tri
1. Lap bang ddu g’ v6i cac mdc —1 va 2.
2. K&t luan cic khodng don diéu; xem c6 thé két luan déng bién trén toan khodng (—1; +0)
khong.
3. Xac dinh méc nao 1a diém cuc tri, mdc nao khong; néu li do.
Lugt 2 — Kiém tra gidi han cta dit kién
4. Chua cho gid tri ndo ctia g. C6 tinh dugc gi tri cuc tri chi ti cong thic g’ hay khong?
Chi md 16i gidi nhiém vu 11 cia Nhiém vu trong Bai hoc sau khi da ty viét. Cau nay kiém tra lai 16i

“di€m c6 dao ham bdng 0 1a di€ém cuc tri”, dong thoi yéu cdu khong tu thém gia tri ham s6 ti dif kién
vé dao ham.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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7.3. Mét dong ghi 16i cé ich

Sau khi d6i chiéu, c¢6 thé phan tich mot 16i nhu vi du duéi day. Pay 1a minh hoa cich suy nghi khi
stta bai; khi can luu két qua va viéc ti€p theo, dung Nhat ki hoc tap.

Noi dung can ghi Minh hoa cho 16i “coi dao ham béng O la di dé cé cuc tri”

Budc da sai K&t luan c6 hai di€ém cyc tri vi dao ham c¢6 hai nghiém

biéu da bo Chua ki€m tra d4u hai phia cta tiing nghiém

Cach stra Xét ddu; chi dung dinh 1i khi du gié thiét va c6 d6i ddu phu hgp

Cau kiém tra lai Nhiém vu 11 trong Bai hoc (trang 22)

Béng chiing Ghi két qud bai ty 1am va 1i do & tiing mdc, khong chép sin “da dung”
Viéc ti€p theo Né&u con nham tai 2, xem lai Vi du 02 d€ hoc; bai vita xem khong 1a

bing chiing méi. G Luyén tap, dung bai stia dugc chi dinh chua gip
trudc do; néu hét bai phu hgp, ghi muc tiéu chua xac nhan

Sau khi xem 16i chita, tu gidi mot bai khac vé cung 16i trudc khi mé dap an. Néu gidi dung va gidi
thich dudc, ghi phan em da tu 1am dugc. PE biét minh con nhé sau vai ngay, thyc hién lugt On lai
theo lich. Néu khong con bai phut hgp chua biét 16i gidi, ghi r6 phin cin dugc kiém tra thém.

7.4.Nhén dién diéu con vudng

P& nhan dién diéu con vudng, dung bang nut thit nhin thic trong Stia 16i (trang 43). Chon dong
pht hdp véi bai 1am, thir trd 16i cAu hoi réi xem lai kién thtic duge dan khi can.

Hay nhan dién 16i trong tiing 1ap luan, r6i chon viéc can sua.

Khép lai bai hoc

Mot 16i gidi tot khong chi két thuc bing “dong bién”, “nghich bién” hoic “cuc tri”. N6 cho thdy ding
ham s0, dung tip xac dinh, dung diéu kién va dung chiéu suy luan.

Trudc khi chuyén sang phan luyén tap, hay tu noi lai ndm diéu:

1. Pon diéu dugc dinh nghia bing so sanh gia tri trén mot tap dang xét; ddu dao ham 14 cong cu
dé€ két luan khi da diéu kién.

2. Mot diém dao ham bing 0 chua quyét dinh dudc cyc tri; mot diém khong c6 dao ham ciing
chua loai trir cuc tri.

3. Béng dau, bang bién thién va d6 thi phai nhat quan vé doi tugng, tap xac dinh, moc va chiéu
bién thién.

4. Mot bang hodc hinh khong cho phép suy ra moi diéu v€ ham s6; phéi phan biét diéu dugc cho
v6i diéu tu thém.

5. Stia 16i can két thic bing mot cAu mdi ty 1lam, khong chi bang viéc doc 15i gidi.

Néu chua gidi thich duge mot y, quay lai vi du tuong Gng trude khi lam nhiém vu phoi hgp. Cac cau
héi tu ki€m tra trong bai chi gitip kiém tra ngay sau khi hoc; chung khong phéi két qua tu 1am ring
em da dat tit cd muc tiéu ctia bai hoc.
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Luyén tap

O lugt ddu, tuy 1am tam bai theo ba ching duéi day. Vi méi bai, gitt bai lam truéc khi md 15i giai; ghi
tap xac dinh, khoang xét va li do cho két luan. Sau mdi ching, dung Piém dung tuong ting d€ quyét
dinh di ti€p hay nhan hé trg. Ghi 16i vao Nhat ki khong tu c6 nghia 16i da dugc stra.

Dung céac sd liéu trong hinh c¢6 nhian nhu di kién chinh xac; chi xét phan tip xac dinh dugc dé bai
chi ro6. Khong dung két luan ctia mot cau nhu gia thiét cta cau khac.

Ba ching Luyén tap

Chdng Trong tam luyén tap Nhiém vu va Diém dirng
Dung va doc chubi biéu Dung dung diéu kién, ndi cac biéu dién; | Bit dau tit Nhiém vu 12
dién xét va goi dung cuc tri (trang 24); Piém ding 01
(trang 27)
Gidi han cia doc nguge DPoc dung diéu kién va lugng di kién; | Bat dau to Nhiém vu 16
kiém viéc so sdnh trén tap roi (trang 27); Piém ding 02
(trang 28)
Panh gid va stialap luan | Ki€m tiing phat biéu, git phan dung Bit dau ti Nhiém vu 18
khi stfa va tu lam cau xac nhin (trang 28) va Nhiém vu 20 —
Xac nhén sau sta (trang 29);
Piém dung 03 (trang 29)

Néu lam sai, giti bai ban dau va doi chiéu 16i gidi d€ tim budc sai, réi dung huéng dan hodc nhiém vu
Stra 16i tuong ting. Cach tu kiém tra sau ho trg dugc giai thich & ddu phan Stra 16i.

Néu thi€u thao tac nén, lam ciu x4c nhan trong dung thé On nén réi trd lai bai dang ding. Lam lai
bai gdc d€ ndi ti€p viéc hoc; khong tinh bai da giip trude d6 1a két qua tu 1am mot bai méi.

Trén man hinh, md 16i gidi bang lién két cla tiing bai. Vi ban in, tra nhdm Luyén tap va s6 bai tuong
ung trong Loi gidi; phi€u chi cd dé can dung cung ban c6 15i gidi. Gitt bai lam trudc khi tra.

Chdng 1 — Dung va doc chudi biéu dién

Dung dang diéu kién, ndi cac bi€u dién; xét va goi dung cuc tri.

Nhiém vu 12 - Ghép cdng thirc, bang va dé thi
Cho f(x) = x> — 6x*> + 9x — 1 trén R.
1. Tinh f’(x), xét dau va két luan cac khodng don diéu.
2. Trong hai bang duéi day, chon bang phu hgp; chi ra 16i quyét dinh cta bang con lai.
3. Chon hinh A hoidc B phu hgp v6i cong thiic. Kiém tra bing ca chiéu bién thién va gia tri tai

cac moc.
4. Viét di€ém cyc dai, gia tri cuc dai va di€ém cyc dai ctia d6 thi; lam tuong tu cho cuc ti€u.
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Bdn hoc va bai tép, khong I6i gidi

Bang I
b —co 1 3 +o0
f(x) + 0 - 0  +
fx) =0 /3 N\ -1 +00
Bang bién thién.
Bang 11
b —co 1 3 +o0
f(x) + 0 + 0  +
fx) —co0o 3 /-1 +00
Bang bién thién.
bo thi A
4 (1;3)
2
x
N O 2 4 7
-2 (3;-1)
—4
D6 thi B
617
4
(3;:1)
x
N O 2 4 7
=2
—4 (1;-3)

nhiém vu 12 ctia Luyén tdp — Hai hinh d€ chon; cac diém dudgc ghi toa do chinh xéc.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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Nhiém vu 13 - Mdc dao ham bdng khéng
Cho g c¢6 dao ham trén R va g'(x) = —(x + 1)%.

Mot ban két luan: “g nghich bién trén (—oco; —1) va (—1; +00) nhung khong thé két luan nghich bién
trén R. Tai —1, ham s6 c6 cuc tri vi dao ham bang 0.”

Hay gilt phan dung, stia phin sai va gidi thich tai sao c6 thé hodc khong thé gop két luan don diéu
qua —1.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 14 - Doc d6 thi dao ham

Cho h c¢6 dao ham trén R. Hinh sau biéu dién y = h’(x); cac nghiém duy nhit ctia dao ham 1a —2 va
1. Ngoai khung hinh, dao ham ti€p tuc &m khi x < —2 va duong khi x > 1. Biét thém h(-2) = 4.

T oy
y=hx)=(x+2)(x %2)2

~

1
(1;0)

nhiém vu 14 cia Luyén tip — D6 thi cia dao ham, khong phdi d6 thi cta h.

1. Lap bang ddu dao ham va xac dinh cac khodng don diéu cta h.

2. Xét cuc tri ctia h tai tiing nghiém cda dao ham.

3. Xac dinh toa do di€ém cuc tri ctia d6 thi h ma di kién cho phép biét.

4. Mot ban doc diém (1;0) trén hinh va ghi (1) = 0. Cach doc d6 ding khong?

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 15 - M6t géc va mot diém bi bé
Xétu(x) = |x + 1| — 2 trén R. Xét thém v cd cung cong thic nhung chi xac dinh trén R \ {-1}.

1. Kiém tra tinh lién tuc va su ton tai ciia dao ham ctia u tai —1; xét cuc tri tai do.

2. —1 ¢6 phdi di€m cyc tri ctia v khong?

3. Phéc hai d6 thi, ghi ro diém kin hodc di€m hd tai vi tri (—1; —2); gidi thich khac biét & hang
ham s0 trong hai bdng bién thién.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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Diém dirng 01

1. Giit bai lam ctia ching 1 cing muc hd trg da dung.

2. Tai diém nay, tu kiém ba viéc: da ghi dung tap xac dinh va khodng xét; n6i ding cong thic-dao
ham-d4u-chiéu bién thién-badng—do thi; xét cuc tri bing dau hai phia va goi dung déi tugng.

3. Ghi muc tiéu da dat, con sai hodc chua du bing chiing; khong 14y dap s6 nhé dugc lam xac
nhan.

4. Néu bai lam con sai vé tip xac dinh, diéu kién xét cuc tri, diém ghép, cach goi cuc tri, cach dung
dinh Ii hodc suy luan ti di kién, chon bai tuong tng trong Stia 16i sau Luyén tip (trang 46). Tu
lam trudc khi mé dap an va doi chi€u dung tiéu chi ctia bai do.

5. Néu chua dui nén, di dung tuyén tip xac dinh (trang 39), dao ham (trang 39), xét diu (trang 40),
bang bién thién (trang 40), d6 thi (trang 40) hodc diém ghép (trang 41); tw 1am cAu x4ac nhan
chua gip trudc d6 ctia thé rdi quay vé nhiém vu dang dung.

6. Trudc khi lam nhiing bai cAn dung két qué ctia ching nay, kiém lai ba viéc: xdc dinh dung tap
va khodng xét, n6i dung cc biéu dién, xét va goi dung cuc tri. Néu con sai, dung ho trg tucng
ing trong bang réi quay lai phan 4y. Em van c6 thé xem ho#c 1am no6i dung khac ma minh da
du kién thtic; viéc chuyén sang phan khac khong c6 nghia phian dang vuéng da hoan tit. Ghi
Nhat ki (trang 59) khi can luu két qua hodc ndi sé ti€p tuc.

Chdng 2 — Gidi han clia doc ngudc

Doc trong gidi han di kién; dung dung tap dang xét va kiém so sanh chéo trén tap roi.

Nhiém vu 16 - Poc bdng khéng c6 hang dao ham
Cho r lién tuc trén [—3; 4], c6 bang bién thién sau. Khéng co gia thiét vé dao ham.
X =3 0 2 4
rx) 5 N\ -2 /1 N\ 0
Béng bién thién.
1. Néu cac khodng don diéu va céac cuc tri § bén trong tap xac dinh.
2. Viét toa do cac di€ém cuc tri cta do thi.
3. C6 dugc tu dién r'(x) > 0 v6i moi x € (0;2) khong? Néu biét thém r c6 dao ham trén (0; 2) thi

két luan dugc gi vé dau dao ham?
4. Bang cd xac dinh duy nhat cong thtic r khong? Néu li do.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 17 - Hai nhanh cung di l1én
Cho gxac dinhtrén D = R \ {1} bGi q(x) = x + 3khix < 1vaq(x) = x —3khix > 1.

1. K&t luan chiéu bién thién trén tirng khodng cda tip xac dinh.

2. Kiém tra phat bi€u “q déng bién trén toan D” theo yéu ciu so sanh moi cip diém thudc D.
Dung mdt cdp diém cu thé néu can bac bé.

3. Piém 1 c6 thé 1a di€ém cuc tri ctia g khong? Gidi thich.
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Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Diém dirng 02

1.

Gift bai 1am ctia chidng 2 ciing muc hd trg da dung.

2. Tai di€ém nay, tu ki€ém viéc dung dung di€u kién va doc ngugc dung gidi han: khong tu gan dau

dao ham nghiém ngat, cong thic ham hodc két luan xuyén cac khoang roi; moi két luin phai
néu dung dit kién cho phép suy ra.

Ghi muc tiéu di dat, con sai hodc chua du bang ching; khong 14y dap s6 nhé duge 1am xac
nhan.

Néu bai lam cho théy 16i vé tap xac dinh, ba d6i tugng cuc tri, hgp cac khodng roi, chiéu suy
ludn cua dinh i ho#c gi6i han cda di kién, lam dang bai tuong Gng trong Stra 16i sau Luyén
tap (trang 46).

Néu thi€u nén, di tip xac dinh (trang 39), bang bién thién (trang 40), d6 thi (trang 40) hodc
diém ghép (trang 41); tu 1am cau xac nhan chua gip trudc d6 roi quay vé bai dang dung.
Délam phéin phu thudc & ching 3, cAn da doc ngugc ma khong thém di kién va da xac nhan
moi 16i thiét y&u vira quan sat. Néu bai phu hgp da gip trude dé hodc con sai sau ho trg, ghi
“Chua c6 bai mdi d€ xac nhan thém ¢ muc tiéu nay”; xem lai giGi han ctia doc ngugc (trang 17)
va ghi muc tiéu chua x4c nhan. Khong mugn bai Kiém tra hodc On lai dé 14p bing ching. Em
van c6 thé xem trudc phan khac hodc bit diu Ki€m tra khi da chuén bi ki hay du tu tin; viéc di
ti€p khong ty chiing nhan muc tiéu da dat. Ghi Nhat ki (trang 59) khi can luu két qua va quyét
dinh tiép theo.

Chdng 3 — Ddnh gia va stta Iap ludn

Panh
stia.

gia tiing ménh dé€ co cin cd, gitt phan dang khi stia va ty lam Nhiém vu 20 — Xac nhan sau

Nhiém vu 18 - Bulng/sai véi cling mét gié thiét

Cho t(x) = (x + 2)* — 1 trén R. Xét tiing y doc 14p; “hodc” c6 nghia it nhit mot v€ dung.

a.
b.
C.

d.

t dong bién trén R va t'(—2) > 0.
t'(—2) = 0 hodc t dat cuc dai tai —2.
V6i moi x € R, taco t’(x) > 0.

t ¢o cuc tri tai —2 hodc t'(—2) < 0.

V6i mbi y, ghi dting/sai va 1i do. V6i y sai, viét lai ca cau thanh mot phat bi€u dung, gitt nhiing vé vén

dung.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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e 2 e

Nhiém vu 19 - Stra mdt I&i gidi réi lam cdu mdi

Cho r lién tuc trén R, c6 dao ham trén R va bang d4u sau; biét r(—3) = 5, r(1) = —2.

b9 —00 -3 1 +o0

r'(x) + 0 | — 0 —

Béang ddu dao ham.

Loi gidi cia mot ban:

Pao ham c6 hai nghiém nén ham s6 c6 hai diém cyc tri. Ham s6 ¢6 diém cyc dai la 5 va
diém cuc tiéu 1a —2.

Chi ra ting 161, viét lai két luan dung va phan biét ba d6i tugng & cuc tri thuc su. Sau khi chia, ty
lam cau xac nhan riéng dudi day trudc khi mé dap an.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 20 — Xdac nhdan sau stra

Cho h c6 dao ham trén R va

W(x)=(x+5>%*x—4), h4)=-7.

Mot ban két luan: “Ham c6 cac nghiém ctia phudng trinh dao ham bing 0 —5, 4 nén ¢6 hai di€ém

cuc tri tai —5, 4; gia tri cuc tiu 1a 4.” Hay gitt nhitng nhan xét dung, chi ra cc 16i va viét lai két ludn

ding vé don diéu cuing ba doi tugng & cuc tri.

Tiéu chi: xét dung dau; khong d€m nghiém cta phuong trinh dao ham bing 0 thanh cuc tri; goi

dang ba d6i tugng; git nhan xét dung vé hai nghiém ctia phuong trinh dao ham bang 0; gidi thich

dugc vi sao c6 thé gop hai khodng nghich bién qua —5.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Diém dirng 03

1.

Gift bai 1am ctia ching 3 ciing muc hé trg da dung.

2. Tai diém nay, tu ki€ém ba viéc: danh gid riéng tiing ménh dé c6 cin ct, gitt phan dung khi stia

va goi dung di€m cuic tri, gia tri cuc tri, di€ém cuc tri ctia do thi.

Ghi muc tiéu da dat, con sai hodc chua du bang chiing; khong 14y dap s6 nhé duge 1am xac
nhan.

Néu con coi dao ham bing 0 1a @ d€ co cuc tri, ddo chiéu suy luan ctia dinh li hodc lam mat
phan dung khi sta, lam dung bai tuong ting trong Stia 16i sau Luyén tap (trang 46).

Néu thi€u nén logic, di On nén: Ménh dé va phan vi du (trang 42), 1am bén ménh dé méi roi
quay vé y dang diing. Néu bd diéu kién lién tuc trudce Kiém tra, dung On nén: Lién tuc va diém
ghép (trang 41), 1am cau xac nhan hep trong thé roi quay vé Pi€ém diing 03.

Khi da chuén bi ki ho#c du tu tin, em c6 thé bit ddu Ki€m tra (trang 31). Néu con vudng, xem
lai dang phan Bai hoc (trang 5), On nén (trang 39) hodc Sta 16i (trang 43) tru6e. Quyét dinh
lam Kiém tra khong c6 nghia 1a da dat cac muc tiéu. Néu bai phu hgp da gip trude do hoic
con sai, ghi “Chua c6 bai méi dé xac nhan thém ¢ muc tiéu nay” va muc tiéu chua xac nhan
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vao Nhat ki (trang 59); khong tu ghi du di€u kién chuyén goi. Ghi Nhat ki (trang 59) khi cAn
luu két qua va quyét dinh tiép theo.
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Kiém tra

Thoi gian dé xuAt: 45 phut. Tong diém: 20.

Da chudn bj ki ludng hodc da tu tin, em c6 thé thuc hién Kiém tra. Khong dugc chia Kiém tra thanh
nhiéu dgot.

Tu lam cd ndm nhiém vu trén gidy, ghi 1ap luan va diéu kién da st dung. Trong ltc Kiém tra, phai tu
luic hoan toan: khong dung Bai hoc, On nén, Loi gidi hodc Stra 16i d€ trg gitip bai dang lam. Chi mé
huéng din chdm sau khi hoan thanh. Néu cin ho trg, két thuc lugt kiém tra va gitt bai 1am ban dau
truGc; phan da dung ho trg khong con 1a két qua tu 1am mot bai méi. Pu ty tin d€ bat ddu khong ty
chiing nhan da dat muc tiéu.

Thdi gian 45 phut 1a dé xudt cho hoc liéu nay va c6 thé diéu chinh sau khi st dung. Tong diém 20
gitp phan tich bai 1am, khong mo6 phéng thang di€ém ctia ki thi THPT.

Chudn bi gidy va dong ho; ghi thdi diém bit diu, két thac va phan chua lam duge. Két thuc lugt lam
r6i mdéi tra nhom Kiém tra trong Loi gidi d€ chdm. Gilt nguyén bai lam 14n dau trude khi ghi két qua.

Nhiém vu 21 - Dung chudi biéu dién
5 diém.
Cho f(x) = —x3 + 3x?> + 9x — 4 trén R.
a. Xac dinh tap xac dinh va tinh dao ham.
b. Xét dau dao ham.
c. Néu cac khoang don diéu.
d. Lap bang bién thién co gia tri 6 cac mdc va gidi han & hai dau; phac dang diéu do6 thi khép
bang, danh diu cic diém cuc tri.

e. Viét ro diém cuc dai, gia tri cuc dai, diém cuc ti€u va gia tri cuc ti€u ciia ham sé.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 22 - Doc mét biéu dién maéi
4 diém.

Cho k c6 dao ham trén khodng K = (—4; 3). Hinh sau biéu dién y = k'(x) trén K. C4c giao diém c6
nhan la chinh xac; day 1a toan bo cac nghiém ctia dao ham trong K.
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6 Y =K
=0,05(x+3)(x+1)
(x —2)

r/c
2 3’

(2;0)

nhiém vu 22 ctia Kiém tra — D4 thi dao ham trén khoang (-4;3).

a. Xac dinh cac khodng don diéu cuda k; c6 thé két luan trén mot khodng 16n hon di xuyén qua 2
khong?

b. X4c dinh cac diém cuc dai va cuc ti€u cia k trong K.

c. 2 ¢6 phai diém cuc tri khong? Néu li do.

d. Chi ti hinh nay, c6 biét dugc cac gia tri cuc tri cia k khong? Giai thich bing lugng dit kién da

cho.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 23 - Kiém tirng phat biéu
4 diém.
Cho r lién tuc trén [—4; 5] va c6 badng bién thién dudi day; khong cé thém gia thiét vé dao ham. Xét
moi y doc 1ap tur gia thiét chung.
V6i céc ¥ néi vé diéu “co thé khing dinh tu gid thiét”, danh gia tinh c6 cin cd ciia két ludn. Viéc chua
du di kién dé khidng dinh mot tinh chit khong c6 nghia tinh chét dy chic chin khong xdy ra.
X —4 -1 2 5
rx) 2 N -3 /4 N1
Béng bién thién.
a. D6 thir co diém cuc tiéu (—1; —3).
b. Tu gié thiét da cho, c6 thé khing dinh ring r'(x) > 0 tai moi x thudc (—1;2).

. Gia tri cuc dai ctia r bdng 2 hodc gia tri cuc tiéu ctia r bang —3.

o

d. Bang xac dinh duy nhat cong thtic cia r.

Ghi dung/sai va li do cho tuing y; chi chon nhan khong dugc tron diém.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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Nhiém vu 24 - Tap xdc dinh va diém khéng cé dao ham
4 diém.
Cho u(x) = |x — 3| + 2 trén R va v cé cung cong thtc trén R \ {3}.

a. Xét su ton tai cda u'(3) va cuc tri cda u tai 3, co gidi thich.

b. Xét khd ning 3 1a di€m cyc tri ctia v.

c. Mot ham khac w cé tap xac dinh R \ {0}, v6i w(x) = x + 4 khi x < 0va w(x) = x —4 khix > 0.
Két luan don diéu trén tiing khodng; kiém tra viéc gop thanh mot két luan trén ca tap xac dinh
bang so sanh chéo.

d. Sta toan bo cau “u’(3) khong ton tai va u khong co cuc tri tai 3, gitt v€ dung.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 25 - Cdn cu két ludn
3 diém.
Cho F xac dinh trén (—1;1) va c6 dao ham trén (—1;0), (0; 1). Biét F'(x) > 0 & khodng bén trai va
F'(x) < 0 6 khoang bén phai. bé khong cho gia tri F(0) hodc tinh lién tuc tai 0.
Mot ban viét: “Theo dinh li d6i ddu dao ham, F dat cuc dai tai 0 va gid tri cuc dai bang 0.”
a. Chi ra diéu kién con thiéu dé 4p dung dinh 1i xét cuc tri bing ddu dao ham. C6 du cidn ctt dé
két luan gia tri cuc dai bang 0 khong?
b. Néu bd sung gia thiét F lién tuc tai 0, hay phat biéu két luan dung vé cuc tri tai 0 va néu
diéu chua xac dinh dugc bang sd.
Oy a, chi dung dii kién ban ddu. G y b, tinh lién tuc tai 0 12 gia thiét dugc bé sung cong khai cho mot
tinh huéng mai.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Sau khi hoan thanh bai kiém tra

Md& huéng dan chdm, ghi diém ting y va gitt nguyén bai lam 14n diu. Dung bang Poc két qua
(trang 34) d€ xem bdng chiing cho tiing muc tiéu. Tong diém khong bu cho mot muc tiéu thiét yéu
chua c6 bang ching.

Ghi riéng két qud sau stia v6i diém ban dau. Panh ddu phan da xem dap 4n hodc dung ho trg; khong
tinh viéc nhé lai dap an 1a két qud tu 1am. Néu mot bai ¢6 nhiéu 16i, d6i chiéu tung tiéu chi.

Diém dirng 04

Tai di€ém nay, dung bang Poc két qua (trang 34), khong dung téng diém dé che mot 16i thiét yéu. Néu
con vudng, chon dung bai trong Stta 16i sau Kiém tra (trang 48); thi€u thao tac nén thi dung dung
thé On nén (trang 39). Giit diém ban dau riéng véi két qua sau stra. Chi ghi da xdc nhan sau stta khi
tu lam bai phu hgp chua gdp trude do va dap tng tiéu chi ctia né.
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Khi ¢4 ndm muyc tiéu thiét y&u c6 bai ty lam dap tng yéu ciu va 16i can trd viéc hoc ti€p da duge xac
nhan sau sta, ghi ngay hoan tit lugt chinh va hen On lai. Khong méc 16i trong Kiém tra khong budc
em lam thém nhiém vu 38 ctia Sta 16i sau Luyén tip: muc tiéu Panh gia va stta 14p luan dung bang
chting phu hgp 6 Kiém tra, nhiém vu 19 ctia Luyén tip va cAu xac nhén riéng.

Néu khong con bai phu hgp chua gip trude dé hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai mdéi dé xac
nhin thém & muc tiéu nay”; xem lai muc hoc tuong ting va ghi muc tiéu chua xac nhan. Chi tiép tuc
phan doc 1ap khong phu thudc muc tiéu con vudng; chua ghi hoan tat lugt chinh. Khong dung bai
On lai hoidc bai da xem dé 14p chd thiéu.

Ghi Nhat ki (trang 59) khi cin luu quyét dinh, noi ti€p tuc hodc két thuc budi hoc. Bai lam va két
qud doi chi€u c6 thé gitt ngay trén gidy dang dung.

Doc két qud

Tong di€m 1a s8 liéu tom tit, khong thay thé viéc xem 16i. Khong dung mot ngudng diém chung dé

bd qua mdt muc tiéu con vusng.

Muc tiéu can kiém

Dung dung diéu kién

N&i cac biéu dién

Xét va goi dung cuc tri

Dboc trong gidi han dit
kién

banh gia va stta lap
luan

Két qué 1an nay cho biét nhitng gi em tu 1am dudc 6 hién tai. Hay dung lich On lai dé kiém tra kha

Bdi lam cdan dai chiéu

Nhiém vu 21 (trang 31) yava li
do dung dinh li; Nhiém vu 24
(trang 33) y a-b; Nhiém vu 25
(trang 33) y a-b

Nhiém vu 21 (trang 31) y a-d;
Nhiém vu 22 (trang 31) y a

Nhiém vu 21 (trang 31) y e cling
c4c diém trén hinh 8 d; Nhiém
vu 22 (trang 31) y b—c; Nhiém vu
23 (trang 32) y a, ¢; Nhiém vu 24
(trang 33)y a-b

Nhiém vu 22 (trang 31) y d;
Nhiém vu 23 (trang 32) y b, d;
Nhiém vu 24 (trang 33) y c;
Nhiém vu 25 (trang 33) y a-b

Nhiém vu 23 (trang 32) y a—d;
Nhiém vu 24 (trang 33) y d;
Nhiém vu 25 (trang 33) y a-b;
Nhiém vu 19 (trang 29) va
Nhiém vu 20 — X4ac nhan sau
sta (trang 29) hodc bai sta chua
gdp trude do khi can

Biéu hién cén cé
Gill dung tap/khodng; phan biét dao ham,
lién tuc, diém bi loai va gid thiét b6 sung

Pao ham, ddu, khodng, mdc, gidi han,
bang va hinh khép nhau; khong ngit
khodng may mdc tai méc dao ham bang 0

Xét dung diéu kién/ddu; goi dung doi
tugng dugc hoéi, khong d€m nghiém ctia
phuong trinh dao ham béang 0 thanh cuc
tri. Y e cia Nhiém vu 21 khong tu do du
ba déi tugng

Tach di€u biét/chua biét; khong 14y do thi
dao ham lam gia tri ham, khong gop tap
roi thi€u so sinh chéo

Tling phan quyét c6 can ct; gitt v€& dung;
stia di€u kién/phép noéi. Bing chiing sau
hd trg dugc ghi riéng véi bai 1am ban dau

ndng nhd sau mot thoi gian. Néu mdt muc tiéu da cé bai ty lam dap ung tiéu chi, khong can lam
thém bai Stra 16i cho muc tiéu d6. Piém dung 04 (trang 33).
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On lai

Ngay goc 1a ngay hoan tit lugt chinh, ghi tai Piém diing 04 (trang 33). Lich mic dinh: nhiém vu
26 ctia On lai sau 2-3 ngay; nhiém vu 27 ctia On lai sau 7 ngay; nhiém vu 28 ctia On lai sau 3-4 tuin
ké tir ngay goc.

O méi lugt, déng Bai hoc va Lai gidi, tu nhé va 1am nhiém vu riéng trudc khi déi chiéu; ghi muic hd
trg va két qua sau khodng tré. Bai tiing sai dung dé nhd nguyén nhan, khéng phai két qua tu 1am
mot bai mai.

Hoan tét lugt chinh khéng dong nghia da ki€ém tra kha ning nhg sau mot thdi gian. Em c6 thé hoc
gdbi ti€p phu hgp tién quyét trong luc chd lich On lai, khong phdi chd 3-4 tudn. Néu can ki€ém s6m
mot 16i vira stta, hen riéng muc tiéu dy va ghi rd; khong thay ngay géc hodc coi 1an ki€ém s6m 1a toan
b6 lugt On lai.

Thai diém 6n Nhiém vu cdn tulam Piém diing

Sau khodng 2-3 ngay Nhiém vu 26 (trang 35) Diém diing 05 (trang 36)
Sau khodng 7 ngay Nhiém vu 27 (trang 36) Diém dung 06 (trang 37)
Sau khoang 3-4 tuin Nhiém vu 28 (trang 38) Diém diing 07 (trang 38)

Ghi ngay goc va ba ngay hen vao Nhat ki. Sau méi lugt, dung Diém dung tuong Gng dé€ gitt lich hodc
hen kiém s6m phan con vuéng. Khong dung bai da gip trudc d6 hodc da lam & lugt true 1am bing
chting m¢i. Phan lién hé véi Gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat chi thuc hién khi da hoc ndi dung
do; khong cin hoc goi mdéi d€ 6n gdi nay.

Nhiém vu 26 - Mt nghiém do6i ddu, mdt nghiém khéng déi déu
Theoi diém mic dinh: sau 2-3 ngay. Muc tiéu: dung dung tap xac dinh va diéu kién; néi dung
chudi biéu dién; xét va goi dung cac déi tugng cuic tri; doc hinh trong gisi han di kién. Diém diing:
Diém diing 05. Loi cAn quan sat: dém nghiém cta phudng trinh dao ham bing 0 thay cho xét ddi
dau; nham ba d6i tugng cuc tri; suy qua di kién hinh.

Dbong tai liéu trude khi lam.

Cho ham s6 f ¢6 dao ham trén R. Hinh biéu dién dinh tinh d6 thi y = f'(x) ti€p xtc truc hoanh
tai x = —2, ciit truc hoanh tai x = 5, dudng khi x < 5 trit x = —2, va 4m khi x > 5. Pay la toan bd
nghiém ctia dao ham. Hinh khong cho thang tung d6 hodc cong thic. Biét f(5) = 7.
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)

Hinh chi mi héa nghiém, ddu va cach cit hoic ti€p xuc cia dao ham.

1. Néu diu cta f'(x) va cac khoang don diéu cua f; gidi thich cé gép qua —2 dugc khong.
2. Xétcuctritaix =—-2vax =>5.

3. Goi dung diém cuc tri ctia ham s, gia tri cyc tri va diém cuc trj cta dé thi xac dinh dugc.
4. Co biét f(—2) hodc cong thiic ciia f khong? Néu li do.

Tiéu chi dat: khong dém hai nghiém ctia dao ham thanh hai di€ém cuc tri; gop ding khodng dong
bién qua x = —2 va néu dugc can cu; goi dung 5, 7, (5; 7); khong tu suy ra f(—2) hodc cong thiic ctia
f.

Tuyén sau bai: dat thi quay vé Piém ditng 05 va giit lich nhiém vu 27 ctia On lai; sai vi dm nghiém
cua phuong trinh dao ham bédng 0 thi lam Mot mdc khong d6i ddu ndm gitia hai méc d6i ddu
(trang 53); sai cach goi ba doi tugng thi 1am Hai hinh, ba d6i tugng (trang 54); suy qua di kién hinh
thi lam Biét, chua biét va sai (trang 57).

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Diém dirng 05

Tai diém nay, d6i chiu nhiém vu 26 ctia On lai theo b6n muc tiéu ghi trong dé. Néu 16i tdi dién, ]am
dung bai stta 16i sau On lai; néu thi€u nén, di dung tuyén Nén, 1am ciu kiém tra lai méi r6i quay vé
chinh Piém dung 05. Pat thi gitt lich nhiém vu 27 ctia On lai.

Ghi Nhat ki (trang 59) khi can luu quyét dinh, ndi ti€p tuc hodc két thuc budi hoc. Bai lam va két
qua doi chiéu co thé gitt ngay trén gidy dang dung.

Nhiém vu 27 - Bdng bién thién trén hai thanh phan

Thdi diém mic dinh: sau khodng 7 ngay. Muc tiéu: dung dung tap xac dinh va diéu kién; xét va
goi dung cac dai tugng cuc tri; doc bang trong giGi han di kién; danh gia va stta 1ap luan ma van giit
phéan dung. Piém diing: Piém dung 06. Ldi cAn quan sat: gop khoang rdi; ddo chiéu suy luan ctia
dinh li; suy qua di kién bang; lam mat phan dung khi chita.

bong tai liéu trude khi lam.
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Cho ham s6 r lién tuc trén tiing thanh phan cua tip xac dinh

D =[-4;-1]U[L;5].
Bang bién thién khong cé hang dao ham cho biét:
o trén [—4; —1], r gidm tU r(—4) = 6 xuoéng r(—1) = 0;
o trén [1;3], rtang t r(1) = 21énr(3) = 4;
o trén [3;5], r gidm ti 4 xuong r(5) = 1.
Danh gia tiing phat bi€u sau va stfa toan b phat bi€u sai ma khong lam mét phan dung:

a. Ham s6 dat cuc dai dia phuong tai x = 3, gia tri cuc dai 12 4, diém cuc dai cta do thi 1a (3; 4).
b. Vir gidm trén [—4; —1] va trén [3; 5], co thé két luan r nghich bién trén [—4; —1] U [3; 5].

c. Vibang cé mii tén di 1én trén [1; 3], ta cé r'(x) > 0 v6i moi x € (1;3).

Tiéu chi dat ctia lugt On lai: xét dd hai thanh phén cta tap xac dinh; dung dugc cdp —1 < 5 dé
bac bd phép gop sai hodc dua ra mot cap chéo hgp 1€ khac; khong tu thém hang dao ham vao bang;
stia cau sai nhung gitt hai két luan gidm riéng von dung.

Phdi hgp sau khi hgc Gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhét

Khi da hoan tit hoc liéu “Gi4 tri 16n nhat va gid tri nhé nhat”, dung lai bing nay dé tim gia tri
16n nhét, gia tri nhé nhit cda r trén D va cdc di€ém dat. Phan nay khong tinh vao diéu kién hoan
t4t lugt On lai clia hoc liéu hién tai va khong phéi mot két qua tu 1am mot bai méi ctia hoc liéu
phdi hgp.

Tuyén sau bai: dat thi quay vé Diém diing 06 va gift lich nhiém vu 28 ctia On lai; gop khoéng rdi thi
lam Ty ching minh so sdnh chéo (trang 56); suy dau nghiém ngit thi lam Pong bién nhung dao
ham c6 thé bing khong (trang 56); suy qua dit kién bang thi 1am Biét, chua biét va sai (trang 57); lam
mat phan dung khi chita thi 1am Hai budc ding, mot budc sai (trang 57).

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

biém dirng 06

Tai di€ém nay, d6i chi€u nhiém vu 27 ctia On lai theo bén muc tiéu ghi trong dé. L6i tai dién thi lam
dung bai stra 16i sau On lai; thi€u nén thi di dang tuyén Nén va lam cau kiém tra lai m6i tru6e khi
quay vé Diém dung 06. Pat thi gitt lich nhiém vu 28 ctia On lai.

Ghi Nhat ki (trang 59) khi cin luu quyét dinh, noi ti€p tuc hodc két thuc budi hoc. Bai lam va két
qud doi chi€u c6 thé gitt ngay trén gidy dang dung.
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Nhiém vu 28 - Tu dung chudi biéu dién cho ham tirng doan

Thoi di€ém mic dinh: sau khodng 3-4 tuin. Muc tiéu: phdi hgp toan bo muc tiéu cta goi. Piém
dung: Piém dung 07. Loi can quan sat: coi dao ham béng 0 14 du; loai cyc tri khi dao ham khong
ton tai; nham ba doi tugng cuc tri; ddo chiéu suy luin cia dinh 1i; sta sai logic; bo diéu kién lién tuc.
bong tai liéu trudc khi lam.

Cho ham so

—(x+1)?%+1 khix<0,

F(x) =
x3 —3x khi x > 0.

1. Xac dinh tap x4c dinh. Kiém tra tinh lién tuc va sy ton tai ctia F’(0).

2. Tinh dao ham trén tiing khoang thich hgp. Tu chon cac moc can dit vao bang diu; xét dau va
néu cac khodng don diéu.

3. Lap bang bién thién, x4ac dinh cac cuc tri va goi ding ba ddi tugng 6 moi cuc tri.

4. Mot ban viét: “F nghich bién trén (—1;1), do d6 F'(x) < 0 v6i moi x € (—1;1).” Hay git phan
dung, chi ra phan thi€u cdn cd va viét lai toan bd cau.

Tiéu chi dat: kiém tra riéng lién tuc va dao ham tai di€m ghép; chon di ba méc —1, 0, 1 nhung
khong dém moi mdc thanh cuc tri; gdp duing khodng nghich bién qua diém ghép bing tinh lién tuc
va hanh vi hai phia; goi ding ba d6i tugng tai hai cuc tri; gitt phan dung khi sta 1ap luan va khong
bién tinh don diéu thanh ddu dao ham nghiém ngit tai moi diém.

Tuyén sau bai: dat thi quay vé Di€ém dung 07, ghi nhan hoan tit lugt duy tri hién tai cua goi; sai
tai diém ghép thi lam Cuc tri tai diém ghép (trang 54) hodc Tham s6 tai di€m ghép (trang 57) theo
nguon 16i; dm moc dao ham bing 0 thi lam M6t mdc khong ddi ddu ndim gitta hai méc d6i ddu
(trang 53); nham ba d6i tugng thi 1am Hai hinh, ba d6i tugng (trang 54); suy ddu nghiém ngit hodc
stra sai logic thi 1am Po6ng bién nhung dao ham c6 thé bing khong (trang 56) hodc Hai bu6c dung,
mot budc sai (trang 57).

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Diém dirng 07

Tai di€ém nay, d6i chi€u nhiém vu 28 cta On lai theo toan bd muc tiéu cta goi. Néu 16i tai dién, lam
dung bai sta 16i sau On lai, di tuyén Nén khi cin, tu lam bai stia chua gip trudc d6 va hen kiém lai
phan dang vuéng; moi dudng déu quay vé chinh Diém dung 07. Pat thi ghi nhan hoan tit lugt duy
tri hién tai cia goi. Néu bai phu hgp da giip truée do hodc con sai, ghi “Chua c6 bai méi d€ xac nhan
thém & muc tiéu nay”; xem lai muc hoc tuong ting, chua ghi muc tiéu da xac nhan.

Ghi Nhat ki (trang 59) khi can luu quyét dinh, ndi ti€p tuc hodc két thuc budi hoc. Bai lam va két
qué dai chiéu co thé giti ngay trén gidy dang dung.
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S ~n
On nén
Chi chon phin em thuc su con thi€u. Mdi thé c6 vi du, nhiém vu xac nhan khac vi du, dap an-tiéu
chi va chi dan quay vé. Ty 1am ciu xac nhén trudc khi mé dap 4n; néu da xem dap an, cau ay chi con
1a tai nguyén hoc trong lugt nay.
Néu cau phu hgp da gip trude do hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai méi d€ xac nhan thém
d muc tiéu nay”, xem lai gidi thich ctia ding thé va ghi muc tiéu chua xac nhan. Khong mugn dé
Kiém tra hoic On lai dé 14p chd thi€u. Sau hé trg quay vé dung bai ho#ic Piém ding da goi, khong tu
chuyén ching chi vi doc xong thé.
Tap xac dinh va khodng xét
Dung khi: em chon mot diém bij loai, xét mot khodng di qua di€ém khong thudc tap xac dinh hodc
nhim phép thay vao biéu thuic véi gia tri cia ham da cho.
Nhé lai. V6i bi€u thic phan thic, mau phéi khac 0. Néu dé cho thém tap xac dinh, phai git diéu
kién d6 ngay ca khi biéu thtic rat gon tinh dugc tai mot di€ém da bi loai. Mudn dung dinh li trén mot
khodng, toan bo khodng phai thudc tap xac dinh va thoa cac gia thiét tuong ung.
Vi du huéng dan. a(x) = % co tap xac dinh R \ {—1}. Khodng (—2;0) chtta —1, nén khong thé

X

dung dinh 1i ddu dao ham cho a trén ca khodng dé.
Tu kiém tra méi. Cho u(x) = (x — 4)? + 2 trén D = R \ {4}. Tinh biéu thtc tai 4 c6 lam cho u(4)
ton tai khong? Cé dugc ap dung dinh li trén (3; 5) khong? Khi phéc dé thi, diém (4; 2) 1a kin hay hg?
Pap an va tiéu chi
u(4) khong ton tai vi 4 ¢ D; khong dung dinh li trén cé (3; 5); diém (4; 2) hé. Pat khi ca ba két luan
di kém li do v€ tap xac dinh, khong chi dua vao hinh dang parabol.
Quay vé: Quay lai cAu Khdi dong néu em md thé tir cau ay; néu dang lam mot bai khac, trd lai budc
tim tap xac dinh ctia bai d6. Em c6 thé 1am lai bai da xem 16i giai d€ hiéu cach 1am, nhung 14n lam
lai chua cho biét em tu gidi dugc mot bai méi.
Pao ham da thuc
Dung khi: em tinh sai dao ham & buGc dau ctia chudi bi€u dién.
Nh6 lai. V6i s6 nguyén duong n, dao ham ctia x" 1a nx"~!; dao ham cuia hiing s6 biing 0; 14y dao
ham tting hang tt va gitt hé s6. V6i da thic, tap xac dinh va tap c6 dao ham déu 1a R.
Vi du huéng dan. V6i a(x) = 2x3 — x + 5, ta c6 a’(x) = 6x? — 1. S6 5 bién mat vi 1a hing s6; hé s6 2
dudc nhan véi 3.
Ty kiém tra méi. Cho u(x) = x> + 3x? — 24x + 5. Tinh va phan tich u’(x) thanh nhén td; néu cac
nghiém cua dao ham.

Dap 4n va tiéu chi
uw'(x) =3x% + 6x — 24 = 3(x + 4)(x — 2);

nghiém 1a —4, 2. Pat khi dao ham dang, nhan t dting va khong goi hai nghiém 1a cuc trj trudc khi
xét dau.
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Quay vé: buGc dao ham ctia bai dang diing. Thé khong day dao ham thudng, lugng giac, ma hodc
16garit; bai dung cac loai d6 phai goi tai nguyén phu hgp hon.

Xét ddu biéu thic c6 nhan tw

Dung khi: em tim dugc nghiém nhung khong xac dinh dung diu gitta cac mdc.

Nhd lai. Sép cac nghiém theo thi tu. M4t thirta s6 binh phuong dudng ngoai nghiém va bing 0 tai
nghiém; khi di qua nghiém d6 n6 khong tu ddi ddu. Hé s6 Am trude tich 1am ddo ddu cha toan tich.
Vi du huéng dan. a(x) = (x + 1)(x — 2) c¢6 d4u ducng trén (—oo; —1), Am trén (—1; 2) va ducng trén
(2; +0), do d4u ctia tiing nhan tu.

Ty ki€m tra méi. Lap bang ddu ctia A(x) = —(x + 3)(x — 1)*(x — 5). Trong ba méc -3, 1, 5, m&c
nao lam ddu daéi?

bap an va tiéu chi

D4u lan lugt 4m, duong, duong, 4m; bing 0 § ba mdc. DAu ddi tai —3, 5, khong ddi tai 1. Pat khi gidi
thich dugc vai tro ctia binh phuong va hé s6 4m, khong chi ghi mau déu.

Quay vé: budc xét ddu ctia nhiém vu gdc. Néu nhiém vu danh gia cuc tri, con phai dung gia thiét
ctia ham va dién gidi ddu; lam dung bang ddu nén chua d xac nhin cd muc tiéu cuc tri.

DPoc hang ctia bdng bién thién

Dung khi: em nham vi tri véi gia tri, ghi mii tén sai hang hodc doc s6 gidi han nhu mot gia tri da
dat.

Nhé lai. Hang x ghi vi tri. Hang f(x) ghi gia tri  méc, gidi han & phia ti€p cin va chiéu bién thién.
Hang dao ham, néu cd, ghi théng tin riéng vé dao ham. Mot s6 § hang gia tri khong phai hoanh do.
Vi du huéng dan. Néu a ting tif a(—2) = 1 dén a(0) = 4, hang x c6 —2 rdi 0; hang a(x) c6 1, mii
tén 1én va 4.

Tu ki€ém tra méi. Ham u lién tuc trén [—3;4], gidm tU u(—3) = 6 dén u(1) = —2, r6i ting dén
u(4) = 5. Hay viét hai hang x, u(x) v6i dtng mi tén; néu toa do diém ctia do thi tai méc d6i chiéu.
Pap an va tiéu chi

Hang x: —3, 1, 4. Hang u(x): 6 gidm xuéng —2 rdi ting 1én 5. Piém ¢ mdc ddi chiéu 1a (1; —2). Pat
khi khong ddi chd 1 véi —2 va khong tu thém hang dao ham.

Quay vé: buGc dung hoic doc bang cta bai dang 1am. Khi gip diém hé hodc gisi han, doc thém
dung gidi thich trong bai; thé nay chua ki€m tra toan bo cac loai bang.

Phan biét d6 thi ham véi do thi dao ham

Dung khi: em 14y tung do trén d6 thi dao ham lam gia tri ham ho#c nham diém hé véi gia tri tai
diém.

Nhé lai. Nhian y = f(x) cho biét tung d6 1a gia tri ham. Nhan y = f'(x) cho biét tung do la gia tri
dao ham. Mot diém kin thudc d6 thi ham xéac dinh gia tri tai hoanh d¢ dy; diém hé khong bi€u thi
gia tri dugc nhan tai vi tri do.

Vi du huéng dan. Néu hinh y = a’(x) nim dudi truc hoanh trén mot khoéng, thong tin1a a’(x) < 0
d do, khong phai a(x) < 0.
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Tu ki€ém tra méi. Hinh A ghi y = u(x), c6 diém kin (2; 5) va diém hé (2;1). Hinh B ghi y = u/(x)
va ndm trén truc hoanh trong (3;4). Hay néu u(2), ddu ctia v’ trén (3;4) va xem cé suy ra u(3,5) > 0
hay khong. D kién bang 16i nay thay cho hinh; khong yéu ciu do tur anh.

bap an va tiéu chi

u(2) = 5;u'(x) > 0 trén (3;4); chua da dit kién dé biét ddu ctia u(3,5). Pat khi gidi thich dugc nhan
ctia hai hinh va y nghia di€ém kin, diém hé.

Quay vé: bai doc d6 thi vita dung hodc cau khéi dong 04.

Lién tuc va dao ham tai diém ghép

Dung khi: em nhin dao ham hai phia r6i bd qua gia tri § diém ghép hodc nham lién tuc véi c6 dao
ham.

Nhd lai. Ki€m tra lién tuc tai mot diém bang gia tri ham va hai giéi han mot phia. Muén kiém tra
dao ham tai diém ghép, dung céac thudng sai phan mot phia dya trén dung gia tri ham ¢ diém do. Co
dao ham kéo theo lién tuc; chiéu ngugc khong luon dung.

Vi du huéng dan. a(x) = |x| lién tuc tai 0. Vi h > 0, thuong sai phan bing 1; véi h < 0, bing —1.
Hai giéi han khong bing nhau nén a’(0) khong ton tai.

Cach tinh tai diém ghép. Vi di€m ghép x,, tinh gia tri f(x,) theo nhanh chtta di€ém do, r6i tinh
riéng gidi han ctia hai nhanh khi x ti€n dén x, tif trai va tit phai. Ham lién tuc tai x, khi cd hai gi6i
han ton tai va bang dang f(x,).

Sau d6 dung dung gié tri viia tinh trong thuong sai phan:

J(xo +h) — f(xo)
o )

Tinh riéng gi6i han khi & — 0~ va h — 0*%. Pao ham tai x, ton tai khi hai gi6i han hitu han va bang

nhau. Khong 14y dao ham ctia mot nhanh réi gan ngay cho diém ghép.
O vi du a(x) = |x|, ta c6 a(0) = 0; hai giéi han ctia |x| déu bing 0. Thuong sai phan 14 %, bing —1

khi h < 0 va bing 1 khi h > 0. Vi vay lién tuc va c6 dao ham 12 hai cdu hoi khac nhau.

Ty kiém tra méi. Cho

3x+2 khix <0,
u(x) =

2—x khix>0.
Kiém tra tinh lién tuc va sy ton tai ctia u’'(0). Dadu duong bén tri, Am bén phai c6 cho phép két ludn
cuc dai tai 0 khong? Gidi thich bang dinh li hodc so sanh gia tri gin 0.
Péap an va tiéu chi
Hai giGi han va u(0) déu bing 2, nén lién tuc. Thuong sai phan trai c6 gidi han 3, phai c6 giGi han
—1, nén khong c6 dao ham tai 0. Ham dat cuc dai tai 0 vi lién tuc va ddi ti ting sang gidm; cling ¢
thé thay u(x) < 2 = u(0) v6i moi x # 0 du gin. Pat khi tdch du ba cau hoi: lién tuc, dao ham, cuc tri.
X4ac nhan hep néu 16i 1a bé diéu kién lién tuc. Giii hai cong thic trén khi x # 0 nhung dit gia
tri tai 0 bdng 4. C6 dugc dung dinh li d6i ddu da hoc khong; céc gia tri ¢ ¢t gan 0 so véi gia tri 4 tai
diém ghép thé nao?

bap an x4c nhan hep

On thi Todn THPT 2027 zomath.vn 41


https://zomath.vn

ZO Math - Don diéu va cuc tri Bdn hoc va bai tép, khong I6i gidi

Ham khong lién tuc vi giéi han la 2 nhung gia tri 1a 4, nén khong goi dinh li d6. Cac gia tri 6 da gan
nhé hon 4. Khong yéu cau phén loai cuc tri theo quy u6c chua day.

Quay vé: dung cau vé diém ghép hoic Piém diing da goi. Ty 1am cau xac nhan trude khi mé dap an;
cau hep chi xdc nhén viéc kiém diéu kién lién tuc, khong chiing nhan toan bo ki ning & diém ghép.
Néu ciu phu hgp da gip trude do hodc con sai, ghi “Chua c6 bai méi dé€ xac nhan thém ¢ muc tiéu
nay”, xem lai cach tinh phia trén va ghi muc tiéu chua xac nhan; khong ghi dat chi tir hinh dang
quen thudc hodc lam lai dap an da biét.

Ménh dé va phan vi du

Dung khi: em sai phép “va/hodc”, bac bd “moi” khong dung cach hodc stta cd nhiing phan vén
dung.

Nhé lai. “A va B” dung khi cd hai vé€ ding. “A hodc B” dung khi it nhat moét vé€ ding. Mot phan vi du
hgp 1& dt bac bé mot khdng dinh “v6i moi”; vai trudng hgp ding khong dt ching minh khing dinh
ay.

Vi du huéng dan. A: “21a s6 chdn” dtng; B: “2 > 3” sai. Vi viy “A va B” sai, “A hodc B” dung. Khi
stia, gitt nhan xét dung vé tinh chdn cta 2.

Tu kiém tra méi. V6i g(x) = x2 + 1, xét A: “q(0) = 1”; B: “q(—1) < g(0)”. Panh gia A, B, “A va B”,
“A hodc B”. Sau d6 bac bo phat biéu “g(x) > 1 v6i moi x € R” va viét lai mot phat biéu dung.

bap an va tiéu chi

A dung; Bsaivig(—1) =2 > 1 = q(0); “A va B” sai; “A hodc B” dung. x = 0 1a phan vi du cho dau
nghiém ngit. Phat biu dung: q(x) > 1 v6i moi x, bdng 1 tai 0. Pat khi li do cho phép ndi va phan vi
du déu dung.

Quay vé: y logic cta bai dang diing; khong phai tu hoc lai toan chuong ménh deé.
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Sta 10i

Chon bai theo phan hoc da xuit hién 16i va buGc thuc su sai. Sau khi xem lai gidi thich, hay tu giai
mot bai khac vé dung 16i dy trude khi md dap an. Néu tu gidi dung va giai thich dudc theo tiéu chi,
em da ki€m lai dugc phan vira stta trong 1an hoc nay; két qua d6 chua cho biét em da lam cht moi
ndi dung cua hoc liéu.

Néu da gip bai ki€m tra lai, da dung bai d6 hodc van chua lam dung sau trg gitp, ghi “Chua c6 bai
mdi dé€ xac nhan thém & muc tiéu nay”. Xem lai ding muc Bai hoc dudc dan tai bai sta, ghi phan
con vuéng roi quay lai bai hodc Piém ding da dan em dén day. Khong lam trudc bai Kiém tra, bai
On lai hodc bai Stra 16i danh cho lugt On lai sau dé thay ché thi€u. Khi c6 bai bd sung dugc ki€m tra
noi dung va tiéu chi phu hgp, em c6 thé dung bai d6 dé tu kiém tra.

Gitl bai 1am sai ban dau, chi o diéu kién hodc budc suy luan da bo, rdi viét lai 1lap luin cho dung. Ty
l1am bai khic phuc 16i tuong tng trude khi mé 16i gidi. Néu c6 nhiéu 16i, x{ 1i tiing 16i; khong chi
chon 16i dé nhit.

Chon bai stra 16i

Tra theo noi phat hién: sau Luyén tap (trang 46) - sau Kiém tra (trang 48) - sau On lai (trang 53).
Mbi dong dudi day chi ra mot diéu cdn phan biét d€ hiéu bai viing hon. D6i chiéu véi bai 1am cia
em, thi trd 16i cAu héi réi xem lai phan hoc dudc dan khi cAn. Chon diang bai va dang y theo noi
phat hién; néu dang hoc Bai hoc, c¢6 thé dung nhom Sau Luyén tap. Chi tu kiém tra bing bai phu
hgp chua gip truée do; trong lugt Ki€m tra phai két thuc lugt tru6e khi dung ho trg.

NGt thdt nhan | Biéu hién dé nhdm | Céu héi va cdch thdo gé Tu kiém tra
thuac
Tap x4c dinh Dung diém bij loai Piém dang xét c6 thudc tip xac | Sau Luyén tap: Nhiém
va khodng dé két luan cuc tri dinh khong? Ghi tap xac dinh vu 37 - Méc bi loai khoi
dang xét hoic bé diéu kién trudc; xét ting khodng ma ham s6 | tip xac dinh (trang 46).
cta khoadng xét. c6 nghia, khong thém diém sau Sau Kié€m tra: Nhiém
phép rut gon. Xem lai kién thuc vu 45 - Mot mdc bi loai
(trang 14). khac (trang 48). Sau
On lai: Nhiém vu 54 -

Diém hd va diém kin
cung hoanh do

(trang 53).
bao ham bing | PEm nghiém cia Pao ham c6 déi ddu qua diém Sau Luyén tap: Nhiém
khongva cuc | phudng trinh dao d6 khong? Kiém tra diéu kién 4p | vu 38 - Diém c6 dao
tri ham bing 0 rdicoi | dungva dau G hai phia; ti€p tuyén = ham bdng 0 c6 quyét
mo6i nghiém 1a mot | ngang chua du dé két luan do thi dinh cuc tri? (trang 46).
diém cuc tri. d6i chiéu. Xem lai kién thuc Sau Kiém tra: Nhiém
(trang 13). vu 46 — Ba nghiém ctia

dao ham, chi hai cuc tri
(trang 49). Sau On lai:
Nhiém vu 55 - Mot
maoc khong ddi ddu
ndm gitta hai méc d6i
d4u (trang 53).
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Nt thdt nhan
thiuc

Khong cé dao
ham va khong
cO gid tri

Hoanh do, gia
tri va diém
trén do thi

bong bién trén
tiing khodng
va trén hgp

Diéu kién da
va chiéu dédo

D6 thi ham s6
va do6 thi dao
ham

On thi Todn THPT 2027

Biéu hién dé nhdm

Loai mot diém khoi

viéc xét cuc tri chi vi
dao ham khong ton

tai.

Tra 16i bang hoanh
do khi dugc héi gia
tri cyc tri, hodc
dung mot s6 thay
cho toa do diém.

GoOp hai khodng roi
chi vi dao ham cung
dudng trén moi
khoéng.

Tl dong bién suy ra
dao ham phai duong
tai moi diém.

DPoc tung do trén do
thi dao ham thanh
gia tri cda ham so.

Céu héiva cach thdo gé

Ham s6 c6 gia tri tai diém 4y
khong, va cac gia tri lan can
dugc so sanh thé nao? Phan biét
su ton tai ctia ham s6 véi su ton tai
ctia dao ham; kiém tra cuc tri bing
dinh nghia hodc diéu kién dd phu
hgp. Xem lai kién thtic (trang 13).

Dé héi x, f(xo) hay (xo; f(x0))?
Viét riéng ba doi tugng trudc khi
két luan. Xem lai kién thtic
(trang 16).

Pa so sanh cac cip diém thudc
hai khoang khac nhau chua?
Két luan tir ddu dao ham trén tiing
khodng; néu xét quan hé trén ca
hdgp, phéi kiém tra thém moi cip
diém chéo. Xem lai kién thtic
(trang 20).

Mot ham déng bién c6 thé co
dao ham bing 0 tai mét diém
khong? Do6i chi€u dung chiéu cua
dinh li; khi ham d6ng bién va co
dao ham, khong tu thay ddu khong
am bing d4du ducdng. Xem lai kién
thuc (trang 9).

Truc tung dang biéu dién f(x)
hay f'(x)? Ddu ctia dao ham cho
chiéu bién thién; muon biét gia tri
ctia ham s6 phai co thém di kién
phu hgp. Xem lai kién thic

(trang 18).

zomath.vn

Bdn hoc va bai tép, khong I6i gidi

Tukiém tra

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 39 - Hai cong thuc
ndi tai mot diém
(trang 47). Sau Kiém
tra: Nhiém vu 47 -
Diém ghép khong co
dao ham van 1a cuc tri
(trang 49). Sau On lai:
Nhiém vu 56 - Cuc tri
tai diém ghép

(trang 54).

Sau Luyén tap: Nhi¢m
vu 40 - Poc dung ba
déi tugng (trang 47).
Sau Kiém tra: Nhiém
vu 48 - Boc dung ba
déi tugng ti bang maoi
(trang 50). Sau On lai:
Nhiém vu 57 — Hai
hinh, ba déi tugng
(trang 54).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 41 - Hgp cac khodng
c6 phdi lac nao cting
sai? (trang 47). Sau
Kiém tra: Nhiém vu
49 — Hai nhanh cung
tdng nhung khong tdng
trén hgp (trang 50).
Sau On lai: Nhiém vu
58 - Ty chting minh so
sadnh chéo (trang 56).

Sau Luyén tap: Nhiém
vu 42 - Boc ngugc tu
dong bién (trang 47).
Sau Kiém tra: Nhiém
vu 50 - Pao ham cé cac
Ity thita chdn

(trang 51). Sau On lai:
Nhiém vuy 59 - Pong
bién nhung dao ham co
thé bing khong

(trang 56).

Sau Luyén tdp: Nhi¢m
vu 43 - Hai ham cung
dao ham (trang 43).
Sau Kiém tra: Nhiém
vu 51 - Cung dao ham,
khac gia tri cuc tri
(trang 51). Sau On lai:
Nhiém vu 60 - Biét,
chua biét va sai

(trang 57).
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Nut thdt nhan | Biéu hién dé nhdm = Cau hdi va cdch thdo gd Tu kiém tra

thuc

Dit kién cho Tl bang tém tit C6 thé tim hai ham khac nhau | Sau Luyén tap: Nhiém

phép va diéu hodc dao ham suy ra | cung phu hgp dit kién khéng? | vu 43 - Hai ham cung

chua biét duy nhat cong thtc | Phén biét diéu suy ra dugc, diéu dao ham (trang 43).
hay d¢ cao ctia do chua du di kién va diéu sai; dung = Sau Ki€m tra: Nhiém
thi. hai ham d6i chiing d€ kiém tra két | vu 51 - Cung dao ham,

luén. Xem lai kién thtic (trang 19). | khac gia tri cuc tri
(trang 51). Sau On lai:
Nhiém vu 60 - Biét,
chua biét va sai

(trang 57).
Ménh dé ghép = Nham “va” voi Tung vé dung hay sai, va phép Sau Luyén tap: Nhiém
va phan lap “hodc”, hodc x6a cd | néiyéu cau di€u gi? Panh gia vu 44 - Pé6i cach ndi
luan con dang | budc dung khi chita | ting vé, chi ro budc suy ludn sai va | hai vé€ (trang 48). Sau
mot két luan sai. gitt phin dung trong ban sta. Xem | Ki€m tra: Nhiém vu
lai kién thic (trang 21). 52 - Giti tiing v€ dung
trong ménh dé ghép

(trang 52). Sau On lai:
Nhiém vu 61 — Hai
budc dang, mot budc

sai (trang 57).
Péi ddu dao Dung ddu dao ham | Gia tri tai diém ghép c6 khép Sau Luyén tap: On
ham va tinh hai phia dé kétluAn | gi6i han cin thiét khéng? Kiém | nén: Lién tuc va dao
lién tuc cyc tri § diém ghép | du gia thiét ctia diéu kién dd; néu | ham tai diém ghép
ma chua kiém tra thi€u, quay vé so sanh trong dinh | (trang 41). Sau Kiém
lién tuc. nghia cuc tri. Xem lai kién thtc tra: Nhiém vu 53 - Ddu
(trang 12). déi nhung ham khong

lién tuc tai diém ghép
(trang 52). Sau On lai:
Nhiém vu 62 — Tham s6
tai diém ghép
(trang 57).
Mot diém co Tach khodng don Ham c6 thuc sy ddi chiéu khi di = Sau Luyén tap: Nhiém
dao ham biing | diéu tai moi di€ém c6 | qua nghiém d6 khong? Dai chiéu = vu 38 - Piém c6 dao
khong va ca dao ham bdng 0 du | trudng hgp hitu han diém dao ham = ham bing 0 c6 quyét

khodng bién dao ham khong d6i | béng khong va gitt khodng don dinh cuc tri? (trang 46).
thién dau. diéu khi du diéu kién da hoc. Xem | Sau Kiém tra: Nhiém
lai kién thtc (trang 8). vu 46 — Ba nghiém ctia

dao ham, chi hai cuc tri
(trang 49). Sau On lai:
Nhiém vu 55 - Mot
maoc khong ddi dau
ndm gitta hai méc d6i

dau (trang 53).
D4u ctaham | Thdy do6 thi nim Khi hoanh d9 ting, tung d6 Chua c6 bai Stra 16i
s6 va chiéu du6i truc hoanh r6i | ting hay giam? Tach cau h6ivé | riéng ki€ém du biéu
bién thién két ludn ham s6 dau ctia gia tri ham s6 khoi cau héi | hién nay. Dung phin
nghich bién. veé th ty cac gia tri. Xem lai kién hoc dugc dan dé thao
thuc (trang 6). g3; chua coi viéc doc

xong la da ty kiém tra.
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Nut thdt nhan | Biéu hién dé nhdm = Cau hdi va cdch thdo gd Tu kiém tra
thuc
So sanh moi Dung vai di€ém trén | Lap luan da bao phti moi cip Sau Luyén tap: Nhiém
cipvathttvai | hinh d€ ching minh | x; < x, trong khoang chua? Tht | vu 41 - Hgp cic khodng
diém dong bién trén cd diém gitp phat hién sai; chung c6 phai lac nao cling
khoang. minh can 14p luén cho cip bat ki sai? (trang 47). Sau
hoic 4p dung dung dinh li. Xem lai | Kiém tra: Nhiém vu
kién thtic (trang 6). 49 - Hai nhanh cuing
tdng nhung khong tdng
trén hgp (trang 50).

Sau On lai: Nhiém vu
58 — Tu chiing minh so

sanh chéo (trang 56).
Cuc tri cucbd | Coicuc dailagiatri | Dang so sanh trong l1an cin hay | Chua co bai Stia 16i
va 16n nhit, 16n nhit trén toan | trén toan tap dugc héi? Néurd | riéng kiém du biéu
nhd nhit tap hodc goi dau pham vi so sanh; khong dung két | hién nay. Dung phan

mut 1 cyc tri theo | ludn cuc bo d€ thay két luan toan | hoc dugc din d€ thao
dinh nghia hai phia. | tip. Xem lai kién thuc (trang 17). g3; chua coi viéc doc
xong la da tu kiém tra.

Sau Luyén tap

Tu 1am bai phu hgp chua gip trude d6 roi d6i chiu tiéu chi. Pat thi quay vé ding Piém diung da
goi ho trg, khong mic dinh quay vé chiing 1. Khi md truc ti€p, chon noi dang hoc: Piém ding 01
(trang 27), Piém diing 02 (trang 28) hodc Piém diing 03 (trang 29). Bai da xem chi dung dé hoc; néu
thi€u bai xac nhan, ap dung quy tic & ddu Sta 16i.

Nhiém vu 37 - Méc bi loqi khéi tép xdc dinh

Cho a(x) = (x — 2)? v6i tap xac dinh D = R \ {2}. Xét d4u dao ham trén tiing khodng ctia tAp x4c
dinh. Stra cAu “dao ham d6i tir Am sang duong qua 2, nén ham s8 ¢ cyc tiéu tai 2”. Hinh d6 thi cAn
6 di€ém kin hay diém hdé 6 (2;0)?

Tiéu chi: gitt dung tap xac dinh, loai mdc khong thudc tap, chon di€ém hd va stia két luan c6 cin c.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 38 - Diém c6 dao ham bdng 0 c6 quyét dinh cuc tri?
Cho b c6 dao ham trén R va b’(x) = —(x — 1)*. Hay két luan don diéu trén R, xét cuc tri tai 1 va giai
thich vi sao di€ém c6 dao ham bing 0 khong du dé két luan cuc tri.

Tiéu chi: ddu Am § hai phia, ndi dudc khodng nghich bién qua méc dao ham bing 0 ma khong doi
dau, khong suy cuc tri tit mot nghiém ctia phuong trinh dao ham bang 0.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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Nhiém vu 39 - Hai cdng thirc néi tai mot diém
Cho c(x) = x? khi x < 0vac(x) = x khix > 0.

Kiém tra tinh lién tuc tai 0, su ton tai ctia ¢/(0) va cuc tri tai 0. Néu r6 di€u kién nao da cho phép
dung ddu dao ham 8 hai phia. C6 thé kiém tra thém bing dinh nghia cuc tri.

Tiéu chi: tich gia tri ham, gidi han va thudng sai phan; phan biét lién tuc, cd dao ham va cyc tri,
néu diéu kién ctia két luan.

Xem 16i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 40 - Doc diing ba déi tugng
Cho d lién tuc trén [—4; 3] v6i bang bién thién:
X —4 -2 1 3
dx)y o /6 N\ -4 /2
Bang bién thién.
Viét diém cuc dai ctia ham s, gia tri cuc dai, diém cuc dai cia d6 thi va ba ddi tugng tucng Gng &
cuc ti€u. Khong phén loai cdc ddu mut bing dinh nghia hai phia.

Tiéu chi: goi dung ba déi tugng ¢ mdi cuc tri bén trong; khong dung ddu mut lam cuc tri theo dinh
nghia hai phia.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 41 - Hgp cac khodng c6 phdi luc nao ciing sai?
Choe(x) =xkhix <0Ovae(x)=x+1khix > 0,v6iD =R\ {0}.

Ham s6 dong bién trén tirng khodng cta tap xac dinh. Néu xét yéu ciu so sanh e(x;) < e(x,) véi moi
X; < X, thudc cd tap D, yéu cau dy c6 dugc thda man khong? Chiing minh cho cac cap cung mot
khodng va cac cdp thudc hai phan khac nhau. Khong chi thtt mot cip so.

Tiéu chi: 14p luin cho moi cdp cung nhanh va moi cip chéo, khong thay yéu cau dy bang mot vi du
sO.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 42 - Poc ngudc tir déng bién
Mot ham f dong bién va c6 dao ham trén (—2;2). D kién bd sung f'(0) = 0 c6 mau thuin khong?
Néu mot ham cu thé chiing minh cau trd 16i va phat biéu dung vé ddu f’ trén khoang.

Tiéu chi: phat biu ding ddu khong nghiém ngit va c6 phén vi du hgp 1é bac bo chiéu ddo nghiém
ngat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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Nhiém vu 43 - Hai ham cung dao ham
DPao ham ctia mot ham s6 trén R c6 cong thirc r'(x) = 2x. Hai tng vien 1a ry(x) = x2 vary(x) = x> +7.

Ung vién nao phu hgp véi dit kién? Chung c6 cung diém cuc ti€u va cung gia tri cuc tiéu khong?
Dung két quéa dé gidi thich vi sao chi doc mot do thi dao ham chua biét gid trj ciia ham s6 tai moc
cuc tri.

Tiéu chi: phin biét d kién dao ham, hoanh d6 va gia tri ham; déi chi€u da hai tng vién.

Xem 16i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 44 - D&i cdch ndi hai vé

Cho s(x) = x> + 6 trén R. Pt A 1a phat biéu “s’(0) = 0, B 1a phat biéu “s dat cuc tri tai 0”.

Xét A, B, “A va B”, “A hodc B”. Sau do stia cAu “A va B” thanh mot cau dang, giti v€ A. M6i danh gia
phéi cé li do.

Tiéu chi: danh gia riéng tiing vé€ va phép noi, gitt v€ von dung khi sta, gidi thich tiing két luan.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Sau Kiém tra

Sau Piém diing sau Kiém tra, chon nhiém vy dung 16i da quan sat. Lam doc 1ap trude khi mé 15i
giéi. Pat tiéu chi thi quay vé Piém diing 04 (trang 33); néu con 16i hodc bai da gip trudc do, ap dung
quy tic chua x4c nhan 6 dau Stta 16i, khong 1am lai chinh cau vira xem 1am bing chiing mdi.

Nhiém vu 45 - Mét méc bi logi khac
Kich hoat khi: hoc sinh dung diém ngoai tip xac dinh hodc bé khodng xét trong Ki€m tra.

Cho p(x) = (x +2)? + 1 trén tdp xac dinh D = R \ {-2}.

1. Xét dau p'(x) trén tiing khodng ctia D.

2. Mot ban két luan: “Pao ham d6i tit Am sang duong qua —2, nén p dat cuc ti€u tai —2 véi gia tri
1.” Hay sta toan bo cau.

3. Néu diém kin ho#c di€m hé can dung tai vi tri (—2; 1) néu phac d6 thi.

Tiéu chi xdc nhan 16i da stia: ghi dung D trudc khi dung ddu dao ham; khong goi 1 1a gid tri cuc
ti€u ctia ham da cho; chon diém hd va néu dung li do.

Piém quay vé: dat thi quay vé Diém dung sau Kiém tra. Néu con dung diém bi loai, hoc Tap xac
dinh va khodng xét (trang 39); tu lam cau xac nhan ctia thé néu chua gip trudc d6. Néu bai pht hgp
da gip trudc do hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai mdéi d€ xdc nhan thém & muc tiéu nay” va
quay vé bai hodc Diém dung da dan dén day véi trang thai chua xac nhan; khong ty tim bai méi dé
ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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Nhiém vu 46 - Ba nghiém clia dao ham, chi hai cuc tri
Kich hoat khi: hoc sinh coi f'(x,) = 01a da d€ két luan cuc tri.

Hinh bi€u dién d6 thi y = g’(x) ctia mot ham g c6 dao ham trén R. D6 thi cdt truc hoanh tai x = —2
va x = 3, ti€p xdc voi truc hoanh tai x = 1. Dau ctia dao ham 1an lugt 1a duong, 4&m, &m, duong trén
cac khoang tich bdi ba mdc. Biét g(—2) = 5, g(3) = —1.

T g

~

A

Do thi cda dao ham, khong phai d6 thi ctia g.

1. Néu cac khodng don diéu.

2. Xét cuc tri tai ca ba nghiém ctia dao ham.

3. Ghi céc diém cuyc tri cia d6 thi g ma dit kién cho phép xac dinh.
Tiéu chi xdc nhéan 16i da stia: xét ddu hai phia cia ting nghiém; khong chon x = 1 1am diém cuc
tri; gop dung khodng nghich bién qua 1.
Piém quay vé: dat thi quay vé Diém dung sau Kiém tra. Néu vAn dém nghiém, quay lai Muc 2.3 va
4.3 ctia Bai hoc; néu xét ddu yéu, hoc Xét ddu biéu thiic c6 nhan t (trang 40). Néu bai phu hgp da
gdp trude d6 hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai méi d€ xc nhan thém ¢ muc tiéu nay” va quay
vé bai hodc Piém dung da dan dén day véi trang thai chua xac nhan; khong tu tim bai méi dé ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
Nhiém vu 47 - Piém ghép khéng c6 dao ham van la cuc tri

Kich hoat khi: hoc sinh loai mot diém khéi danh sach ting vién chi vi dao ham khong ton tai.

Cho

—2x+1 khix <O,
u(x) = _
x2+1 khix>o.

Kiém tra tinh lién tuc, su ton tai cia u’(0) va cuc trj tai 0. Trinh bay thém mot cach kiém tra bing
dinh nghia cuc tri.
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Tiéu chi xac nhén 16i da swa: tich kiém tra lién tuc khéi kiém tra dao ham; khong dung “dao ham
khong ton tai” d€ phu dinh cuc tri; dung dugc so sanh 1an can hojc chiéu bién thién hai phia.
Piém quay vé: dat thi quay vé Diém dung sau Ki€m tra. Néu con nham diém ghép, hoc Lién tuc
va dao ham tai di€m ghép (trang 41). Néu bai phu hgp da gip trude d6 hodc con sai sau ho trg, ghi
“Chua c6 bai méi d€ xac nhan thém ¢ muc tiéu nay” va quay vé bai hodc Diém dung da dan dén day
vGi trang thai chua xdc nhan; khong tu tim bai mdéi dé€ ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 48 - Poc diing ba déi tugng tir bdng mgi
Kich hoat khi: hoc sinh nham di€m cuyc tri, gia tri cuc tri va diém cuc tri cta do thi.
Cho ham s6 m lién tuc trén [—5; 4]. Bang bién thién cho biét m tang ti m(—5) = 0 dén m(-2) = 6,
gidm dén m(1) = —3, r6i ting dé€n m(4) = 2. Khong phin loai hai dau mut theo dinh nghia cyc tri
hai phia.

1. Ghi diém cuc dai, gia tri cuc dai va diém cuc dai ctia do thi.

2. Ghi ba déi tugng tuong tng 6 cuc tiéu.

3. Stra ciu: “Ham s6 c6 diém cuc dai bing 6 va diém cuc tiéu 1a (1; —3).”
Tiéu chi xAc nhan 16i da stra: khong dung mot s6 tung do dé trd 16i cau héi vé diém ctia ham s6;
khong dung mot cip toa do dé trd 16i cau hoi vé hoanh do cuc tri; goi dung ca sau dai lugng.
Piém quay vé: dat thi quay vé Diém duing sau Ki€m tra. Néu con nhdm hang bang, hoc Poc hang
cua bang bién thién (trang 40); néu con nhdm diém do thi, hoc Phan biét d6 thi ham véi d6 thi dao
ham (trang 40). Néu bai phu hgp da gip trudc d6 hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai mdéi dé
x4c nhan thém & muc tiéu nay” va quay vé bai hodc Piém dung da dan dén day vdéi trang thai chua
x4c nhan; khong tu tim bai méi dé ghi dat.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 49 - Hai nhanh cung tang nhung khéng tdng trén hgp
Kich hoat khi: hoc sinh tu gop cac khodng rdi ma khong ki€ém tra cac cip diém chéo.

Cho

x>+5 khix <0,
qx) =1y | ,

x> —5 khix>0.
trén D = R \ {0}.
Chung minh g dong bién trén tiing khodng ctia D. Sau d6 quyét dinh c6 thé goi g dong bién trén
toan D theo yéu cau so sanh moi cdp x; < x, thudc D hay khong.
Tiéu chi xac nhan 16i da sta: phin biét két luan trén tiing khodng véi két ludn trén hgp; tu dua ra
mot cdp chéo hgp 1€ va tinh dung gia tri; khong dung diém 0 vi diém nay khong thudc tap xac dinh.
Piém quay vé: dat thi quay vé Di€ém dung sau Kiém tra. Néu con chon diém ngoai tap, hoc Tap xic
dinh va khodng xét (trang 39); néu chua hi€u yéu cau “moi cip”, quay lai Muc 6.4. Néu bai phut hgp
da gdp trudc d6 hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai méi d€ xac nhan thém & muc tiéu nay” va
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quay vé bai hodc Piém dung da dan dén day vdéi trang thai chua xac nhén; khong ty tim bai méi dé
ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 50 - Pao ham cé cdc lily thira chdn
Kich hoat khi: hoc sinh ddo “d6ng bién va c6 dao ham” thanh “dao ham duong tai moi diém”.

Cho ham s6 f c¢6 dao ham trén R va

f'(x) = x*(x — 2)2

1. Xét ddu dao ham va két luan chiéu bién thién trén R.

2. Xét cuc tri tai 0 va 2.

3. Stia cAu: “Muon ham dong bién trén R thi bit budc f'(x) > 0 v6i moi x € R.”
Tiéu chi xdc nhén 16i da sta: x1 1i dung hai thita s6 binh phudng; khong tach thanh ba két luan
dong bién rdi néu co thé gop; phat biéu chiéu ddo bing ddu khong Am, khong phéi diu ducng nghiém
ngit.
Piém quay veé: dat thi quay vé Piém dung sau Kiém tra. Néu xét ddu sai, hoc Xét ddu biéu thuc co
nhan tl (trang 40); néu con ddo dinh li, quay lai Muc 2.4. Néu bai phu hgp da gip trudc dé hodc con
sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai méi d€ xac nhan thém & muc tiéu nay” va quay vé bai hoic Piém
dung da dan dén day vdi trang thai chua xac nhan; khong tu tim bai méi d€ ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 51 - Cung dao ham, khac gia tri cuc tri
Kich hoat khi: hoc sinh suy cong thtic hodc tung do cta f chi tir d6 thi hay céng thic cda f.
Xét hai ham

rn(x) =x3-3x

va

r(x)=x3—3x+5.

1. Ching minh hai ham c6 cung dao ham.

2. Xéc dinh diém cuc tri cia mbi ham theo hoanh do.

3. So sanh céc gia tri cuc trj va cac diém cuyc tri cia hai d6 thi.

4. Néu chinh xac diéu mot do thi y = r'(x) cho biét va di€u né chua cho biét.

Tiéu chi xdc nhan 16i da sta: gitt dung cac hoanh do cuc tri chung; nhan ra phép cong hiing s6
lam déi tung do nhung khong d6i dao ham; phan loai r6 di kién biét dugc va chua biét dugc.

Piém quay vé: dat thi quay vé Diém dung sau Kiém tra. Néu con nham d6 thi ham va dao ham, hoc
Phan biét d6 thi ham v6i do thi dao ham (trang 40); néu con doc qua bang, hoc Poc hang cia bang
bién thién (trang 40). Néu bai phu hgp da gip trude do hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai méi
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dé xac nhan thém ¢ muc tiéu nay” va quay vé bai hoic Piém diing da dan dén day véi trang thai
chua xac nhan; khong tu tim bai méi d€ ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 52 - Giir tirng vé ding trong ménh dé ghép
Kich hoat khi: hoc sinh x li sai “va”, “hodc” hodc stta mdt cau bing cach bd ca phan von dung.
Cho p(x) = x* trén R. Dit:

° A: “p/(O) — 097;

« B: “p dat cuc tiéu tai 0”;

o C:“p'(x) > 0vdimoix #0”.

1. banh gid A, B, C.

2. Panh gia cac ménh dé “A va C”, “B hodc C”, “(A va B) va C”, “A hodc (B va C)”.

3. Mot ban néi: “B hodc C sai vi C sai.” Hay gitf phan ding trong phan tich cda ban va sta két

luan.

Tiéu chi xac nhén 16i di stra: danh gia ting ménh dé don trudc khi ndi; khong dung mot vé sai dé
bac bé ménh dé “hodc”; gitt nhan xét dung “C sai” khi stra toan bo ciu.
Piém quay vé: dat thi quay vé Di€m dung sau Kiém tra. Néu con nhdm phép ndi hodc diéu kién
can-da, hoc Ménh dé va phan vi du (trang 42), 1am bon ménh dé mdi ro6i quay lai.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 53 - Ddu d6i nhung ham khéng lién tuc tai diém ghép
Kich hoat khi: hoc sinh dung dinh li d6i ddu dao ham qua mot diém chua kiém tra tinh lién tuc.

Cho

x+1 khi x <0,
h(x) =140 khi x =0,
—x+1 khix>o0.

1. Néu d4u dao ham 6 hai phia cta 0.

2. Kiém tra tinh lién tuc tai 0.

3. Mot ban dung ddu duong bén tri, Am bén phdi d€ két luan gia tri tai 0 16n hon cac gid tri gin
n6. Hay bac bo cach dung dinh 1i; v6i 0 < |x| < 1, so sanh truc ti€p h(x) véi h(0) va gidi thich
vi sao chi nhin ddu dao ham hai phia din t6i két luan sai vé gia tri 6 di€m ghép.

Tiéu chi xac nhan 16i da swa: kiém tra tinh lién tuc truéc khi goi dinh 1i; bac bo dung suy luan; so
sanh truc ti€p dung trong 1an can. Khong bit budc goi tén cuc tri tai di€ém gidn doan theo mot quy
udc ngoai pham vi da hoc.

Piém quay vé: dat thi quay vé Diém diing sau Kiém tra. Néu con bé diéu kién lién tuc, hoc Lién tuc
va dao ham tai diém ghép (trang 41); tu lam ciu xac nhan hep néu chua gip trudc do, chi ghi dung
pham vi diéu kién lién tuc. Néu bai phu hgp da gip truée dé hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua co
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bai méi d€ xac nhan thém 6 muc tiéu nay” va quay vé bai hodc Piém ding da din dén day véi trang
thai chua xac nhan; khong ty tim bai méi dé ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Sau On lai

Cac nhiém vu dudi day gitp kiém lai nhitng 16i vita xu4t hién trong lugt On lai. Ty 1am trudc khi mé
dap an, roi tré vé Pi€ém dung cua lugt dang thuc hién. Néu da gip hoic da dung bai phu hgp, hay
van con sai sau trg giup, ghi “Chua c6 bai méi d€ xac nhan thém & muc tiéu nay”; xem lai ding muc
Bai hoc hoic thé On nén va hen ngdy kiém lai phan con vuéng. Khong lam trudc bai ctia lugt On lai
sau d€ thay cho bai kiém lai hién con thiéu.

Nhiém vu 54 - Diém hé va diém kin cing hoanh dé

Cho

(x—1)?> khix #1,
2 khi x = 1.

u(x) =

Tai hoanh d¢ 1, d6 thi c6 diém hé va diém kin nao? Kiém tra tinh lién tuc va so sanh u(x) v6i u(1)
khio < |x—1] < 1.

Tiéu chi va di€ém quay vé: dat khi dung diém kin 1am gi4 tri ham, khong 14y tung do ctia diém hd
lam u(1), nhan ra ham khéng lién tuc va so sinh dung trong 1an can. Khong bat budc goi tén cuc tri
theo quy udc ngoai pham vi da hoc. Pat ho#c chua dat déu quay vé Piém dung On lai da kich hoat;
néu sai, hoc Tap xac dinh va khodng xét (trang 39) hodc Phan biét d6 thi ham véi d6 thi dao ham
(trang 40) theo nguon 16i. Néu bai phu hgp da gip trude do hodc con sai sau hd trg, ghi “Chua co bai
mdi dé xac nhan thém 6 muc tiéu nay” va quay vé bai hodc Piém diing da din dén day véi trang thai
chua xac nhan; khong tu tim bai méi d€ ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 55 - Mdt mdc khong d6i ddu ndm giita hai méc déi ddu

Cho ham v c6 dao ham trén R va

V(%) = —(x +4)(x +1)*(x = 2).

Mot ban noéi: “Pao ham c6 ba nghiém nén ham c6 ba di€ém cuc tri.” Hay xét ddu, siia két ludn va néu
o thé gop cac khodng dong bién nao.

Tiéu chi va diém quay vé: dat khi xét dung ddu am, ducng, duong, am; chi git cuc ti€u tai —4,
cuc dai tai 2; gop ding khodng dong bién (—4;2) va khong ty tao tung do. Quay vé Diém diing On
lai dang hoat dong; néu sai, xem lai 16i coi dao ham biing 0 14 d0, hoc Xét ddu biéu thic c6 nhan tw
(trang 40) néu can. Néu bai phu hgp da gip trude d6 hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai méi
dé xac nhan thém & muc tiéu nay” va quay vé bai hoic Piém diing da din dén day véi trang thai
chua x4ac nhin; khong tu tim bai méi d€ ghi dat.

Xem 106i gidi (m4 trén trang hoc liéu)
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Nhiém vu 56 - Cuc tri tai diém ghép
Cho

—x khix <0,
w(x) =

x?> khix >0.
Khong tinh dai dong, hay xét tinh lién tuc, sy ton tai dao ham va cuc tri tai 0.
Tiéu chi va diém quay vé: dat khi tich ba cau hdi lién tuc-dao ham-cuic tri va khong loai cuc trj vi
dao ham khong ton tai. Quay vé Piém dung On lai dang hoat dong; néu sai, hoc Lién tuc va dao ham
tai diém ghép (trang 41). Néu bai phu hgp da gip trude do hoic con sai sau ho trg, ghi “Chua co bai
mdGi d€ xac nhan thém & muc tiéu nay” va quay vé bai hodc Piém diing da dan dén day véi trang thai
chua xac nhan; khong tu tim bai méi d€ ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 57 - Hai hinh, ba déi tudng

Hinh A 12 d6 thi y = f(x), c6 di€ém cuc dai A(—1;3) va diém cuc tiéu B(2;—2). Hinh B 1a d6 thi
y = f'(x), cit truc hoanh tai C(—1;0) va D(2;0) v6i ddu ddi phu hgp.
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Hai d6 thi dung d€ phan biét hoanh do, gia tri cuc tri va diém cuc tri.

Dién sdu dai lugng: di€ém cuc dai va cuc ti€u ctia ham s6; hai gia tri cuc tri; hai diém cuc tri ctia d6
thi f. Sau d6 gidi thich vi sao C, D khong phdi 1a hai di€ém cyc tri ctia d6 thj f.
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Tiéu chi va di€ém quay vé: dat khi goi dung ca sdu dai lugng va tach hai d6 thi. Quay vé Piém dung
On lai dang hoat dong; néu sai, hoc Phan biét do thi ham véi d6 thi dao ham (trang 40) va ghi phan
can kiém lai. Néu bai phu hgp da gip trude d6 hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai méi dé xac
nhan thém ¢ muc tiéu nay” va quay vé bai hoic Di€ém diing da dan dén day véi trang thai chua xac
nhan; khong tu tim bai mai dé ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 58 - Tu chirng minh so sanh chéo

Cho

x3 khix < -1,
s(x) = .
x*+1 khix>1

trén D = (—oo; —1] U [1; +00). Ham tdng trén tiing thanh phan. Hay quyét dinh no cé thda s(x;) <
s(x,) v6i moi x; < x, thudc D hay khong; khong chi thi mot cép.

Tiéu chi va diém quay vé: dat khi xét da cip cung thanh phan va cdp chéo, khong dung quy tic

A9

mday méc “hgp khoang luén khong don diéu”. Quay vé Diém dung On lai dang hoat dong; néu sai,
xem lai So sanh trén cac khodng rdi (trang 20). Néu Nhiém vu 41 ctia Stia 16i (trang 47) chua gip
trudc d6 va chua dung, tu 1am d€ ki€m tra yéu cau so sinh moi cip; bai da xem chi dung d€ hoc.
Néu khong con bai phut hgp chua gip trudc do, ghi “Chua c6 bai méi d€ xac nhan thém & muc tiéu
nay” vao Nhat ki (trang 59), tré vé Piém dung dang goi véi trang thai chua xac nhan va ti€p tuc phin
khong phu thudc; khong tu tim cAu méi hodc 14y bai On lai khéc dé ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 59 - Péng bién nhung dao ham cé thé bdng khéng
Cho a(x) = x” trén R. Padnh gia ba cau:
1. a dong bién trén R.

2. d'(x) > 0véimoi x € R.
3. 01a diém cuc tri vi a’(0) = 0.

Tiéu chi va diém quay vé: dat khi gitt cau 1 ding, stta ddu nghiém ngit § cau 2 va khong suy cuc
tri tr mot nghiém ctia phuong trinh dao ham béng 0. Quay vé Piém dung On lai dang hoat dong;
néu sai, hoc Xét ddu biéu thic c6 nhan td (trang 40) hodc xem lai chiéu suy luan cta dinh li theo
nguon 16i.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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Nhiém vu 60 - Biét, chua biét va sai
Cho p c6 dao ham trén R. Pao ham dudng trén (—oo; —2), Am trén (—2; 1) va (1; +o0); bang 0 tai —2,
1. Biét p(—2) = 4.

Phan loai mbi cau 1a “chic chin dung”, “chic chin sai” hodc “chua du dit kién”:

a. Piém cuc dai ctia d6 thi p 1a (—2;4).

b. p(1) =0.

c. p dat cuc ti€u tai 1.

d. Céc di kién xac dinh duy nhit cong thic caa p.
Tiéu chi va diém quay vé: dat khi khong tu gan p(1), khong tao cuc tri tai 1 va phan biét dit kién
dinh tinh v6i cong thiic. Quay vé Piém dirng On lai dang hoat dong; néu sai, hoc Phan biét do thi
ham véi do thi dao ham (trang 40) hodc Poc hang ctia bing bién thién (trang 40). Néu bai phu hgp
da gdp trudce do hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai méi dé€ xac nhan thém & muc tiéu nay” va
quay vé bai hodc Piém dung da dan dén day vdéi trang thai chua xac nhin; khong ty tim bai méi dé
ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)

Nhiém vu 61 - Hai buéc ding, mot budc sai
Mot ban giai bai v6i b(x) = —(x + 3)° + 4 nhu sau:
1. b'(x) = =5(x +3)* <0 trén R.
2. Pao ham chi bing 0 tai —3, nén b nghich bién trén R.
3. Vib'(—3) = 0, ham dat cuc dai tai —3.
Hay gitt nguyén hai budc dung, chi ra budc sai va vi€t két luan hoan chinh.

Tiéu chi va diém quay vé: dat khi khong x6a hai buéc dung va stta dung buéc 3. Quay vé Diém
dung On lai dang hoat dong; néu sai, hoc Ménh dé va phan vi du (trang 42) hodc xem lai cach gitt
phan dung khi stta. Néu bai phu hgp da gip truée d6 hodc con sai sau hé trg, ghi “Chua c6 bai méi
dé xac nhan thém ¢ muc tiéu nay” va quay vé bai hoic Piém diing da dan dén day véi trang thai
chua xac nhan; khong tu tim bai méi d€ ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
Nhiém vu 62 - Tham s6 tai diém ghép

Véi a € R, cho

x+2 khix<oO,
8a(x) =1a khi x = 0,
2—x khix>o.

1. Tim a d€ g, lién tuc tai 0.
2. Xét cyc tri tai 0 trong trudng hgp lién tuc vira tim dudgc.
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3. Dai chiéu b sung: khi a > 2 hojdc a < 2, so sanh g,(x) v6i g,(0) ¢ du gan 0 va giai thich vi sao
khong dp dung dinh li d6i ddu da hoc. Phan nay khong phéi c6ng bt budc cia lugt On lai cét
16i.

Tiéu chi va diém quay vé: dat phan c6t 16i khi tim dtng a = 2 va, trong trudng hgp lién tuc dy, xac
dinh dung cuc dai tai 0 v6i gid tri 2. Phin ddi chiéu b6 sung dat khi so sdnh dung choa > 2,a < 2
va khong goi dinh 1i ngoai gia thiét. Quay vé Piém dung On lai dang hoat dong; néu sai, hoc Lién
tuc va dao ham tai diém ghép (trang 41) va ghi phan cin kiém lai. Néu bai phu hgp da gip trude do
hodc con sai sau ho trg, ghi “Chua c6 bai méi d€ xac nhan thém 6 muc tiéu nay” va quay vé bai hoic
DPiém diing da dan dén day vdéi trang thai chua xac nhan; khong tu tim bai mdéi dé€ ghi dat.

Xem 16i gidi (md trén trang hoc liéu)
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Nhat ki

Sao chép mau tréng nay ra gidy hodc cong cu ghi chi. Khong c6 6 nao dudc dién sin “da dat”.

Trudng Em ghi
Ngay-gio

Go6i / muc tiéu

Nguon phat hién

Bai lam ban dau

Muic ho trg ban dau
Bing chiing quan sat
Phan loai

M4 16i hodc ma Nén
Hanh dong

Bai khic phuc méi
Trang thai sau sta
Hen On lai

K&t qua sau khoang tré
Quyét dinh ti€p theo

Vi du gia 1ap — khong phai két qua thit cha mét hoc sinh. Vi du dung mot bai cua Pon diéu va
cuc tri dé minh hoa cach ghi; khi dung mau & goi khéc, ghi duing bai ctia géi dang hoc, khong phai
lam thém bai trong vi du nay.

Trudng
Ngay-gio

Go6i / muc tiéu
Nguon phat hién

Bai lam ban dau

Vi du ghi

10/10/2026, 19:40

Don diéu va cuc tri / xét ddu hai phia dé két luan cuc tri
DPiém dung 01, nhiém vu 13 cia Luyén tap

Két luan “g co cuc tri tai —1 vi g'(-1) = 0”

Mtic hd trg ban dau Ty lam, chua xem 15i gidi
Bing chiing quan sat Pa c6 g'(x) = —(x + 1)? nhung bé qua ddu am & c4 hai phia ctia —1
Phan loai L6i muc tiéu

M3 16i hodc ma Nén

Coi dao ham bang 0 1a da d€ ¢ cuc tri

Hanh déng Xem lai trudng hgp dao ham khong ddi ddu; stta két luan va néu ddu
hai phia
Bai khic phuc méi Nhiém vu 38 ctia Stra 16i sau Luyén tap, chua xem dé/dap an truge do;

Trang thai sau stfa

Hen On lai

K&t qua sau khoang tré

On thi Todn THPT 2027

tu lam tit b'(x) = —(x — 1)*, két luan nghich bién trén R va khong c6
cuc tri tai 1, gidi thich bang dau

Da x4c nhan dung 16i nay trong lugdt; chua chiing nhan ca ching hoidc
do bén

Chua hen ba lugt toan goi vi chua hoan tat lugt chinh; kiém riéng 16i
nay & budi hoc ké tiép

Chua kiém; chi ghi két qua khi thuc sy tu 1am sau khoadng tré
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Trudng Vi du ghi
Quyét dinh ti€p theo Quay vé Piém diing 01, kiém cdc tiéu chi con lai trudc khi sang ching
2

Néu bai khic phuc con sai, xem lai ding phian nén hodc muc hoc theo nguyén nhan; chua danh
dau 16i da sta. Néu ty lam bai phu hgp chua gip trude do va gidi thich dang, ghi “da xac nhan 16i
nay trong lugt” roi quay vé noi da goi ho trg. Khong coi két quéa ctia mot bai 1a ching nhan ca ching
hodc ca gbi. Néu khong con bai xdc nhan phtt hgp chua gip trudc do, ghi muc tiéu chua xac nhan.
Hen céc lugt On lai toan géi ti ngay hoan tat lugt chinh; 14n kiém riéng mot 16i vita stita dugc ghi
riéng. Chi ghi do bén khi c6 két qua thuc t€ sau khoang tré.
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Ngudn

+ B0 Gi4o duc va Pao tao, Chuong trinh gido duc phé thong mén Toan (2018), phan 16p 12, trang
105-106: tinh don diéu, bang bién thién, diém cuc tri va gia tri cuc tri.

« Todn 12, tdp mot — Keét noi tri thiic voi cudc song, Bai 1, trang in 6-11 va 14 (trang PDF 8-13 va
16 trong ban dugc cung cap); Bai 4, trang in 26-27 (trang PDF 28-29).

Céc dinh nghia va diéu kién ap dung dugc doi chiéu véi SGK. Vi duy, cau hoi, phan vi dy, 16i gidi va
thang diém trong hoc liéu do ZO Math bién soan. Ban SGK d6i chiéu c6 ghi “Bdn mau”; s6 trang néu
trén gin véi ban nay.
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